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π ρ ο Α Ο Γ ο ι

"Εινα, novrmj α ξ ,ο η η ,.ε^ ο  ον, οΛο. c«,«o , Πβ) 
pcAevovW <Γοί>α-̂ «*· ™  tp|\6tnyvn Oevop\as 

Api^puoV fcupteuovicoi <u\o eva. e»<5o:> ^a-Scos

V ™ * · '  c.f. G a u s s

\\ θέω ρια . Ap^piuW <£Xti σαν νώριΟ a v u x € ip t \ /o  ρΛ λΐτηΐ ,τχ?«λά·*\ςτογ 

S ia  ffToixaujS"n τη* p o p p n , m  iS iotm tS  του συν'ολου * * *}

tu?V auxe^aluy/ kou iS\cu_TCp<x του συνολσυ TujV ws*
api&p,uW. Είναι tvai. Ληο toos m o anooSixtooi κλάδου* τη* t^adnpa-

X.iv*t u  ΕηΐβγηρΛΐ* uaj vS\au.repai Tins A^cfipoL-s και p0A\«Tcx. ο 

m o  Παλ\ OS ,Ο ^ο ο  ρ.£ρικ<Χ α.η Ο τα. ο^οτ&λειτμ.α-·£α_ τ π ι  Άτο.^ ^u»e-

χ ,ο . 6Tocs> Apxaaoos'EAAnves m i \̂ α.«ίκτ)»> Τριόδου (θΟΟη*- \5oo ρ*} 
n x βτον TToSa^opc*. (5 6 9  -  500 n. x) j  ^ 3 5 0 o . ^ ) (

Ε ρ α τ ο σ θ έ ν η  ( 2 ? 6 -  1 9 G fl-x ) κα ι «τον Δ.ιό<ρα.νοο (p* 25ο<ρ.χ}

V\ y io v c t p Y a . t\ e p \ o S o s  t t is  θ ς υ ο ρ \ α Λ  A p ’ ^ pjuu v  α ρ κ ι ^ Ο  τ υ π ι κ ά .  t o

1500 pL.X pL£ TOV CidALcJe. 'B a c k e v :  (*58ΐ-1£3β) **cm. 
60fexijeirau p t  c is  η£ρ'«<ρτιρε.5 e p eo v ts  t u »v T i ^ r r e  F e r m a t  

(1601 - 1&€>5) uai Leonarci E u ie r  (iio^-l^e3). 0<υσιαβς.\*α 

opuJi cupxijei ρε &ννρ.0 6\£.οβ yi t o  18 o j  του π^ρι^γιρου 

^ p ^ p a - c o s  1 D is c p u  s 'l -t io n e s  a.*\-tluvne.-L ;ccx e ,/ to tj  C a t l  

'F r ie d r ic h  G a u ss  (i^r? -  1355). I  cujto *Tb ερ ο̂ o GajLtss
<yU6Trip.aTO^<omC£ cj\&S Tii> p -«x p t Τοτς, ^Vm€£t* g\CL. t y W  

A p ^ p x ^ e u ip io t . r\ajpoodc^oVxieL.b ujol noAAis \>££i (See* τ ο υ .  

AtJO το Ιβ ο ο  UjOJ p6ccx Ucy\/\cL αηο to l  û VouSffivJLOL npoftji'n^Mi-

c a  τ/λλ. G eu ap ias  a jo i^p u o v  ^ ο ^ ν ι κ α υ ,  α ο \λ α  τ ο  η ιο  e n p a v t i ^ o
\ · C * *· , «

eiVQU OCl U U t^tTΠ TC*JS OonVUGt ^^p-voup^·, cx VtulV $ecopu*W

nou ar\coe\xcvi*«xv xcniiU£.s tcy cr α.χ\0υ3 KsolSoô  -pW  Hol- 
B^pATC\KuaV n p o e c f^ c a  . To 1994 o A  W i l e s  a_T\4Seige.



το  nipt<pn.p.o Τ ε λ ε υ τ α ί ο  θ·6 ω ρ ν ρ .α . τ ο ν  F e t t r t a i  "  ^ (Sio^ art ' · * 1'1 

i^?io\jJ6n Xn- 'A*'' — 5εν €Xfel <rat<pcu.a_ λ ύ σ η  (j^V/"2·)

\t-e. X'jZ^-O £icx T\^3 fj ^rnpix^mut n a^oSegn aom  <>& 

p.ia  ap^ acn o. τυαν F r e y  , 5 e r r e  ό α ι  t i d i e r  το  1 * \ β 5 - 8 6  e l

0T|O\O( OLT\eO£i^OLV <OCl t o  TeAfcOT<aj»o θ6υύ><ρηρ.Οΐ. TOV Fervn«x£. "

V a i C o v e ^ E ia . ^-’ OLi n p a c a a m b  r n i  ΑριΟρ»·ητ:ηΑ-η:> Γ€ν*>ρΑορ««Λ·

(■( θεω ρία Ap'9pul>y ApjeEfei ^rrptpa, ĉ >o-p̂ .ô e5 vuw 6 ^3' 
^ O O S  &OQX^OV0 O i K A aJS o U i , OtlUJ^ Π · V  T U i  θέούρνΟΛ AoTOjjq- 

t»ujV ( T n i θβυορ'ίΧώ V ujS vViujV , τ»ν& Wpvjtyro^po-^tab 
H mjox.o x *»\ too t y t p ie x o p t y o o  *rou β\Α^\οο ο υ τ ο υ  aj\avfcAfci ievo. fixspec 

%tpifĉ <o jpa. TOVi βΰ^χρο^00  ̂ ttUTooi JyaSow i °̂ λλ®· vxm iP °“ 
7 yw o u ^ p ^ t v ' n  a a jf c f e p o c  ^ΟΛ & ο τ β ^ « \ ο ^ »  e t o ^ a S ^ o T t  

p ^ a -A u T tp -n  e^fevSiv<.fcu6'* A ^ c & p a . .

lv<.ono^ τον Q>i&j|\ou amtru άναι Va &ώβ*α. ρ ια  β ισο^^ 'η  βτην/ ( 
2 το ιχ 6 » ώ ? ·η  S c u J p ia .  A p '& p - ^ V  c\ov v a . i\fc^vex*i o<ro π ·ο  tvoAAfl 

^ \ v e c a a  j \ a  t v a .  €»<m^vu^\voo ρα.βηρ£χ_ 9euap\a&  A p tfy .* » W ,X p ° '  

V| vcyn̂  S t a p x t i a u *  e v o i ε ^ α ^ 'ό ν ο 'υ . ‘E^w e. Λροση<χθε»α- j \ a  m v  

θ 4Τ ^ ο ο 6 τ £ ρ τ ι \aa> njfrvpteTep-r> q c u p o v o ia u m  \ u m  ^ a je a v o O e n  t w  

ΰ̂ λτη̂  Οι Sitofcpiv»eai  uai o\ α.ηο£ει£εΛΛ olvcu Λ€ητο|α.£ρ6».ι
IMXV eovo^tvoMOou Ol.^o evcL Tyn 8 o i ncup c £̂i£juua-ruoV.

H O eu ap va. A pv^^ uoV  *\c w t u j .i e * e \  p u a . e c n o T t p iu ^  ο ρ ο ρ ι ρ α  

r\ov ^fcOfcpv/a. τ η ν  r \ \o ^ a p » . o p m  eiUcW ct T j c u ^ a  |a flo -

p o v e e  vcu rifcpitxet t o  ν ^ ρ , ε ν ο .

luiavivwcx Hjau.oi τον
A v a c rn i. A* poi^sioni



f c t < i> A A M o T

QEHfcAISAfelS El4AOIEX KAt fttSfHHATA

1 .  A a e p c u o i

lv(ono6 yuu> Scvqvoi ώώ Μα^α^σκιοουγα. λ̂ο. atglu)^ac'^-η ^M4*' 

^'ιωβη '«•ιον aiupaiuW a^ifywv/. 9 * ^ ο ύ \ΐ£ . cm ο οο*ο^νό>·τη* YVu>* 

ye. aupi&euoL το σύνοδο

- *}
των eute^ckuiiV, το cruvo^o

· ·* i
tuw ^gaiUUft' Q î&jUeV K.ai t »S «TOixe\u>S«S ιδιοτ^τι* τ*»Λ »γββ·- 

^ β ϊ Λ , τ ο ν  noAAojyetaiour^ u λαλχ x « s  S ia T o jn i.

U iam p o» ., y \ a  uafre o u , t , c  e Z  :

(1) (a+ t)+  c s a+ (b + c) και ( a W c = « . ( b c )  (*9***"τ™™ ™r»)
(2) a t b - U c t  cub = t a .  (AmjuTeftfcnJi »·(*·ι)

(5 ) a ( b * c ) * a b * a c  Kou ( a + t ) c  * a c + U  (Em |u*i«m © i * > H

(4) <xtO - a  «·« »* i0 t (0 Λ τ .ρ *

(5 )  Για «αθ« a e Z  oncLpxtv o - c L * Z  βτβι uiere.

a  + C - « ) = °  (TTpaAc.w» «vc'&ipofe}

(Ipe^eoji*. a - b  yia. το  a.*T<rb))

(£) a.b — 0 «*==> 0L=O >1 k=0

t t)  <***>

(2) a-cb

a*c*b*c flia. «.afo c e Z  

cxal <  b c f  ^ l a u a S e  ^cE»l



Α -

ipCL^OVpfc. η  lOO?UVO.p.OL b > O L  K.Oa

a f b  o j /  c t< b  η  OL=t> .

\ \  CLOO^VTtl T\ p t l  |o L | JICL U O .& 6 Ο , β Ζ  OpijCTOU Wi *£t»6

f OL OLY OL^-O

-O L  Out/ € L < .  0  *

A ^ j e & p w a . .  t o  cruvo^o X  ▼»»>< e u ie p a i ujv ( e ^ o S ia o p iy o  p «  tia 

n p b jfe ii « ρ ο Λ ο σ π *  n o »  n o ^ (o |to u , cute.T%j*i t v a  n « 3 to  α α ^ ρ α ^ ό τη -
t I K | /f\

t o *  τ ο  <su) |i a . iyeui|i4uru»V  «ου οηοιοαι e iv cn  to auJftac· κλ t w V pt>- 

T u iy  otp&fuuV· £.τβι u a ^  ρ τ τ β *  α ρ « { ^ ό &  « \να ι ttva p o p f  A *

• η - ,  ο η σ υ  < X j b e 7  κ οα  b ^ O .

T o  ov tfcqo  TUiV | ΐ η - a p v n u t v u v  OuuApoAuW $ a .  τ ο  η α ρ ιο τ ά '

Ilqi « τ ο  f c in \  W  x p e \ | t o ^ o i « v | t &  w s  « j L ^ i e | i M >

Μ ,  Ζ , Ο , Ι Ν .  ( χυ>ρΐ& να cnaVa^a^avcrvpe κά.9» φορά.

X.V a u p o u n a ;  n r u s .

T^ oS,,vno&fcTDt)|ifc. a o jJ  i a m u o  αξίω μα. την.

Α ρ χ τ >  τ η &  k g ^ - o f r  S i c l t o ^ t^ · .  k a f t ·  μ η  a n v o  ν η ο -  

σ ΰ ν ο ^ ο  S  t w i  lH 0  ex t»  « ^ o l x io t o  6 T c t x t i o  

ν ιη α ,ρ χ ο ι  b % S  τ η τ ο ι ο  u > e r&  b * c  , ·

1 .  Μ α & η μ α τ ια η  € n q . y u y t -

fekVCUΧρηστμοιμχΰνιχίλ την Αμχη Tnb Xo t̂vs Τιάχαι^ηΛ tt

fcouo^o  ν α  n a p a u p t  m V  Α ρ χ ή  τ η *  Μ ο & τ  μ α τ  ua-t»4  enagfw-

^ -n s  ^  A p x n  v n s  T [ t n e f  acrp.eVT\fc en a^ u ^ p rvb . Α υτή  «lijo-  

ffĉ fev ttW Αα&η | iol yaa. a.r)o§fc\uxiuLrY) p!fe&o£o ore. Ha-



-5-

9«i|uiuuo. πού te^dtT<u ¥ Ηοιθηγυχοιατι €ηα^ω^η^·

6cttipr>̂ UX. ^ iC^9
1 Εβτω S  ίνα  υηοαΰνο^ο w  awojwu IN tu»v φυσητών apify.«>v

TfeTOlO IJ)6Tfc 1 £ S UAL

l) Για. \L0&6 (pOOtUJO ^  τι*1  6 5
/

n
i i j  Για UA%£ ^UOIUO *n>i TCTQIO IM1& Ttlfe ^  Jiauadi Λ  jX6 ί^ΥΠ<Ή

χότ£ S s R ^ ·

AnoS«»£n.

Vtl«fterovpe eni ltt- $ ψ φ  . ^ύρ^ωνα, γ.%. Την αρ χνι th* /uaqn*

&axa£n6 το euvoqo N -  S *x*i «jja*i*To eroxxtto, a* «tv«u **»Te 
t o  · £ .  A ^o iJ  l c S  t o  - £ > i .

tj Eivau A $ £ - i < £ .  otujTt 1 , - i e S , oû w to  ·ινβ| το ^π * »·ι·

erovxfeio TWO iN-S · Αηό την <υη<ώ*«η |*a* ο}μλ>* eupvon>|«4L·

( £ - i ) + i  = i  e £
άτοηο,oû on) τ ο & φ δ .  Ητ&ι ( N " * S ·^  S —

lij Α^ου το -β. feWou το 4̂ « χ ι6π» χτοιμιιιο τοι> ««ovyife
i ,S  , 4 - Α  €. S  Απύ TTIV νηο&Οβ'ή μ.Ο* **U>pa η«*ρνσυ|ΐ.£

ΟΤΙ 4.£$,*τοηο Ot̂ cru |N" S =.φ . S * ^ . ·

Η Αρχή v a i MoBupiucuuiS Ena^iojnS χρν»βι^οτ|·»·ιτβ» jie .
va anoS«tvLVU0i)|U. upoTanttX tooεΐξα^τωνταχ αηο ^υσιχίΛ «*φ*ΐ)μοη. 

\\l0 oujujfcUpip^va.;

Q t ip n p a  ? 1
'Εςτω VC*) \u*- τ\συ €|ο^>τΐ£ται αηο το ^ venue

a jp v ^ o  η  , Τ έτοια  ΰ>6Τ£ η  ? ( i )  ν α  e \v a u · α ^ η θ τ *  *.ou



ί )  H o t ufcfc* f o e i u e  y i t  ? ( η )  α^τΛ η P C ^ + i)  «^τ»9 ι>  ̂

l i j  Για u a fre  (jMWluO η > ί  τ*το»ο ά * τ *  *η P M  ^ a \ u x 3 >  τη

Y t U ^ < r \  - * Ρ ( τ Ο  «ΗρΑη* »

COTt t\ P C ^ )  * ' y a * Λ ^ ι& τι*  $ ι α ,Ί ΐ α 86 . r i e i s l .

Aao5tt|<n.

Α ν S a ^ V l t ^  /  PC·»} «qT&TJ^ ,TOT6., au)o To fcw>fm|t.du SLi,

a u ^ n ep a tV o u ^ t t in u q n . o ti S * f t4  « “  £ « ·  *ro I j  Mat $ia.-ro i l ) . «

2 to  e e  a u jo S e ij t* *  xvporcu>eu>v [ i t  ( i a i n | t o t i u ^

« n a y u ^ .  & » : ρ η » & ν ο ΰ |ΐ Α .  t o  c m o ^o S  < ^ o iU i iv

0φ ι 6 | ΐ ώ ν  j»Ot ™ *  © *jo»005 α ^ τ ι ^ υ σ υ ν .

& a S fc tg o v p * . o n

4 + 1 * ·  ·  * * η

Qy,^ , y * .  TtW nf̂ TCUbT> ?C")* * “*+T) =·

fy V>(i) a *̂n êi%», â crl> « . i ^ .

« U f *  « .  »

•n P0,'*O  ότι
/ a  (th 1)C*»2)

1*λ* ♦ 'η^0Λ+ Ο = ^ -^ £ —
ί

u t t . « , < « ♦ « ·  T i f i ^ ) * e f . * 0 - i 2 a ^ i £ >

H PC*1)  ^ " l O /  « ^ « u * .  51 “ ® ^ 6 T it  1*1 *

j\Cv*j) . Vt)«»J.

O (io .ot fcfje i0^ 01 
W.*

OflL, \uqofOU|lt V U ^ O JIt



- τ -
V-n «ir4t£j 1 * - 3 τ 5 + · · *  + ζ ί  η - Α-) ’

ρ) l - i  + S -5»3 .‘( * - ^ C ^ l ) * ^ :̂ | i i )

t t y x ^  τ*Λ ^uyuojcxu.·^ *τΐθβ***βΎη ηοτ, T .a x u ^ o t^ fc .

<η>κ'φ« (At V i .  H γυο^ή  α ο ^  veu ^V iU ^T^
fit ν^όηο uutTt να csupA'^ouyLt τ*ην eno^u»^ ^ eTle>^*

"^?Q$ 4-aK''u**·»

2 . 3

'Ceruj η 0€ΐΝ (rv>J.) K<*  ^anpoTcum naru «|afne-nxi
αηό tow ^wiua apt f̂Lo ή  >0]o · A *

i) H K^o) €\v<u αγτ&η* uom 
\\  ̂ Για. wabh v̂eriuo η> ηβ τΐπ>ιο vokte <n P0»O 

acp&na *

Tovt *n Ρζη) Jw«u aqfn^i «: V*^ >T1e ·

Αηο*«$η.
A* «»ναι ΥΠ = ̂ « ^  / ή  > t\0 <au PC»»)'JJtuS-ns  ̂ .

"'/oobtrov t̂ ότι w f i M  . T .  ^Uji^wva |a& Tt>v apxn 
VttJL̂ub SiaiTQt̂ in̂  %ol Wxm e j a x u io  gtoixwo ( > 0  'UoA ** *lVO<
αυτ^ tp - i t l .  Ετβι το 4.+ L > η β , οηοτε -ί ^.τ|0 * «ηιπ^ΐον'

ΤΟ i < t » i  , *\<WJy6ii β ν ν δ ϋ Λ β ^ ο  ^  fc τ ο  cm τ ο  «δτ i  t i  ν α ι  τ ο

^ clx»«o Croixtie t v U f T f ,  Si-woov <n»,m P Q ^ j  « tv .u  β φ ώ ι ί ι .  

Αηο το u) tyu*> ηοίρνοοιρ*. οτι τ» PC **1}  <hvcm

γ*0 wr̂ LOuvirt οτι i i i  ^ Y T f  , TyBLftOL· u r o ^ c .  E tm  Yty=^ |

or» apomcm P C 10) e^on^e^ti V  on^vj, . ■

Ί Γ ο ,ρ ^ ο τ ^ ο .  3..2,

Αν Ό < χ < 1  Torft

( i  - ^)η >  i_ -  'ΤΊ "X. ^aUa&E-

( AviOfTTTOTOL TOO) 1ί> β<·ν»01ΐί.£ι*9
foxnuo ^ > 3 .
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H P(Sl) CLjf&tuM, flex»(i-x)2 ■=■ Ι - ί χ 4 ^  > 4- 9 x
t^o^erauiUi οτι η  PC**) ^uovua â >iVyuo
ο η σ τε ( i - x ^ i - η χ  . (<?)
θ α  ^ei^QUyx ΟΤΙ u a i η  P C *u i) α ι-γ η ^ * \ 5"-η^ο.5ή ©w

Ci- χ Γ 4 >  ± -  c*»+i)x .
*\ya^Lax,wxx* X < 1  *► 4 -X * > 0  , οηοτε( αο^νίβΛ fceu ret owe

yi4̂ T> to* (5) Y* 4 - x ,  naiyvoruyit

0 " ’x i  >  Ο  -*»x)C *· * )  -  i-C * * * i)x  «■ η * *

w.<u , «\ev&rj η χ *  > 0  , T ^ tv u i, Cxo-uytt>  U  (*n+l)x .
H PC *) ^β»Πον flci u aS *  (puortuo rtZ' X·· ·

BcMpcnifjLt nw auojioO^a. -nn> F ib o T n d LccL

i , i , 2 , 3 , 5 · ,  Θ, 13 ,34, .  . . 

rcr\V οηοια, *<χθ* eroi*<fcto jAtca. td îtv)Tir̂ >o civcu i*o
TO ot&poioyuoL tuiv Suo tipovî ovyLCVvoV ctoixwwv w l .  Av
f n  Πα^Η ςιάνει ro'J η - ς τ ο  τ -πλ  ouju&jo-xfinaA ,τ ο τ ε  *,

F1 = lrx a
F-n*, -  J\CL oj|<x-ra ύ\%$.

lYai^ouSfeiyyLOL £ . 5
Γ,ο. το» augeuWa. (K,)wrt ™» fito-ndccl wxaMt

F-η < » *  , y ia  u e .& i'n ^ .i.

 ̂ α ν ιβ ο τ π τ α  ql̂ i&cu&l y to . και 2 .
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τον opiorfAo τοορα ewcu âuvepo an \ajouK Ρη <T»3t 
€iva< yitjp^wepo «no to αλεσιό* ivpo'n^p.fevo. 

θα Se'i|ai>|ifc on Ρη < 2 ^  , για. 'uL^e τ»^.2 . 
Tf^a^p-oJCvujaL; ολ/ Ή > 3  /ujout F<r)< 2 7T/ -rorfe

*h « ^ * F * - x <  l  +  t n

^Tti, ffUp̂ vUVOL TO f̂etofwyta. 2 .5 , Εη < 2^ $*ol vuaSk- 
^ > 2  «U TCqtluaL Ρ η < 2 Τ)} jpau -vuxSfc T l » i  .  ·

θα. v\ajpCLTnpnoOOfUt eSu> ΟΤΙ *n »4κ0 ο̂γ*ρτ» ηροταβγ)

Κη <  t fra. Vjab* - Π » !

b.Vau 0|ioiql ô n̂ WA, a^a. Si p.«op«i ; va. cujoS4i*v4V 
με tov iSio ηροηο, fliaci Ή apon̂ yu|itVT| SiaSiucujioc jui* 
poJo

Fdh <  2 Ρη < * CSO** ourû wj 2 (% )V >(?A)

Είΰϊ -η AjqobfcO) cnô ur̂ rtS £»Vcm ηά^ ec aô vi αον>*νή̂  pa. v«t 
\lOA $ώ&6| TO (’b’up.-rτο «χηοτεήίβρα. K ,  < (?/<)

Xvnv nepinnixti α*ίτή τι £u4x*pu.a. y.noptt a.v yv·̂ ·-
σ̂υμ,ε Isti η avieoTTVTOL oujtti ajn%eu«i ^gl̂ uc Sia&oxt'U.fcfe

Ttru tj , toere. Va **voua&*r4TnewyA cttv aqnrab̂ oL ετιΛ
Iι̂α. -mV «nô -evY) τιμή}.

ItXOUyJt €T4\ TTW |x<p<yA μ,θδ̂ η»\ΜϊΕΐ\ΠΛ ΈΑΛ̂ΟΪβΥϊλ.

yn yLd . 2.4
' EfcTu) ηο*Μ (,*n0> i )  UOJ P W  yua ινρότ,α*η ηου β|αρπε·»ι

auno toV ^υσηχό H V 0 .. Av

i )  PC71©) €ΐνα» α^τιθτιΑ, *04

tt) Γ,α *id& γ ϋ σ ιι^  V, > n .  ■< έ τ ο .ο  w « e .  «. PC"0 « ί* «  β λ ^ η ι

)(1« u iS t  m  ill fl*-m <H =ϊ» Κ ·" )  « " »  "s  ,

T e n . τι "Ρ(τΛ e i ia i  ο # " " * "  T1 n  > Tlo ·



-  i o -

'EftTui GO") <n ^ ταστ> * Η K™) *'yav jpa uaS* \n,

tie 4  kyv *  η · ^  · f f
Πα να. S&jljô V1*·0TI n  ^vai ayf&ns }f,Qu ^ixnuo

^ > ^ 0  i ° f )U·^ ^  ^ ei5 CfUltfc 0X1 ^  QC*") ®vai

^<vMS> * lV n ··  AP ^  V>*rl«'' να. $ά|*ηψ*. W p . » )

a )  H GCna) 4w<u a ^ n s  mJ

^  Για. uxxBe <fa<nuo <η>τιβ> α ν  η  Q C n -l)  ewa»e<cp&nj»> 

η̂ G O O  €ivcu α^τιθή*.

4  a ) eiv<u n \S » a  μ *  την i )  , coo^ivu* u k U  .

Για x,i\V b ) v^oftfeTW^t. a n  τι Q.Cn "i *) €iyal ο^τηδη5, 
on  η  P W  *W<u αγηδή* £ ic t  -uo.%e ^υσιαβ w  . 

i ^ ' w t ^ ' n - i  . Α η ό - m v  f t )  όμ«»> β ν ρ Λ * ? ώ ν < * > |ΐ Ε  ό τ ι  

η  POO *»νο4 α γ π δ ή 4 . Ετ&Ι *n **C"0 *ίναα

ytou u i d i  ^ < πχλλ η /τ η ^ τ η  , η<™ ®χ » * Q(^J
tw aj aqu& iji (n p a j f a .  η«υ €«μ8α|».«υσα|Αϊ. * ■

l^ ayaSfciyi^ QL £ .4

Για την a w ^ f c a  T<w F ,W ltc I  ‘6***‘

<05^Γ y'a «*&*· '*'* ^

οθντουμΛ ότι η  a n e o c f l ia
4 ajvieorvna. iexi*ei β ,α- τ \» 1  ι 

Για. «Ate fw n u i Τ|)1 . U>)<®iiw>|i.l 
< ynW ia ajuui urt» ’ "· . 1·#, Ί^ Τ1 ‘

iXtoivepa

f « w < ( % r *  * »  % -χ< Φ *Γ *  

f* .  ? H tF „  < c n r v ( % r - « r c ^ ^ s
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*c%f,(%)<c%)'■*(%)*-ĉ r ·
S < f 4 ; n

uau r q t u a  R, <<*/4)* fl\«x w ata  ĉ uon-m» η ^ - Ι  · ·

3τβ tCLÔ JLfcV CL tÛ QL̂ jaUOL θθ. SyjCOVJit CU|oSm 4̂<1 Oh« /

|it. yLa&n îaxiuurj Επο^ο^η no* tSmvrfe^a, Ttii 

Ί\αΰ το 5 . 4 .

3 .  Δίωνυ^υο του NfeuruwxL.

Η ηοφαωχτω τιροταβ·»* «Wau tiô vj x̂ txmyu'n <ww 'wqcqoyeyooj
\ u & .

NncyBu îjouyLt οτ» £ ia  cuuL6p<u.cru* vi,u |*ε 0£Κ$*η
€Χο·υ Ε̂

(1 ) - 4κ ϋ Ο ι - * ) 1-

(οηα\) o!ri=li -Ujcu <ni =. ·̂2*-«(πΌη flia uadt v̂«ueii>Ĵ  
tv« o ( ^  ) tvYou ĉwxol 6va>> autpcuo* a^xby^t .

^Γρότ0Ι61ίΙ 5 .1
Av X,\J CWOU TOXONTtfc Οίφ)ΐθ|ΛΟΙ (̂ >0̂ |10£ΐνθΙ ^ pijjoSlUOlJ
τοτΕ,^α W U  φ\)σιιΐ£ a^n^yio η , «χοτυ̂ ξ.

A n o ^ -n

θα. aqoSa^oOyLe ctW ορότα^η €na£ua^iuaL.

Για. Ύ\«1 *r> τίροτοώπ tfcxixi . TTfajjtaociue,^  = Cl )x  *(!)?·
^ηο^4ττη)\ι% c t\ '■n rtpoxcum \bx\>ci £\a τον ^«υσ»^  
<^nby.o η .
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♦ • • • * C ! ) : r w

( κ )  + ( ι ^ ι ) =  ( T n )  r o · ^ ·

Eno^tVuri

ν*+Ό 0 ;x *···Κ J x  ϊ ♦-·-■» UiW
\\ η̂ ότα*τ) ο̂ιηό* iftx'ucrt *oa βία. τον ^vamp DtJ , tcxv« 

6ηο|ΐ4*·>> g\a ueL̂ fe o n > i.. ·

0 τΌηο* 0*) ονσ̂ υά̂ εταί S i i τ»υ hUutuwa. ητυηο* w  Siuwoyiqru» «
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Θε ω ρ ί α  ^i a i p e t o t h t a x  τ « ν

1 -  Ε ύ κ λ ε ι α  δ ι ο α ρ ε β η .

Λ ι κ ψ α ΐ Α

Γ ι α  κ ο ά ε  ^€υ^ο4 auftpounw O L,b  \j&  ^ φ ο  -υπ«ρχ#ι auuU 

ρα*ο4 X  , βτ*ι ώβτε a c - b x  >  Ο . 

λη4>&»£η

Αν b > 0 ,T O T § , j i a  τον arukpouo χ = · - (± + la|),naipvovpt

d - b x  = C L + b (4 v la 0  > C H - ( 4 > l« l l )  W

Α ν b < 0 # Tt>T6; p c .  t >v  CLU.tpauo **.= (ΐ4·|α4),€χουρ%

O L - b x  -  a t -  b (1+  lct\) = cx + (.-b )( l*  ' α 0  >  a+ (iH a j)^ l·
■

θξυοργιμ ,α . L i  C E ^ U f l^ iq .  S io lp tg T )^

Γ ιά  <4Ae JfcUflOS attepaittiV G L , b  p-X b ^ O  υπαρχ*!

y^oVaL&v(0 jtu y o s  <xu.epou.uuV a f , r  , eTfci « W e

a ^ b c j  + Γ  vai o * r < I M  (4)

A n o S o ^ n .  t ^
Α ρ χ ικ ά , θ α .SlijtrtJ^e ort Mnapx^ tvo. -rc-ajax terrov τβχοιο êt̂ o!>

•uttpaiiuV c^.)£. ΘίΜορσυρ* το ούνο^ο

5 - ^ c L - b a y / χ *  Z ,  a - b x ^ o j * .

Από T6 ^̂ ytyLXX-i cxcaipt 5  φ φ  . E ινβΜ S  £  lb/0 owp^o- 

να,^οιηον p t  o W αρν'η ε τ λ  WoL̂ ,rv>T«aiaj|'tt^/TO S  ***<
t ) a x i t «  c t d i x u o , ^  <n* t u a i  o u t c  t o  r ^ a - b c f  .
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Ο χ ^ ·0 ( a<j»OAJ Ife S . MfcVfcl VCX ότι X < ]Μ

lfo^oai)|>oai|t>i ' οτι 

i)  x> ib| ^ e x - t e j  -  [b |

Av b> 0  , τότ* r-ltys<x~b<̂ - b - a.■ b (<̂4 ij
Av b<0,"W )Tt  |b| -  -  b uau f-fcb-ct-bcj * b ϊ α - b f t - l )

0  t - | M  t tVQJ ^Oir joV tv  a x  QiJLtp<Uo> ΟηΛ O l- b 'X  .

«·) r - | b \ ^ S ,  gw ! r - m < c  ; ct<f οτι· 0.

Q  I - \ b \  εινα* auufc^xxiai tTvb ^ιογ<^η& o t-b o c  *oj o^rtuc4

6TO S, W  fc!*u ^οιηον r - l b \ < o  SVq K  |b|  -

Για vaS«Âov)|i€ cm to JcOjoa q, r  eivau ^ovqSujuD r̂joBfe- 
TOXî Lfc cm OTlâ xM OtU.&paiusV’ <j/) r / , 6TH uifeTi

C*)O L s b ^ ^ t '  KOI 6 ^ c i l b |

Atjo τι4 CO ^  W  nai^vao^fc ^

T - t  sbq-bq'* b(q-q*J =*> i r - r | e^b||^-y/
Ano *tts ο ι .ν ισότ ι \ . τ εs r e 4 5 f < ^

Tiai^vo'u^v.

- \ w < t - c < | b |  η  / ( r - i l ^ l b l
eqÔ LV/uO .

l b i i < , - s ' l < > b l * * ■

C^-iKjq - q ' | < l · ,  9a avof vne*ptt»»«ua. |q-q'|*°,

Cj-xq1 * TOTfc Γ  = a .- b q  -  <x -  b q  ·=» r

t\cro €r\(^oyLortfortxy.£. ·

^  6 x u n  ( i )  « t a ^ r a i  TOuDlomTtx. *S\ouptfe'rvs του oc 2Γ·ά 

Χου b .  0 ^ -a p v 'n 'u u is  autpaxo* Γ  ovoj*ajercu ϋ π ό ^ η ο .  

m s  S\aAf>e<ivu> to o  a. Sta. του t  u a i o au.kpcuox q  22221^ 

•πΛ ‘Siaiptfe'nfe α υ τη ^ .
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\ -V>a V̂

Για l\a|>QL5auyLa , CuJ b « —'i  , τοτ*., ea^tyavco* -rov CL- 1 , S3 , 

S i  j “ 8 i ,  l|Qî Ov|lt

1 * ^ ) 0 +i  
& = < : * ) < : * )  + 5 

- j <j =.(-i ) 4 + ί  

-tff  tfc-Wo ♦  3 .

^QlftTIVO nafiOUOU^U H SiCXiOtC-η <sVÔ  (Utt^aieV

Cl Slot TOO 3  ’ cmV ηέριηηοσν) αυτή fca exoatjuufr 
g l - 3 cj + r  0 4  r < 3  .

τα  %\jyJaa.U οηό^οιηα. fcivcn Γ=0 vuxt x= 1.
Οταν t - Q  , o QUit̂ CUOi ol t x t t  τη |i« 5 p ^

a - 2.̂  , C jfcZ

iuu ua^eiTCM j^ T ld S  
Otou/ o i s l  , o Cua-^caoi d  tKfei vnV

a - + i  ,  ̂Z  .
»

Kou vtoL t̂iTCM IfCpiTTO S
i y

Eii/au eotuttjo vouSoD^tt ότι g ia  to  ' λ ο ^ ζ γ α  \sfe 

\cau r\^vrrou^ ouifĉ xT̂ KA)̂  uxoout f :

i )  0uprtO> tiu ^ T IO  =  O fT II*  W ) V lC i .C ^ T iO  

u ) η*ρ\τα& + X\fĉ m0 V)  O f f x \ o i * 1 \ 6 ^ m o  sa^TiOi
u i)  t  η&ρ»ττο ·=ι\ι^ητο> νι) ι\€^ττΐ>*.ηΐγΐττοϊ π*?'πτ>5

r^y/KUO n p C L  . CLV T u t lh l  , TO Tt UO&6 OUA&pOAO^ O l CX6| * * *

fvafoiAjoxuA yô x̂ V';»

α»ττκ| ? a= in< |ii j  · · - ;  a -w c |  + 0 » i'i)

Η ΟΛ/Λ̂ νο^η «τα Μτυο^οιηα, αη«Λ ^ a .’S o o ^ t u a i 6π> nPf5e*‘a0 “̂·

Toi ^ v o f o S f c i^ a  f fcWal ηο^ύ  χ ^ ι τ σ ψ η  β τ η \ /  * f = i j v
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TTapaSaypa i .  1 i
To t« ocuu>vo <ie&6 ne îTTOV au*po4<n> t'.vw

,
1 |pa> pax\ua , ua&t a u tp * ‘o i 5ia^^cru^fcvo3 |**'1ον

\ ' I x . I *exti piV αηο ti4 €no|xfcvtA pop<j»t^

■ *1i ^*i+1 - ^  + 9 i 4<l +3

Eva* Ofe^inoi auipouoft coojievu^', 6 »v«m Λ»α̂

4q + i  ^  4<J<-3 .

(4q+l)3,s » 8 ^+ί

Και oU oia
( ^ ♦ 3 ) * « ϊ  (*jL 3c,+  JL>4 =

ηρά^ κχ vpv fe î̂ opo\oo|»t.

2  Α \ α Α ρ 6 τ ο τ γ \ τ ο ΐ  

O p ie y ia

Qa of* o auepoio* αριδροο OL ^iiquyfl vo^ aa*p<ua

αριδρ& t  <uai δα "TO βυρΑηι^ο'υρ*. <L\b, Ouy VVUIpX6|
I Λ * i 1O a^ Q u O  0^>(vjtOd C fcTfcl WtTfe

b  = o t c  ,

6a. ypcuprup-t OL-j'b β\α v a  Sti^usi/aup*. ort o auj^<mo± 

GL 8cV SiaipeA τον b  .

Για v a  auffcusvupfc. m  «'xifeoi ^ougfrcTwrcu» a . |b  

qa^Cjtb <^ope6 xpTun|toqoi<nj|it auu ιατ&νναρ<Λ tu^paj'- 
<T6ii " o b  5 \eu p * rrcu  αηο  τον ot^ η v o h  fr’ivou e v c t
Οολ|(Πθ του OL,

Για n a p a S f i^ ia . , o 4  <5»<χ»ρε! toy - S 0 ; <xpev



Ο 15 S t  S ia tftt 10V lO ,βγη ι Stv -\iqap*fct euu&peuoo c  
fct%l uibTfc k(j- \S"c .

0. napaua-no iS iornro xo6 ^auperornTO* «ίναι apeet*  
βυνεηβιε^ τον  ορισροϋ.

\)  OL̂ O J ia  VA f̂e CLfc ~Z-

U) Av o |b  -rVtC: b  = 0

Up Q>|b -c tjb  C3L·|—b φ &  -ac j-b  4 ^ - ia ) |\b | . 

Αη’ ax>T(Ei ουρπεραί voopfc on eitfou Suvouco, «■ on
I I

on διαιρετυτητα. ojû cuiW ,  v<x n€p*opic~roopt erouo fvot 
Ufilji Opt^DOUi jfLQLt CTOU* pi>OlUO\)i ^lOUpflTfrS ΤΟΊΛ.

5ttw ηροταβη ησο auuojjoobfe'i Sivovcal ορ*αρι&νεΛ eq»- 

n^eov ιδ ιό τη τες  τ η -i 5ιοαρ&τόττ»ταΛ>.

Τ Τ ρ ό τ α .β τ >  5L»1

^  SicupefOTma oxoitis «nofievefc Λ ιό τ η τ» · .

l)  cl|ol V a e  Z

а) Av a|b kcu b|c -roTe a*|c.
ij) Av flt|b IUU a |c  τότε a|bx+cy ,

4) Av d.|b και c|d Tove a.c|bd 
φ  Av a |b  νότε a x |b x  , flva,aui&* *.€ Z
б) Av cfc.|b <uai b^O ^ότε |a| *|b)
*J A v  at|b εοά b |a  τότε la |.|b |

Ατ\'οδ«|η ·
θ α  a °o ? e ig a u )it  (ιόνο t "* ») * «  OT" i“ W  a ^ o t t a j  

€ a v  beuvicT}. *
a |b  ^ b - c L V c ,  „ * b * - a l e , * .  7
£L|c 4»* c - a  K2 —* by - a  1 y



1b x ·* · c
■ a ·

b x + o j »

TTayaSt'^in &Λ

Av ot d j b ew<u Γ|£ ι̂ττοι ankyaioi part S|cL*-b*.

1*0X1110. , J I CL TOO)3 Gt, b  exoru |*.fc

a* = 0 K + l fcai *fc)*-z S k ' + 1  ,

<TU|i<j*iyva |it. to nopo-Sti^a. ^^/Έττβΐ
a 5-  b*=. (g M l)  -  (β* V i) = 8 ( *  - * 0  8 1a * ' -

TTa^ctSfe^pg 3..SL

4  f ( n * * * )  £ \a  luafrt m i  Z  ,

Aj unoft&oovjpe οτι onapx ti <ri€ 2 Γ ku» <jj*Tt 4 } C"̂ -)·
ij Ay ο η eiv«a άρτιο} ̂ Tfc 2 k , Juve.a«o

^ ♦ 2  *  Α Λ ? β S ( 2 K * t 4 )  Εηβ&ί. 4 | ί φ Λ · « 0

W  fcxo'upfc 2  i )  β(·π>η<» , α^αΰ o S fc V i «riv/Μ
\tUsp»TVO!>.

ti) Αν β η  ctifeu ηέρ\ττά& , -πότν. η - 5 Y-*i, ttjojiwiutf

^ * 9  r A (* 7+ V< -  i  . ^rfct 4 |4 0 t2+fcvjlJ -i·

•4 | i  ·<τυηο -

4  ^ C7!** 2 )  yio< ‘WueS’y, ίτ)6

3. ΤΤρωτοι QLpt&jjLo!.

Opteyos
’ E v a *  ^ a x n u b s  o p \ 9 y o S  ρ > 1  κ α ^ τ α ι  n p u n t f t  

a p id y u b s ,  olv o \  ν ιο ν α δ ιίΑ Α  ρ ο σ ι* ιυ ο Ι S i c u p e T e *  t d i) 

e iv a u  o  1  κ α ι  o  p .



Xuvnta» TOVli UfUTTOft αρ&μαΰ* του* noptttfavwyt p·* ta  ρ̂αμ- 
para. p, c|, 6foSia.Ĝ iiwa oa/ xpeiâ tTcu pit τόνου* -uaJ &η„ 

HT%H j kMxfo OW ΟΜΟφραορ*. M«txv S ia if optxru©.

Του* Siaipvrtb evo* autpaicn) oc ηοΰ eivau πρώτοι apiVp.ol
δά υον* vuâ oaj|xt Tipdrwus Quarts tod cl.

Kata υ̂σιυό* αρ*8ρό> ησυ Sev ewαι πρώτο* ^c-irui 
eyvkros. Αν ο̂.ηόν o <fV<nub:> Ct eiVcu <riwW> T^Tt 
<X> 1 urn 8a uuapxea owa^o '̂n

OLabb* pit 1<b<oi *0 .4

♦ · 'Έτ*1 O' <pV«lUUOt 4,40, lS\$0 OlVsU «WtltaTO'̂ fcVgj ot
^ ) Ζ , ζ }^ ί ' U $  ewoL* ιυ ρ ώ τ ο ΐ.

θ ε ώ ρ η ) χ α - 3 . 1

Kata ôeiuo* αριθμό* 0L> i ex*» tv a τρυ̂ οΜί̂ τον Πρώτο £\aipt- 
t il

An'oSwJn ·
Φέωροόμβ. το ouvojo S*=£m/ ntfcN # τη.|α. mm .
To Ou<pox> 01 £· S> ' 8a. ifc-xtl tf|opfcVu>* fî pXxi6to onpiveO

ajuu a* eVoa αι)τό to p . 9a Stroup* ότι ο  p eiv* πρώτο* .

0 p>i uai a* -vqô couvpt cm tivou σϋνΗτο*, So;j. 
p=rs , l<r<p ia« 4<s<.p.

'txoopfc r|p και p|oL ; *o.opfcvuo e |<x ji& i< r <p , 
npâ ta. oltoi|o α,ηο την eâ ô p ttj ο p*  ̂P eivai ^οιηόκ 

Πρώτο* opibyuoi. I



GeuJpoUQ.

T o  iwv HpwuTwV α ρ ι δ ώ ν  ewou αη«*ρο.

ΑηόδβΛ̂ »

Vf)otteiov>pt c*i to .qjpi»de* tuw apurmiV ap$p«W  6i»ai qw)tpotoptvO 
Όα* otb fc»v<U pt > . · *>7  ̂ oqoi οι πρώτοι αριθροι 

tytuspcnipt. τβν pvorvuo apib^ ©

« * = ν Ρ ,· · ·Ρ ν + ·1·
Χϋρ^ωνα. p* το %*ι«ιρ*ρα.3Λ e οί b a  «*£< tva. npuj'ro 

Siaioien p .  0  p e p  . fid uaqoio K ; U n i V .
Είναι

?(<*. »«  ί ΐ ρ , - . . p ,

? | * - p r  py p | i  ,·»»1τβ. p s i  O.TOIJO.

To Π^ΐιδον ^·»ηόν W  npunW OpiSpiV *«¥et» iwjwpo. ·

irp0T 0L 6fl 3 .1

Av p  nopifctoiVfci τ o '/ 'η -βτο  πρώτο αριθρο Crn φν_ 
έικ,η τον* S ia ra g *  , w n

?η 6 ϊ
AnoStt^n

Si «pjacToupe. eao^ua^ttia.. Για. i  * ιιροταΑη a.̂ 'n&irijH, <xyov
p a 2. um J2. £ 2 S°s 2 ,* 1

Για uttfrfe ^\)cnuo η ^ Ι  νηο^χτουρν ett m αρόαο^η o^n^eue

JVa UOL̂ fc ΎΗ' y 4 £ Of^K^ . θά. &tt£ovjifc- on icoivtt U flip i
I "

to (pocnuo η ·
Apxiua bai cm & p̂  ^ . . .  p^ ^ + i

Oeiopcupt *π>· fvcnujo αρι& ρό a . «. f> —  j>^+ i  -Rat tend

P €VOL* πρώτοι Siaip€T7tb τοα)^ p|OL . 0  p e!*m  δ ιά -



CXTJO TOOi » * * *J V̂CtXA S\cUfOf>6£ IXUX p  |4--

Av O P = f^  ( ? *  O '*“CT̂  Tip«JTOi 0|) 1^)1 0 τότε,

κ > tj- 1 οτ\ότε K > <y] . £ τε \ f  - P  amu cneS^

P^l». exempt

p  ^  p ^  0 . . . 0  -l 1 .>η '* "  *1 r»n-i^
A no T-nv uno^een cno^vwgni n c u f v o v p t  rv lip a  .

' f , ‘ V R . . . + i  i a -3i - - a s , ':V i  =·.
_  0*+S* •**431, i  .
— *  +> 1 .

Vqsv^hiyLi^o'vpfc <*n 

lv ^ 4  ·

o r \o r t

U ,

AY'’ — L 1
ύ Χ

A ^ a  U J  ” j i a  unfrt TuItJ , tno^*vu>*

P , i  3
-•*1-1 . on’ _̂ .
* _ i + 1  .  Q o2^-l . Γ 1= S - S ' -  a

I
tip0L̂ |acc ησυ ei\ibu j*.pi»scxjjLe# |

irp o tso L g rri.

Γ,ο « α θ ί. ?wm»0. a p A p i  η  , o, ^  s t  in̂ ^ qS o x . ko'. 
<̂ v)OTUDl apift|L(>A

( ^ n + i ) l 4 ^ > ( n + i .) lv 3   ̂ 5 Q n + i)l 4 (τ ΐ4 ΐ)  ((3)

€»vcm συνδετο\ ap»S|ioV·

Α η ο δ ε \ξ γ \

IToL^aOTpoipt’<m t f a  vca&fc K * 2 , 3 , . . . , (η * ί) ’tw yup i

t j  i <  fc <r C m * ) ! * *

*\) 1 Φ+-0- + v<



0» e*4StvV t j  *aj i i j  pa*  4 l4 olicoVouV «τι οι ^uoruct 

Ο Ι̂ Ι̂ΟΛ tTVi» Î6T0& (3 ) e'lVOU a\)V$fcTO( Opi9|iOI .

ΤΓα^ αιήρηβ^  ♦
H napafcu** npoTown |icus β>ί$>αΐυο̂ 6> cni \Jaa-px av \J $iacrj-

pauta StaSoxiuiv <̂\>o\\ju1w apj9pu»V ά«π> ‘tfycrupt

ÔOJ Sfcv/ η&ρΐΪΛ01>ν αράίτουλ αριθμού*. Α η ^ ν * ^
π̂ΐ)φττ\ TiptOTUoV oCpi&pvoV CTK» p o p y ^  ^P j 

T\. x  A l + j ) . T a  u a p a j |a V u )  ^cw& pvi> v o v v /  cm ύ \

VCaxOA/Ο^Ύ) TU)V Upu3TU3>/ gtov^ yucrttuav* Op1 υ S 

fcWou XVÔ O <Vu£M/OV»6T^.
Η συνάντηση Π : |R*— rt4 , *  ·— *π(·χ)

Q lif napvtraMfe* t w j &tmuxn»» np*jp.aXAvixni3 <χρ<θρσν* *-**-> 

U (») "T® njpri TUJV Πρώτον OLpibpuiV " Ϋ ~  )
noujci Aounua po^o 6t~n jjfc^CT* τη* UOXrtvopn* TUJV ίγώ-

*TV> v/ ajM^jbuV. To i ^ 1)^  Oi HoAn|iaz«iuoi T  H flildw dril
KOi De V a i2 e e  ^PouiSi'Vj κρ*ησ\ροψη%ιναχλ p t c a  t-nb,
ptgaStufffe oumjpifcTy* αα\*8«£αν

iiYrv t o » )  i f ! 2 L  =  1

CT\ 1

X-**0
I I % · *

SrU|· a-v o ac eivoj pt^oi^o* ftot* ο HC?0 *ι»βι -uatol

» f «5Ϊ“ "  - t j i  ·  "

Avito  tv vou  flYuifeio o u y  9 fru < m y ia  t t o v  ηρνο·η*>ν q p t f y i u /

ηοΌ TO 1^4©  Ο» Mo&TvpaX.\VAX)\ 'P· i « i o S  *-ai A · S n ^ k e rg

QJ\e$eî a>/ ςτοιχ«ω$ω* , x»>jyis Sr^.-na c*rv> p i^aS ’iawb

OaJcL ^ )^ .



-S3 ·

_ Φ € ΐ θ ρ τ > ρ ΐ ο ι  5 . 5

Κάθε βύνΟεπ» ^uarucod αρι&ρο* CL>i &***· νσν^βκ- 

*'i>TO\J η ρ ΐο τ ο  S i 0 4 p 4 . c n  ρ  ■£ V a .

Ο CL OUtf <SVV&€TtO ^pe f̂rTOU

OL  ̂b e . οηοα) i < i b < O L  t o u  i < C < . o t .

Vno&iTD,u |ifc  oxi c ^ b  j' *vfc\ C * — b e —GL uxxt Gfvoyji-*^ 

C £ \ T gl .  Α<^οτυ o  o i ; & u e * ^ i  ^VC1 a ^ « r r o ^ q j ^ 6,rvj 

p .  E t & 1 p  £ l C  ^ \JoL  Oou^C-nfetS-n p j c  Kcm c |o t _  , 

THupioupt p^ct . ·

ΤΓορισρ.a . .  5 .  1
A.V ^ναΛ ουριών·®* oL> dL S t  5 \cu p ttm t a r jo

\JUO*/CVtt. ΓΐρύΐΤΟ , ΤΟΤΟ O CL 61V04 ΓΙ̂ αΛΟ)
opify.0^.

To ηαραηανιβ Φ^ωρηρ-α. aloul -pa.no pi apux τ\ού aua^oijdtt 

« να ι n o p j  Αο&ινιά y a . τ η ν  α ρ ά ξ * )  , a.^tn>  p u .s  Tiivo-uV o i u o v o -  

|ιιν υ ο τ* ρ ο Ί  τ ρ ό η α  - φ α  v <* Si<*«p « u e v o o p f c  α ,γ  evouw puaiuos 

apfyiofc a >  1 evvou npurro* ^  συν&τοΑ α ρ νθρ 0 6 .
'trfei, ocwyut tni^utvo κ ρ ι τ ή ρ ι ο »

Λοθ«νια& ^uoiucru ορίθριοτυ 0L>4>, «χονρ*.

A v o QL St 'Siouptrraui cm\<o uaytva ηρΰ»το 
Όριδρο p  £  ifix , TOT e o at όνοι ttpurtob 

Οφΐθρ0Δ

3 )  Α ν  ο Λ  SiouptWcu οτ\ο '^a. τον#*χι*τ«

αρνότο αριθρχ> p> 6  fcL tot v 6  a. «rival 
cOvftvrcfc αριθροΑ.



-  SM -

fta να nepi tacrrtpo τη. npa^pACot au> ^apcv-
-tovj ^uovueuJ αρνιού*  a> -  6  43 -uni k  =. S"83

SS ^  V64■*» ^  S.6 , χρ^ια^όραΛτς.
|i.0vo tou* ινρνοτοτυί» ηοα» uV«U . ^  5£ ,

■ 2 , 3 , 5 ^ , 1 1 ,  » . « , « . » ·
Λιαιριάγ^αΛ τον 6<4E fe<3L0eν α , αηο current, Gpieuow·

1̂%. ότι uAXfcvafc cujo cu3Tot>3 Scv "rev “διοαρΗ . Q 643

tiVOU Οίοιηον UpuJTOi <xp<bpx>l ·
k<fxA> Λ4 < Vr®3» < AS" , xpt-te^o^ciCrfc |to v a  

Ttni> npam rui ηον «*ν·64 £  2 4  ,  ^  τον**

0\cupuwTo->> tov 6 83 fcpi<ruovy*t. ότι o i t  fervou 
”S\cupfc Vv> w \), α^οΛ> S’8 3 - M * 6 3 .  . 0  S^83 6ivoq }oi-

ηόν 6uvbtT0^ . ■

4 .  K o σ κ ί ν ο  τ ο υ  Ε ρ β - τ ο σ ^ / η

Eî Oupt ο-Π cuv CvolV Qjucpaaos 0T?i St SuupeiTeu Ληο uavttfq 

n̂ iJ-TO αρ.θρο  ̂ί  Ία , -n>Tt O CL two* πρώτο* «ιρίδιό* .
0 &poLTO<J‘t)‘€V‘nS >pn«tpof\otTi<7E το α.ηοχ«3«βγΐ£ΐ. euro 

r.xv paen jya· yua. ο.τν̂ τα yiefroSo noo «a^nnu * KoffKWC. 
TOM E  ft OL C Q C ^ k v ^ , ]fO την €Ϊ»ρ66η ijjuiV TU»V opu3TU>i/ 

p MCOJ e'lVCU plKpOTtpot -η »6®l eva. Sobtvrot OttfcpCUO a>i. 

Γ ε ν ι κ ά  tu p e^o S o »  οατγύ» τ \€ ρ \^ ρ α ^ ττ ο α  u»> e j ^ l i 

Γρα^«υρ4> τ<η  ̂ αρ>ι&ρου}

2 , 5 ,  . . .  c l  t*0
βτ« φΌ«Μνη T m  Ctlpcu *cu aLtiopp'ttpovpt. «uf auwuj tqtn>± w j  

evjvbvrowi Su3^pau^ovrtaJt>  τ α  ^ ν τ \ο ΐα  t\aA |o u x

. a p , 5 p , · - -
Ô VUY TuW UpuiTfcW Ϋ   ̂Vol .



Αηό τηγ ηα̂ ια.η<Χνο3 Sia^pout^n , οι ^Vfciuo'i 1101; *no|».ivor\W *τ*>
λ ίε τα . (5 ) α ο το ι tvou & V  8 ,  α η ε ρ ν ο ό ν  to feocvuvo) * \* cm

OttUTOt (UM ftuu&t *
__ ' i
νΠ o OMaAwua. \

Γ*φ£*)ρΐ CTJ o 2 ewa> np«M©s apc&po}. Αρκ'^ουρΛ. 3i«typoi<|ovta* 
cuno την ^twra. (kj ojcl-TO . lug^tta TOV 2 ourta cujo τον J .  0

i!% ano T0\>* <UlÔ |fcVOVT.fcS CVUx*>5 ewaj ο 3/ ηο» twai npurro* 

*f\fy©S. Κ ρ α ώ γέ'Π Ν  3  *k u  S\<^^cn»|j.v c^jai τ η  pe^rf^iiTtpo

tvjoqjcna. χίΛ^δη^ TOirt S , l S’, 2 4 ,  . . .  £Ta ίγηο. tudjfcie*.

τον S exc«V ^ntfjpcupcA u o r a  to n^cm^tnjpfcvo £t>jjlol)

0 \ife^^vre^o^ Ouuu&poJiô  τον 3 ; ηον 8ev exej c*ua^t> S\a-

feivou ο Γ ,  Α υτό* 8 ε  Sw Cipeniou # η ο τ ο ν  5  ο ν τ*  a q *  τ ο /

3  £8ic*jopfctiUa. &χέ enopfcVu» *»vai npuno*

a^\fyuA. -ΑΐζΧ )̂ά^οτυ|ί.Γ« ô oc m  (vô [&ιοε -rev S’ «κτοί ο»ηό τον 

ιΒ ιο  t o v  5  ·
_  1 ' V I · I
JLvvtx^ovcafc την oopeia ουτη αηονατηγε oj|o ^uu nepitfco-nbpa» 

Sia^O^tciujoOA tlfMJSTWA api^ieatt.

^L^oawpcn)|i€. ©n; a.v εχοαψε Sia^cujfc» ^  t£o av* 
Xtr\ 030̂  τχηη τ\οΰ elvcu tu q ^ ia . η^»ώιων αριδρών

|uuporif>u3V TW τν^ώτου <p , τότε. o^oi o\ otuipcuo» ι\οό δεν «χουν 

Sia^a^TM Vuoa eivai ^uupoTt-jso» τον p*, **yai Tl̂ uJUU apifyo*.

"τρρα^^αχν^, waB* συνθντο* ^vomuos "w i^p*

€x« ^»α^Λ^Τϋ cu\o τη ν  {V\6tol (^^"Kfcru *wou tto^Cio too»
*^α.χ\βτο\) ^Npuwo 3\ο<Λ^ετη «j τον Τη. y rjov hvou

' B tca

Δ\ο^>α<{©νοα^ TO. ru n le t  €voi upwTOO p  .o ^ x ijo v ^  aruo

TOY p** '

y )  0 ^\'JaJjjasTU3v/ np^TusV oudV ^  Ο . « τ υ ^ ρ ^ ν ε τ α , ^ ο ν



- iU,-

\̂0̂ pp0̂ oufL£. TO. <U>4|4iaL

*p. ^p > - - -

jva <̂ e*̂  τ*»ο ιγωτονΐ p £  \/a . ft

Για Ve. Sorijlfc H““  -Λ OuSti) , %L 4^W|Ur O^oJ
* npurcowo n<n> vwcu i l o O .

0 ŷ ivojuudA tuW U ûtusV &)|κν^κον(ττΜ δ»α̂ >βι̂ )υ-

y ,  q^a m  gvruna. fV>A\t(a. -tujv afurtur/

a ,  *

xyn «rtvoi a  Vioo -  Ao

λια^«^ο«τ\Λ το. (pruoia fwoA \*»a. τον X p*. το σΰ 

flficno, tvoAjfca τσυ 3 p t * / f k τά $v*l6»a Λο^|ς\α τον 5  Jit # — # , 

Vcu toi v̂V|Wfl( tutfltia TOO T p t  V.yTcn>pb toy n/RfaLu£XTW
I

η«νανυα:

a * ^  s* * * ✓ -fot

11 JMC 13 H C  ^ 1* H
X V X I y c  -* f- K ire. a 1?

31 a v y s 3 V  -3 ί- > * 3* **s

Al * * <<3 * 4 . -4 £ * «

& n . Γ3 « - r e ■ X
+ & * v iV > * {

U K Jf-5 Ή *  -W1 > * Ή

X * v 83 «1

X K  4 f - «Ϊ* * * - A * *

0, « f iw , a ^ v *  l e ,'»iy  n<” ’ & , 0 ° ° '

Z ,  3 ,S T , i  ,«,1*·** >1<* , * i <a<,i'31 <**. * 1 ,  • i l . W j S S



5. 9fcu>pvt̂ uou τ η »  ^ρν^ι.,τιτια,νΑ ·

O ev jjpnya  5 1

ΚάίΚ <firaiuev αριθ|ΐο* O t>l yaoyti v«< cra’v̂
jtVÔ fcVO ^fcpcu^ivov n̂ vrtTUiV °* '
r ^ r 1 olv<x̂ \jlt] £iau^oyt»W |ifeca.^u to "US.

Αηό&ι|$η
θα tp^acrooji6 enct^wfyiua.. "To ^Vuspa^at a^n^eoet J1a- 

cl- 2 . .  t
Για ua&e <pui7( < i OL>S, wjovte.'TO-uyfc ότι^τρ σ*6<Ζ?ρη|ΐ.α-

aq'n^fcot» j \ a  coos <yuctwo0i in yit, ^ m < o C
θ«( oi\ vtcu ĵ\ot τον ^υσιαυο CL*

Av OL eiVou πρΰύΤθ5, TO ^tosy-ny^cx εχ^Ή^ί-Ο^ι, Α ν  o oc  

ew w  d/vfrfcTob , θα txouy-fc

OL=.rs (Jfc 4*JT<OL *<*< i^ S 4 .o t .

wu <M\Q rtw υηοθ*σΐΛ y.a->> , $h  vnccyxovv nyuorci aiyrduct
I * r· < ,

γ  i ?p  i ^  , .  m\C^ 1 OKI t e a  OVa^urn ό \ ο ^ ο γ ο \  jitu i^v  rtn>S

6Tfci uattfi

tno îtVuiD
ί^ Ρ,'- ’ Ρν Wou S - et1**'^u ·

a--«s=p, - p v1 ,· · -^ u  .

I \ |
3*οηο* yaA em «roi/exua^civou Voj'Sei^oOyt ότι \u«iTfe- 

Tt>W a/yayjcr^ 6vo5 (fUomoO c1>A feivau^xoVaSia^aV 

Se cjai)oajy.t. unoyti ycxS τη  etiya. tioi/ r\y lx>ruw v
naya^oNTUiV.
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θ ό ω ρ η ρ α , 5.3.

ta .y  o p  fciva» πρώτο* p ja -b ,  τότε, p jot. η  p | b

Αποδοΐ^η

To dfcuijmjia ajjT&fcufei \a. Ol—0 η b=Q  · iia va  §6»^OTj|it, on t o

^UnipTtpq. â 'n̂ fcou. g\a pt)- ρτ$Λ vt<χούλ cuLtpaiov} ct>b, o ^ u m  
*aSa£cn>pfe. on owto «yjt\vhijfc< $ a  ^otmarvi apiVjtoto a , b ,

ai^cru p | c  p j ■
YncSETOtJpfc ότι TO ^CuJp’VtfJ.CL Sev l*xv«i ^jta c q cw i T o v i  ttpu> · 

t m i i  καΰ ab uvou p  opiWpoTtpa* nptoooa £ιά *τόν oqoto 

vncapnooy <fU6(ux)i 0 ; b  eT<t <bccfc:

p  jo -b  , p -f OL *0a p \  b  . 

θ ά  uncKX^-njorupLE 6έ.ά ττ»η ο. Α ^ο ό  p-fa. p-f-fc

% ά  t x o o p t :

a ~ ? v r i  * 0 < X k < p

b -  p  f 0 < t j  <  p.

Αηο TV6 ηαραίαΛΟ EXfcatt* ηοαρνο-υρ.^

ci *k = a t  + P (p q ^ s - 1<,-ot^ )

wuw\m S^ o p | a t ( W  tKODfit p |τ , γ,  , J iy

C, t l ~ ? c ·
I »

At\o Τ\Λ OA#\<n>T1DTU Ο ^Γ,^ρ  IMM Ο ^Γ ,Χ ρ  ‘ qOipv.O-up«■

0 < c < p  .
Αν τώρα. <| c\vai CvaA npmos «χρ'θρο* Tt*nmo  ̂uiCTt <̂ |c  

-r^re  c j^  p  ν ίΛ ΐ ,ν ^ δ η  ^ | r i ra ,* *  «*|ι* i  l l r 3

Εη&δη *-«*.&% πρώτο*'^uapic/n* xjctu C  θα Staipw λλό*

■Soo p^yn r , ^  - p c  , noapvorup* 'T^ aXX'

* ;' l i ' ^ p  , «H>w * i '| * i  « “  S ' K ·
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4 ■ ' · __ I κ I i*mio τον opicyo 'tiopoL rvo η^αΐτοο <xp\{htov ovjArifrpcu. v'ovjlv 

on e»vaA> «no n n o  *\ ή  8tn «ν<Μ \'fco* jt* i  

o p . A* Mrjob’tOTO'Upt. ότι Γ ^ β -p  T » T t

pl -Xi οηοτ%. p  | CL otTcrjO^ npot ĵtoL ηου ef|i&\)pouaapfeJi

To npotiyruptvo ^vopnpoL ftafearttvcrai oou e t  ^ve^fevo. 

ηέριςβότςρου* atyo *§v>o Tuopagovct*

"Τ Γ ο ρ ισ ρ ία . 5 1

Αν ο ρ «ίνα* πρ*»τ©> iuu ρ ^ α ^ -Ο η  , *TOTt ο ρ)ακ

^OL UXX̂ OVO VC ; -

AnoSe^n.

θα tp̂ OLCTOOpt tflOjŴVJLO. T\aVwl bTO Τ\^Τΐθθ  ̂ Ή  I W  nttpa£Q<r£i;V

•too £ \νά\ιΛ νθϋ,
Για wcropt v© ^eijovyub τίποτα . T i a b * $  wrpnbwUj

eup^uwa' \»fc td apen*jerup.fcVo ^ b i ip n p a -

Για a a & t <fi)ffvu2> Ύ \ > $  , o q o ^ r a u p f c  ότι nr» Γΐροτα*^ 

^ \α  u a ^ t  1*1. 2,£'*n-< ‘v|»  ’Eerui

p \ < V  · · .

'E xou).t p  |( j j , . .  Ο η ,,^ β η  , « ιο μ ΐ ϊ .»  p | a ^  η

'p jd ^ -  -C t^^  ^ουρ^ωνα. ^it % V  ν»|ο$*ςη en<^ui£»ri.·

Av p | a ^ , ^  cu \o5uj^  p o ^ - c ^ M w v ^ . Α ν  O * · , ™

- ° U - t ,  Α ΐ η ό ^ η  enejyw jn*

p | 0 t t- , yt«. u a q o io  ·
4 r

«iSfc «4p.A w K n,y»itiv, e  f  W  *i<wp*< ev tw  rtftow M

*. · · 0.^ . ·
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1.01 KOU

TTofMCTpLOL 5. X .

^  P  1 Pi > * ’ ’ »̂  Upcoroi otpt&p<

p |  ?  ^  '  ^ T t  ? ~ ? K  ,  ( p o t  Ί Α ο . η ο ι ο  VC , | ί * * η .

Αηο5«^η

Ano το *© ρισραΛ ΐ βΥ1 ψ(ρΗ $ °  ^η©**» K ,
4 * Κ έ ΐ | .  Α < ^ θ Ο  O p K  C lt/O U  O O (JO C O 3 ο  V

• ■P* · «nv*i

Ειρ,αβτε 6 t  9e*n. "nope*, να. a.̂ aSfcL£<Hjpfc to Ocfit^ico^Eft

fteupnpa. t n i  Apj#p.trnu/rui».

9eu)p>V |iaS3( 96p&/\ui)Su> Btu>ynp.a· τα» Apifyinou.vvv)

Η ηαράέτααη  evos d c u p a io u  <x>L s t  f iv o p ev o  ηρ'υ^τω/

Cx^ifytuW €?iVcu ^LQVa£tu»| <χν 5 ε  ^<χ<2κη;ρ.ε v n o y n  ρ·<Μ
%

c m / τ α ^ η  -noy x iapa^ovT u it/.

Ατίοδίι^η.

' t e i u i  ©τ\

α · ? 1·* ·Ρ ρ  “ 1 /  - ‘ ^ y
* Λ » ' Iyt to\j\  pt πρώτου* exptupou) t ^toioua uatTt 

1 J

* $ * ■ · ■  *** 1 16 V ‘ " i ^ ·

θά. epyxcrovjpt eqa^to^ruA.. Πα. αι=· 2^ το  θιΰιρ'ηρ.α. eyn&^oti^ 

OL̂ oru p  = V r i  vuau ^  “ %= ^ '
Για ua&6 ^ ‘uoi'uuo ol> 2  iniofiiTW pi an TO &tu>pn|xcL i tww 

^ \a  uol&€ ^'υσνυυο % ̂ "Tn.<oc.
Αν o OL 61 you TXpJOTOi , τ ό τ ε  Ρ» Yci Kau t

Kat ί ο  d tu > p in |ta  ô tiW ^ ·
Ay o f l  tcv a i σον^Ητο* , τ ο τ ί  \ ι>1  \oou

tn « s ; ?1 ^ ί ···«|ν, ii t lP*· "Ρ η ·



eup^uivo. p t  Ή3 T[opi orytou 5.X , 6t*. tw«u

0 - Q  a  -  p  U « v  , ^ s « h .
U ’ l t  » 1< Γ*

ς*β«ννι1 ^  ^
EWoa 1< P 1<0C uxxi γΛ\α . , 6ηο\ι4ν«Λ j i a  tdV

OULCrpCU'

^  “ t * *  1 ^ .
|C—i  -  v- i  , 8 *4  p - v αΛ»

P - r f y  * = **· ^  R  " ‘f i , * 1*

Auibt i - i , . |a . i

2 ttw  olvoljtxtti Tcru ûaixuri/ αρώρνυ β ι> ί 66 £ivop6tfo 

cl* £· j>* · ·  p  np-wiwVy «»vou δυναχόν oi napa^ovcefe

p. v a  cajux'iJoVTOJl K O L z a r c y x iS t^ .  Α ν  ταυ* napagovtcA 

ηον m ox^ovcou, tous oupnTU jcvpe, $a  ftpcrupt t t »v  

€nop.tVv\ €κ.^ραχτη

Λ ' ΐ ' ~ ύ  c + )

οηοαι o ^uauuu κ *1 , α.;>1 pa α*8« t «{-ί, ,* j

<uu P , * P j  S’® ·

He το νότιρα. αοτο/rtw η<χρ<ν*τ<χ«τι θβ. tt»V >«ο̂ οί>- 
p& ΤΓρωτο^βν^ ανά,^νβπ t v u  ql .

^Up^Uiytg.; Χτο fĉ ns, otclV fea ypoufovpt Λ.-ζ^- · * p*w

χωρ«) va OLvaî epcniyuE. Ct)vfrnu.u> jpa το-us τ\ρώτονΑ p

Uol ĈL TOVS (f'UCUUJVS Olj· CWocrupt TnV OptiTO t̂V'!)
CWOL^liC» TOO) OL .
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Ίιαρχα tc tok  TipqiWMga να *? \συυοΐι̂ %

οΜψΜ ewo* ^»<η**ϋ α > 1 ,  <]*υ *rnp\J«« **> '‘f ' T 0
I»e. «την (l* ** Si*^i&iv>vo'wl*s <** *va* (jociuxij

CL>i fetVCU n̂ «j[)TOd YJ <n>v5bTOS.
I As Apcw^t y a  nof «&ΐ£|»α., tW ^ ustojvv^ *v*^a^ tpi> fu -

IfilVto\> O^i^iat a - i ^
Εηο*$*| ^ 4  ^  V* Soui jiaraoup-C.

αν ο iioup^Ttw γ ι  \*αηο«ο α^ώτβ ^ f l ·

y t  Wtycnoy orqi t o >4

*»*>?.  V * . * 5 » S 9 i « ) 3 4 > ^ , M < , y 3 .

H t Scua ν̂η jO At? *η’ Λυΐΰπΐώ ησυ^ίαιρΜ TOV wveu O

S” <u*u
m i s  S '.  3<f? (+ * )

0<rm tf^opot tw  33T ( m i Ciuv« | j.  Η  <  \ |3 Ϊ Ϊ ^  20 .J  

oi ourua (v^uirot oC^tfyo^ oi £  trivA* <M

e,3if,T, <»,<», IX.'i ·
Aouvyuac^o<Λθλ A^iocw^t «ΓΠ -UXV/fV̂ A *A»lov»T*vW 

T\on^o\ · o  33 ?  GriW* ^οιπβν oe t̂SjietA .

ΈπΓΐ n apwTO^Vrvik *<V<i^u4  ̂ τνϋ IM f trtvM *η (++)

X
"Παιρατ n ρτισβι &

^  A s ew a i

•-«Γ-ιΓ-Γ
b =cp;j‘ '· & Ά ο > : Λ

CO

GO
Oi npurrojev ei* onra^oeaS tuw ^wnuiiov ap«fyiu»v CL ttu “b . 

E'ivoa ^υναχόν να βηιτΰκο'υ^ί. ^ρα^η -rwV <ΧΚοΰ fc> ν η^
I ^



ι̂οργΎ) ^wop-t/coV βτα οηοια. ν α  ηίριβχονι-αι σ»'ι$'ιοι 

τ\ρύπτ>1 αρ\()|ΐ0ΐ , S^aSm

a » f-  - ? w C»)
I Af ^ w i
b = ? *·* PM rtr «

av ^tuipovopfe ott ot tvpuJTOt apifyoi ηου η€ρι*χοντΛ4 «τ'*/
^uJTOJtW'n owa^06 r̂i U ) "W ot, K(U Sty ((b|)t6Xovxof 

6mV dpuJTÔ feV'V̂  avtf^06*i too* -rono^Mvuvccu 6m/ 

(4 ) \i£  pmEevirurOS €U%feTE6# .

V f. €{?♦> ,?„$ ye ,$ a * v a i  ?£ |«t V 'O /

A- .o n o r t  |> ' a i .

Ay fttuopncnnjjifc. ***> «Λτηβτοικο ^ α τ ο  **-exxc*.̂ in(jvup.fc.

6τϋ (3 )  X.OM (4)  ̂οησυ $Tfc<roiu.t a mi** ̂ V, γ  t . ̂ |

£ .  ftv i^ orep a , ^ \α  un&ii «ρ'υσιυο α ,  yaoporup.fc ν*  συρπί.- 

ρι^ά&συρ,£ βττνν apuyTÔ cvor) ava^ucm  t w  β^ουΑ τττυ* 

UpUiTO'ltt OLjit&TJLOrOS |l£ TYW ftpOTUrjobtanj OTI ot OyuJTOI

ajpv^uol τ\συ Stv S \a iροτών τον ol fta  fcxons\J βυ-Φογη 

το bttSev:
r  <*> of

o l *t t t p  1 , c i i > o
U l H

Ol a t Upoofoopl^ovOou ^ovoc-*pic*/r«. jya ua^tifVcnaeC

3· Kafr* auuEpamoS α ψ ο  jxoopfe» voi *«**« |*o-
I < t

vaffi<uO τρο^ο «*■ ytvopevo

& s . G q /  , οηον C s ld  λαοί aJeftvi.

' Ety>! uhL t̂· auJLfcpaio& Ot ̂ tO ynOfti va m m  poVaSiufl
“Tpono 66 p̂Vô -fcVO n̂ »y4rvuV ηα^α^ΊΤιϋΝ ^ f

« ■ « « i f ^ f - - - P ^ v -



ivnerpo^oL Ί αν o d

Λ
 

* 
ο

 
J ο

Ο
. 

-Γ

L 
&

^
 

2 
«* 

ί*
 

I

«“
-δ

.

ο r 
· U

-C <9

-c
*

4 1
-

υ
ϊ

ο ΙΑ *
*

 
f 

« Λ Ο

ί < ΤΓ ο -t> 1
-

ρ»

λ Q

1
^

4
 e

l
■6

 
Ο

 
^

 
C

 
^

■4 
-£

 
ο

- 
«Λ

= - ο
- 
Λ

't
 5

*
!#

*
 

„
 
I 

?
- 

ο-

^
 -

S
-

α~
 

2°
'■ 

Ο
^ι

►**
- 

λ

5 < *

i 
i-

5
“ fcs
>

\\
-“

Ο .ί
* Λ ♦ ?

a U οο ■* 
* ι ί G0

' 
?

 Γ
 

_ 
_ 

e 
ε.

ο
- 

δ 
9

*
1 

ρ
JT

* 
ο 

u 
Ι·

β 
<

 
Λ 

-"
Ο

. 
° 

4
 

/
Π»

“°
 

CL.
a x

t- ί
Λ

5-
 R

8
Λ 

-ΓΤ
»

ε 
· °

 
•

o
tL-

> 
*·

β £ 
°

w 
-

a- e_ <.
5-

 Ί

Ο 'κ Γ
· Λ ο

ε 2-
1

ο*
09

 
5

* 
- 

3 ? 4 r
ο -ο *<
ν Η

a
%- U

Μ
 

|
s3

 
I β

>cnt^iAto Ae*u.«^b (bOA^tioAvi Ιυ^οΛ ^tj. 

■J<X) fynrnu>n^ VOM T9|9()noig CAOTUOaA CftOl. Qfcobo V9A'^ ^lDl\ 

«teWuJeiu AUO* o^veu^ii c^ott rt>At» XrtluiJrrv»n oAirU^ 0.



Tof><xS%yy|ui. 5,1

Οι (jrt) owtoi $\GÛ6tE& TO® Ôcnuo<U f̂SOr 3*3*^* fc1VCU
• I tο» (fOcnuxx tx*

A s 4i-S*4 i l«  , 04 « ,ί*  . ° H i i .
Αν γ̂οιηόν 0l^neou|l« «*· > 4 f  ^3 να· S»«rff 4i <n*vi αν* -

ξαρτηχοιτο ever 0<fto to <x^o cvo τ^ιβό

^1 = Ο,Η, 3 , 3 , Μ , ^ ν

T\OupVOV|ik. TWii Ι ^ υ η υ β ύ )  StOtrl^bTtA Τ βυ ^  6t<VA4 Μ .

l . i . ^ V M . c j a . S ’i ,  * « , < ? ,  l i . s t . f * .  « ν ,  γ , < ο ,

iOj Ίο, JO, 1 C ,  30, Co, /so , ί< /0, WJ", , *°·> 3 ίο  
Mu ¥«L0 9

"ifoLp α χ  τι ρ τ ϊ  &r\ .

Αν Δ  = ̂  /  <Aelhl , d | cl ^ kcu 

A * i ^ * * "  /  o i A e a j

ΤΤοτ' ζυνυο̂ α. δ\αηι 6TU3v<n>pt cm η extern 0 0  °?'0el 
\ua «μρί««<η C^rf<x Ofoicva. t»ai etit e.«i6iu0v»<nx)

η  ο«υ c n jA Q u y tt c m  ο  .  1

ί : Λ ------* A  J J ‘ K
5» e Av. 
; * ~ p y

ί τ α  eno^LCva. σα. £ ο ΰ  jxt. x-au ev^iou^Hsovrq,

V j u a a  ( χ ο ϊ κ ο ί  Upuaxorui a ^ i^ p o t tS  f n o n  So. icxupo- 
1\οιή<5Όυν rti %tc*| on .f ·{ njpurn>\ c u p t^ io i  «Ivon tv a ,

a ^ o  m  η ι ο  \ ^ x \ ) p a .  tpycyLiriai t t >s  Θ  fruaoi *eo>

V V * v
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6 .  MejflCTOA k o i¥ Q i AtouyfcTni,

O p o y o s

0 CUlJ&pCUO* Opl&|&05 S ΆΛ̂ €\Τολ KQ\VOS TlCupfcCTlA TuW 
UifcpouiuV apt&pimV 0l|, Ctjj, . ,0 1 ^  clV

S j o t j  > S |c iA ·> - » - , S | c t ^  .

Ef\«iŜ  o i  «i«u uWoi> SwMptxos Tttiy α,,,...,αη , -ro«JU- 
yo ô tuw vcoiVuaV $ια»ρ€τών Ttn)b e»vou φ  φ .
h  C ^ s t t j S - ' . s ^ s O  , τό η  *<xH auipaiob e\vau *©1*05 

£ιαιρίτη* των a*,... a», , a^oi *<xb% auuipcuoi» 'Sxupw tov 0 . 
3rtw nepurnam αβνη n̂o βν/oqo των φυσικών κο»νΰν *§»cupfr-ri»» 
Tu»y a A €ΐνσ· ou\c*po .

lrt\v ηέριητνι&η, opu»s/nov €va* tou ĉmiutoV tu>v ,.- ,Οΐη 

eivaa Siau^opoj του ymStvOi | n.x. qlk ^ o , tots, to ouvoje^ 

t*w  φυσίΐωον Κοινών ^auperuav tusv a , , . . . , ^  ewou 

Htflipaui^tfcVe, oû ou m  c-thxciol too δα SioApo-uv τον ctK .

To auvo^o Ό , ^Οίηόν ; W  <X« pL4s^t6TO βΤΤ>ΐΧ«0 η<ηι το
καβούρι M><VO &<»ρ€4η των
ί . , , α ^ . , ^ α η  κ«ΰ το συρ&σ^ουρί.

0 * 1 »  !·**■> α η )

3τθ / OTCLV «̂Χ pî OLpjt ÔL TOV ρ.. K .S  OLAUfrpcUUJV'

aupibyauv, θα υηοθίτουρΑ βίωπηρα. οτι αυτό* υηάρχ^& νΐ*  

on «*ολ τσυ^αχι&τον αη auro\>i tvvou =ρ 0 .

Mci

*π>ν
, ο ρ ο ό ρ ^  p a ii jo V j vcl. S u > o o v p t  tt>v t r jo jJ L tv o  e p |O J > o

Jjufc-S .
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' ^ 6TU) OL4, . . . } (Χη So^tvTt* aut^ouoi , Ojq τον» οηοιου^ cvo*

-woAehcvfcTov tola* + 0 . 0 tcoty^s 5ία»ρΑτη& t*w

a u . . .  ,α η ewcu Wom» <̂ Ocnui)S aupî jibi cl τ%τβιο> i»4rfc

tj) <i\cti , d^cig *· · . ,  d|otn

tt^'Av 5 |ola , 5 | α Λ . ,S | a .^  , τ ο τ έ  < S ^ d .

θ έ ω ρ η ρ β ι  6 > i

A v  d s Q s t i , .  *-,OL^) "TOTt O«<rpxo*uV au*tf>a*oi

kf , Κη €T6 t lOftTfc vcu 6WGU.

J  = « 4 >V « t VC1 + . - - + a n ^  *

Αηο$*»|η,

θ&ϋ^ουγιε. t o  οΰνο^ο S  =· ♦ * * * * Λ ^Χ η  / * ; e ^ }

0» cm'ĉ ouo» α 4). . . , α η e  S , cuj.o-u j»a <***&* «· ,
I
6/ου^£

a ; = a ; 0 + · · · + a , - 0  + a .  i + a .  ·0 + · · -  + a *i° .
i i Ui i im r 1

To S  ntp\%xt\ xoi ^ooivum a^\& |4oos.Tpa$ Aett*x‘eL/a ''

α κ φθ t TOTfc ecu TO - a * €  £ ,  β^ΟΤί

- α κβ.α1 o + *-‘^α^Ο +alt(-i) * 0̂ 0■«·■· *+cS® - 
A* tivau d  o eicu*t *τολ γοσινίΟΛ i w  «*νή*·ι *to βυνβ̂ β S.

θα <υη<χ̂ κοΛίν> ^®*ηόν, aaepaioi βτ** «*»βτ*.

dsttjkj+ * · * + Α»|Κη ( β )

θα. SeijjOÛ fc. οτι d  = 0*-<■>···>°*·«η)  ■
Aox\v.a. W£«t£<wyt w  d jc^  > d |a.j >’**>^1^ ·

Av >ne5^ioTt νϊ̂ =α»1,+ ** * ^ α τ>ϊ-η , W,HA^V
ατ\ο την Evu^eiSia Sioup€€*i *vaipverv>p.fc 

n v - d q  t  Γ  ο - ί  r < d  .
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t,V«, r = m-d<j = a1 (5i- w , ,) v . . .4 .e ^ ^ .^ )  r «S.
”tw ο^κγ,ο Tuî Qt ύπμ A ; UXU έηίτΛ̂ ή 0 ;r< e // «*^ne^«ivbtjf4L

CTl r ~0- 'E m  m -d q  ( Sr^ d[tn. $ia -mtS , ηο^ 
6v̂ LaxV(e\ cv, S I q € Z  l · <baw6<pcx ojjuui .[ciq jq e 2 j  , 

S x ^ d q  / q t Z j .

*Εΐ|€ΐδη ηαιρνο*υ^ 0Ό d(a4 , . . .  J Jl(ot  ̂.
Anojxtvtl VQ. Skl^O\)|lV OTl; O-V S | a , , . . . , i | a ,  j-TVTfc 3 i< J. 
l ^ a ^ a r r u i

SK  i «Κκ»
i [ *  :

S|CL,i i |n ,« ,
<im «\*£ή cUft4 6a twai § i d  , nOT «η^ού^ ί.»

i α , ν +αΛ ” tl S |d

TTcxf oucnpvi6f| -

T o bvvupfi^icx C .l \>θλ •(5β4^Λν6νι Ττ"^ \»Π<χ^τ; d\LtfKi wv Ck »—/^J
fir&t u i t r t  d - r c ^ f c , *  o x \  ujou t t v  y o v « t£ fu 4 -

Τ η τπ . τ η ^ .  Φηιι»Α ^ a  $σύ^ι&  e r a  t^o y -tv o L  ( y n s  ^ o ^ a v c i u t i

'η-α&α C*«. Sty fcival y.ov<aSva^.

Τ Γ ο ρ ισ μ ο ί  β . ί

v l̂ Tva QLp. . . , Οη δο^ένπ* .<xu£^<uoi οχ \ o^oi \$ο» yt \»η5έν. 

v0 ^)5l\JUC& Qup\S^aS d  4'VOU o ^l . k .S  τω ν  α ^ , . , . ,Ο η  S n j .  

d z.(a(, . . . ia n')l αν και yovo aV;

d  ( a * ) · · < * · * κ

* ) ’Av S ja^ , • ·* ^ 5 |€ 1 η -n ix e  $ | c |  .

Αηο$«|η.

Αν d i ( a 1t. . . ,Λ η ) T«T* OLpiui v* 3fctJov|tt. [>ovo rnv 2)

ItV^ulda, y« TO ^tuipipA. £►•i , d 2^ ^ · · ·  * K̂ fcZL
' S|cL| S(a,ic, '

r·» ; ■ -> 8 a,*,* ^ nV S M ·
Sl’e-i «1‘β Λ .
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Γ\α το Avovet^e^o 'aaupaxn̂ oujAfc «η ; «ν 5 |J  <*" olelf'l

T T o o l f f l t o c  ^
*Av Λ^ι*·-»01»» e,you ΟΑΛ^οιβι out «jo· ·*ο· J** JvnotV <w*u
tina^vu ^οσιοΛ^ cl τά,τοιο* «ίβτβ.

‘'/λ άρχουν ouipaiO\ fct , — > fc-vj * c =̂QLi lVt *"'* ατ Ν

U )  c ljo t i , ·  - · )  J  f
9

Text * * ·)®̂ *>)
h n o & tfy ) .

* Ml J«^0<ujrt ·Ή jOLV ^(oL| »· ·■· ) I 5|®l .

'ExevLfc ·

^  U  : IS |  ^  i |A S » —♦ S S  ■
ia,J ίίβ,κ, J$ |a ,J  ί|β ,* ,

OpiOpLOi 
Ql CLUtpOJOl
To\ji . άν

Opl̂ |U>l a<,. ..,o,

C®4«·· * | ® n ) s l  ’

θ ά  HQpiTtipnoM|tt. *Su>, ότι ay Soo te« | i» » ew  aujo tow «M pxi»

,a t , . . . ;GLn όταχ (Ιράττοι |»*το^ά του* τάτ», ( a ,,...,® ,,) * !, 

ησυ icai>6i φ θ*«ρά,*οά «rwv η<̂ >'« ητ«*6^ ηον οι α , ,  ,α«η 

(•ναι Tlpurrm jictc^ y του* owa S u e  8 η ί· άχοιν

'Ca i-»a j} * A  j » a  A»a>fc i , j  *{*>*,···>*»} Ki i f j  ·

CiVeu SuVOXO Q|M^'Va( «.XOOJIl*. *«“  · '

dat^oioi α ^ .,.,Ο ίη  να. jtr»v el*o<4 npJnw  p w a jii w J  o v a

$■">.«·** ( 6 ,  i« ,  J U > 1  «vi C « ,W )* i  , J « i



-  4 0  -

f 0y«>*; ie ro  0uo ατ\ο to \)j  a , , , ; ol, fe»wew 

^fcTQ^0*«Hi4/ *l*0rt ( f t , . , α . η ) ■=. 1 τι.χ  α,ν

tO T t ( o * . .  Z- ^0*1 I * · ;® ^  * ( 1̂ * * '  * * ft*' )  ^

T t ^ U T ^ · .  C . S .

0» «Vut^MOl 0.4,.·.,θΜ η  ftweu n^tu-iot ^ ew ju  

( a 4>. . . ) CLn^ a i ,  vuaa yLOvo « i tv  '«n«Lf**t»V 

S ,  * ! , · · - , * η ,  ΤβΤΟΙβΙ UifcTfc

l » a 1i ^ 4 · · ·  4 o t^ fc ^

λ, no 0 €» Γη.
Ά ν  Ca n * * '» cs ) e ^» TT3Tt ><tl) ^ ujvol TO %%Japr\^a_ 6 -1 ,vu^».

*<*>* OMfcfWC! k0 . t eiv< u ic r t  i - β ^ ι *  "  * + e t '|k »  *
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ĉ |ql uou d | b |  «^ου τη 'ιη ^ ,-^ Ι* ^  ua< τη< τν ̂ Οί̂ , i  

a. Ujcx^t i , Ui£\l.

Ano^tvei να &ε>^συρ£. οτ ι; α ν  S fe tt l , ptfc- S ja .

S ( d .  T [p o ^ a ta u L , o —  p** , y i  Ί ; * Q . ^ >vaJ

S|ou 4 ^  \  <cl· in* n o th  ί . < * t * u  ί  , . λ l

S i b * *  3 ;  « 4 ;  )P« ώ β *  i , u i i n  ]  , ,„

S|d - ■

TfcvvuDxepaL i& x{>et:

6 e i p i ( i f t  g . 5

Για. ^uomaitt api&p.ou> ^ , . . . , 0 1 *  CK>X) j  a v

<*i = Τ Γ  f  . % > Q  ( j ' i . S , . . . j k )

T O T *

Ca i i 0 t J > . . . , 0 l 1<) s ”T T ' f |  *
'  u i  1

\» t A ;= m > Y , \a , i ) . . . ) o s l i } , ( · „ J , * . - · . , * )

A n i* e * i .
H anoS«£»\ ^ m u  \**'ι$*ο " ^ β η ^ ^ β η ^  uou Ατο^νορτψα, ς · ^



-  44 -

I T o y i o y f l .

Αν G j b  € j'TOT&j £pCL <fU<JtlAO Of)l^|JO } |4xu«t

Για 0^1  HJ 1 i|oiiTm>|ifc «τι Λ >1  lu u  t > i

€«uj

CUf N ’ fiT‘ > a i > 0  *·« b = Ί  Tg.0 ,

Av

s < o , t )  w  i * p r,- . . p r« jfi= « i,i" ,-,* ,i .«·*,-»·■.
ι . . « λ  « “ V i  4  « 4 ^  1

η
« • f ,  ’- - P . *04 t i p  ··· P'1 1 «c

* «  <*V els («Λ  ^  )  ; n>Tt

^ ; β,'β'υ ^{swiw^tiaj |T,ij j i*!,...,*  .

t « ·  < » ; .  » « W < . i . t l ]  - _ * . 4 . J , „ . <f
U to ju lu i

H - " p« *ζ ·■ *?,/* -(?*'"·fJ*j " = · * · » .
Aif·^ o y .« .S  ***<u · ΐΝ ^ ψ η τ ιο > α ο ό ^  e^oernye**ev d̂ «*|»e»«4*v/

τ β  ο ό ? 1 β > « χ  xt>+vH gilt a , b * z - | e j .  ■

e A p n j L a  € » C .

Για aiupaion* i ^ i e t .

(α>,ν·-*ν)= («, ·
Λη·*«$η

Af**vua &ά 3 ΰ ^ %  en ^  p a  K # i i f c - ί η  ifcwiiirl.

C * , f c , t y ' - V O - C « ,  * k - « u C - . W ) l u , - l s )
"Tty e k g y .a fc t u a

(a, V ··!>„)« (a., î***tn , a) (·*Τ·**)
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Av rn îAo^» roŵ A t  ol - . . .  a v w-au W = \>1—  l>  ̂1t

( a ,k )  = (« ,· ·α ν ,1»)=Τ Γ ΰ » .Λ )
|3 l

=-ΤΓ(α .·Λ , t r )  =
1* | *

. = T r f r C a ; ,bd ) . ,
*=·

Oi eujoS *nov £qo|i(?ru»v "Sue tvopt o^icxTuaV CtvoJ o jieiti

yLfc tvt&V€& ‘UOV "^Opi c|iCITU« >/ (ρ,β UU C.*l^cmrnfcTPi XCt.

T T o y n r y a  € .4 1

Av 0 « OUACpcUOt feWCU τν^ώΐβ» }I.Vmgv

cou ^ ι ( α  » ’ ** fe* j e . ; " ^ T t

>1· ,fexovjife

Qb***? )

(g T®«0 W

> J a -  .

Τ Γ < !» ρ ι< γ« . 6 . U

A* 0» ooupcuo\ ^ , . . . , \ > η  fctvou Tl^wo-rei \i«ra$u tooa om/q  S u « y 

^ \α  UJOuH· ^V&tluo O p ify o  &. cl|  b-t - - · Ih |  ;

\WX\Jfcl

Ο Λ  ΟΜΟΣΙΤΟΙ £4 ^WO^tvO 0 * * * 0 · “ · 0 * ^ 0  

S'icupfcT'JoV *nuv , .  > - ,  cM/nGmoixoi ·

2 m  fivjvexiia, u  art ujcx&* 'τϊ.τοχα. α ν α ^ υ β ^  *tvav

^OV/oSmujlJ. Γ ια . Tt>Y 6X 0t\0 CAOTD ^ i Y o o ^ t  TU 

S  OO iLXXt ·



A t i^ io l  € . 1

Για U*U yo, uaJi >|-<χΐα 5,,-··,5.
S .o jp „ U v  S , \ a t  -----------, s ^ | o t 1 (

0  ^  C®1>· ·· )°η ) * i  =φ ζ ί, J . . .  5η) =  1
ii) Αν <n a,

®\ ϊ ·  · *

CK Α(ι···^β^ CrttCM UfWrai jiUâ u t«v) cwaSeo^tort 
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S i -  CSC»^i  )  -  i * < » - !■->?* ,

·< η  -

e q cT t Si *-t{

t o w iiM w  € . 1 0 .
' 1 1 , I l * I . 1
Av 01 a u ip o io »  * i> — »«n 4,* Μ Ή * ·"*  «W »* ·»*  «*«

S i o / T O T t / ^ a  «uiBt.^Mfnvuo S » e u p im  t««v

£>vo|a6Vom 1u»V/ ί'ινα*

a  s  (£#W) * ‘ fc 6*ΆΌ
> I . 1

101 *| 0υναφ|4*| OUJTV̂  WV OL i t  |ρν«|4^νθ ^ventMjrV

^ o u p u J w  tw >v  b ,  t . . .  y i a v - n t f r o ^ a ^  4IVCU  [ io v a S iM ^ j .

Anfciejtl ·
Η ν η α φ £ η  « £ α β ί^ · < φ ^ * τ α ΐ  # n l  t o  T V o ^ ic r j io i  & - < £ ■ ,  t o » »

«V JjiOV^SuAOTnrr*. οίηό το <̂ τ)̂ ·|λθΐ C. 3  . ■



Τ .  Χ τ η ν  d u p d e n  τ υ 'υ  p u K . S · -

Anyt^Lpl· T* 1

Για. κάδε €̂τύ̂ ο6 ctUipoauiV CLt\>,\fJt. , *oU 3̂ °· (
t o  p o v a S i u l )  Q jtj^ ujVcl p . t  cr>V 6iMAj|4i5»a. # '

au ep au u w  ^ , τ Γ ,  a-b<^+ £  } o * r - * l b |

oujro

\fcXMH

λ η & € ΐ |η
Ε«τιο <1=(θ) b) «caut. S=(4,r). E\»oj

2 ^ <̂ °t l ■=> cf a - t o  SV̂  d | r .
j | b j  d|b^5
‘Ek i  d |b  w  d | t  —b  d | O , * 0 /  ^  <J' &'

A rf ύτ>* 0 .^ * 1  y . t p i a

S t b T  S|kq 1 ^  S ) !><,·►*, ?·»;) S*!0'-

i | t J  i | r  J

Eth s |b  ««i Sja  - »  i | c o . t ) /  5"i SIJ ·
d|£ ; ^jol uai d,JeffJ, qoû toô it. 5 - j . ·  

T oy p.K.S Swo ««Ufaiuiv |itu>pov|it vof Tt»y
a v  >jpavjor\fp.t. Ttnji ^ i t o i u o v j  t to iv o u j  tooa T ic u p tT t*

«Μ ηάρσυρΕ *to |it^OL^uTtpo. Για opio^rtut-
p c u o v ^  m ερ ^α β ιίχ  α-υτ-ή e.i voj erp r j c y n .

Ίη&ρχο, opioi tŷ iCk Γ|·ο ► occotjĵ 'n̂ 'H βυ·τ*ηρ.αχι uaj 
^ la S iu a o ia ,  p a  ttiv  fcupe*>j τ η ;  p .. K .S^ rjov 6Τ7ϊρι^*-- 

δαι βτ-ην 6ncL¥aĵ '̂ T]Ttuuy 6ραρ|χο^ ?7 tw  ̂ E o u ^ tiS ’icti^

S"»CUptfcTjA> vuOu «IV(<4 JVoJfcTT) OUV A ̂  J  Op i3*p.o
Ttru Ε υ α ,^ 1 ^ ν |  zyj A ^ 0 p i6 j lO .}  eo p fccrv ^  TOV p .* &  

^tp^pi^eran iaJ$
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Α-& Ψηοθίοννρ*. cm VO TO* S*o

outpoumv 0L0 j , |iv  d i 4 °  - Ca e »a O f f Ci0,°'-, ^a i '>}

$i xaVou^t τιηβτχχ. άν vfjo$toryvyi«. a 0 ^  a f > 0 .

' Ectuj , οτ», αηό η  t t  π^ήθο> S ia S o x t^ tk  eqavet^Tnj*^ 

τ<μ  G ju ^ e iS ia V  'S’t a lp t i . 'n s  fcivau*.

(i)

“ • = a < V r* > 0 * ^ < a i

« i  =  ^ V
0
•

r 3 , 0 -  *5<·** 
#

•

‘ n .js l iV I , . , *  r i ;

0
9

0 4 ί η< Α ,.1

Γ - , = U  % ♦ f n t i > 0 ^ Ϊ  tin * Aj

O i l ; , ,  < r . <«n.* 4  · - · < $ < * ,

y/f ^»a uxi^e
1

i^xxntic auptd|LO η ,  ye -»*

οηβυ

no, Ttpô Kwn-re t\»a. u n d o n e  ΓΎ,41>0 , &α οητιρναν |·.«γο£ ο

Tujv οφιϋρόν uai. 0  , arjdfoi clvi6oi ^unuoi ο ^ ι^ ο ι
* * * _ _| J . - - J npaĵ LOL ατοηο, α^ου τ* cuve^o twa vq

£*ti ^Qj(« 6ΤΌ CT01 X€t O >
Eno^tvui^ya u*Lt|oto φνοπι«ά «Lpi&fcO Ύ\ , |iovoS»i*xjl ορισρονο 

j\a  το twv auufĉ ouvDv 0^  ,Λ ι  , «»να» l ^ s O

Οηότt  ϊ η - ι = ^  »

E^oip|u)jovm τώ^α^το ^τιρ,^α ^.1 ttis e,Jiou)«u* imi tfutrnfian» 

w ,  noupVoTj|ifc

(o t0j0*.^= Ca <*ri )  = Cxi ’r0 B’"* -  (*»·» » ^ 0 w **n /

OJ^oai Γ -η | ΐ τ ) - ι  ·

V\ ο<̂ οαβ.τ̂ <*Ό·*'η iw  ·υ«ττ> ·̂οαο&£) t®«« <jVcrvuuru α̂ ιδ̂ ικ

•η } η a. tdV οηο»ο C^+, =. Q , fcou ourro to \$,q to  βν«ττγ<χ£ΐ)
< . __ ?__Λ____ ... _ __  ί , α! . .  Λ,xajetTCM ■>» \  q a g o y B y o ^  gux t o  S o ^ tv  a o,<i j .
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tnoyitf·®, e Suo qiLtoaum* o*--t> t)*ou το τν|Η.πιίο

^ ,η -  \fc«rvStV\Aiia ο η ό ^ η η ο  fe-rov EuuQfctSio q 3 X 0 p n f y .o  ^ q , το  

jjfcuyOS T<*W OUfr^oivoN/ \g . \  ^ b )  «

T o  cTbopnuux , TMJf a  € . l j | i a . d  Ελαίων** στ» o K.S -tv*V
, ' , i  ,

oui^outOV QL0 | Ol  ̂ |Α.ηορ*ι v* |pj>ô tA Y *

QLpX^Cl îj , vj tff|oS«ri^n πρν^ομΛ*»^, S w  y ^ o  ηουρΙκΗ τγό- 

η ο  (pa- VOL ^ o u o v ^ S . TfcTT«cro> «VUfcpaAoui X ,^  _

T>v τρό ί\ο am το μα$ tdv  Sjv4« a E^u^tiSio

uai tfrn* ·.

Ατ̂ ό t *iW η^οτ^ροτοΰ* t y w i k n  του αυιττιμαιχον CO ti^fVovpt

” T»-*

Koa α*\ο my aycngveyie-v^ TTV*»

*  ^ ' 3  "  Γη-1  ^ - n - i w

Avciua&MflMVca* to C -̂1 |«aem'< (£) *την 00  nou^v^^v

^  “ O ’ ^ n -* )**«** *  ( r ^ * - t )  r n-5 > 0 0

Sn4  W  f l ^ o x o  = .(α 0 ,α ^ )  w S ^ o

“TV>̂  ^  ^ ΐ|·3  ·
Juvfcx'i^ovmjw p* cujto mV r^cx\o  « u  \»t mV τ ^ τ ο , α

a>rn\urrafcTas^ w u  υηο^οιηβτ» r i -  a 0 ~ ^

γν*γ.*  Toy oav $γ*μ\ΐΛ*ο d w ^ J a ^ J »

Για Va ξίκαΒα^ΐσβΊ)^ η ^ « « ό τ ι^ ο  ττ» ιγ ο ^ ® * * 1 ^ 'Λβ 

το ttio^ tvo  napeiSw jya.

t | t ty q S « y p Q L  ? - ^

0<X  J ^ c r u y L * .  t c v  0 ^  t l 3 3 . )  -

Α ηο ιο ν  E u u ^w S .o  < X ^ o f ^ c  βκουμε
I^ e s  * \3 ? i5  vS*

131 =. S"-aC 1-2 
S' * 9 *  + 1 
a  « ± x  +■ o
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' t r e t  (1 1 8 Γ ,  1 3 $ 0 *  ^
i »

Γιο VOL τώ ρβ. euUt|IOiO(U4 eT il u l*T*·

i  * < ^ β Γ « . · * 4 3 3 γ

fcpjjâ oyuafcTt uj* '·

i s  S’-  a  · 3 -  r -  a  O^s -  s’- a c)  -  s·-ra - 1 3 1 - 3  

- ( i l e r - i s ' - ^ a j . s ' s  -  1 3 3 - 3

s m s ^ s ^ - M w C - w )

Ητβι *x  — S"3 <tA* t j e - T S ? .  V

OT1 TO ̂ b u ^ o y  -TUiV AutpMtuV *Χ«Γ3
NjS . W  Vrfct M b it i '  H i f  X  -V H^vj ; "S** frivcu yi°v«S|- 

UO. Onun^ti Seriî fc CTI) Tfoityautt ι̂ο̂ βΛ/miio «jtcruiotO V °  
todvrui, wm οι «u*f»**w>i

x .  S 3  * i s s t  ,  v , * - m - i i i r t  , - U z

ncpj>©vV τη/ e îewc^
I s  Ι ί ί Χ ' χ .  t  1 3 3 y

Π-Χ c m  t s * i  / te te ; Jim tooo eae p tu o v^  κ » $ 3  * Ι 3 ί · * ^

Km y ο + H 3 f *  4· 4 fcxov^t.

n i r ( - w )  + » 3 3 . 0 < s s )  e i  .

TjV-.^grXfclftpLOL ? .£ ,(iol TflV duoj|dV̂ia Γη uru Fi bot)<icci
F j s . ^ * l  '*,βΜ Γη4| * Ρη^ Ργ)-! j ^ * Π > 3

»
€x«tt|tt:

C^H-l > Fi4i) = ̂  y ·
Ί|ρ•^iacttiei/arjo τον Evû e\S»o Â gô «djMD η·Μ̂ νο*»|**.

Rt>* -  + Fn
s i  ■ F-η t  Ft-^

F4  » A · Fs +

h *



o " i.*  V T ’ * i ·
To nyn&o* των ^σν a ^ r w v m i  *tov π α ρ α ιν ώ

Εον^ύ&ο otqjopt^o elvcu <*Ufl44* η .

Emrij^go^ om jp& oaJpfc υηο^Ή  o n  ( F | , ζ  ) - 1  ,

^  ( F „ , f * i ) « 4 ·  , * I * A -

T T a p c a n p ^ e t a

j )  Γ,α κά& ε (f\)6tKO a p ify o  η  Aimi^xoruv a u ^ o u o ! a , b

erw lijcTt, <^a τον Vflô ô p oyo ro ( a . }b ) ,  to q ^ p fa  των pn- 
V ^ tu iv  e-rov E u u fliiS .o  A * $ W °  e'.vaj o r u p t ^ j η .  

l[ipQ ^||kattk< a| l^KL V a f r b  <̂ Λ)011Α1> *7j VnOL̂ KOVV Q\ (Kawpcuof 

b a^ ,4i όη«* 6rx> n a f O tStijpct 7 $  # JictL-.f.*»*̂ , Λ < ,
■touo οηοισυΛ το njfn&Oi τω ν onpoxvisv «to* £bu^fci3ii<

%\VOA a il^ '^ n A *  *η

^  0 Γά^ο^ jtafttiyM Juw ft & d b n 2 i  L d m ®  ^ ΙίΊΓ *  l i l o j

«Up£*t£fc 'ΟΠ 0 a p ify -β* *\ TWV X n^TU iV  βτον Evujfri -

Sio A ^ o p ify u o  £\VCU τον ap»8p.<ru S  «η· ττ> n^dos 

Tiov y t^ iio v  τσυ ^.ιίΑ ροτςρον a u A p a io u  .

'fcT*ij«TO ηαράϋοι^ια. T l , Te ncp$«a twV ^npa-rcu*

feivou -η-  4   ̂ ηο\» e«va* yuu^oTtpo τ ο ν  5 'B * ^ .  ·

l{ feupfcWY) TuspOL το τΰ  yuv<C η ftt nc|<n&D» C<71>̂ <) 

ouuepa4U3V Ot̂  , owou υηοϋ*βν| povxiva*.

Α ν 0V}jfc<qi<rovyLt.

“  ^°*4* )  ) d ^ s C ^ i»a j )  > · * · )
τότε

> d )|i^u> va p.t TO f̂cuip'nyuBL 6 .3  (|V(M



js j · * · }

— ■> > · * * > Ct^

a (0 *i>as)>
” » a cp * * ' >Λ ,η)
%

= j ***»0 ='^‘»»-i ·

Τ Γ ο ψ ο & ^ υ ο ι *f,3

9 a  vno^a^paovfL* ro v  4 -  ,<46, £ 4 ^  <u*u 9 a  4p«a>p€
au£pa*o\)& * x ,^ ,i -nrrovoirt o ^ n  d « U 3x + * 2 4 z  .

€ \v a i

^ « z u ' e l o  V ' ™  0«*»^O*<« * « i^ n a + itc - O

Xcu
2 * l= u ;.(* e 7  on; Tt f t 4ta< 0= 8 «■ » g»a«i + u c-i) .
U <  e - i+ o  1'

■ Ertt (M 3 ,a i,a « 4 )=  ( c« M S ) , J h} =  0 * ,4 < 0  = β

*OA

SM + 4€ C -l)  = 2 4  -  ( « *  ♦  16  ( - i> )  -  ♦  H * i+  « 4 *4 ..

V n a p xw V ;^ο ιη ο ν; θ\ OtUAfaiivt x * - i  K«U y s t s i^ « T « i »i»«rt
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Θ. E9ouliw> κοινό noĝajnjiouno. (ε.Κ.Π)
Qpiqyuk

0 auepaio* afiftju* 4 .  fcajerou k a>i/A ^ ν» « « χί{ η ο τ»>ν 

oMtpai»t a t ,α , , .  . . , α ^  , auv

< Μ *  > ^ | 4 , - . . , α , | €  .



S ttW η « ^ η η θ * η  ηου tyoh  tovjjclxiOToV <*ηο t w j  04 01,4

OL̂ .Oljj , . . · , 01η fc'veu ίσυ> ^xjt yu-nSiv. τοτ«. ♦ jot τον το.

eWau leu. ^%StV, cnoyUvuo o 0  two* to ^ ovo fco'*o 104(410

tvpv α < ,...,Ο η  KOU tw £<k }̂UU>t£ ·α ν  το ^άχιντο uew c w i

tvô \<n o .

•Lthv t\t^\n<n0tn,0fUiM^ ηον Οι « « i f · * »  ®ό ***>°Η  β,¥β1 δ ια ^ ο ρ β (

too ym&iMas; τθ σύνοδο w v  fco»*liV *vŷ «iuiV tow* 'Uou
^vctucvi apifyoa* (a^orvi o aAAep*u©o ^ ο̂ . - Ο η Ι ο*ναΛ *·"«>

w >  no^m o) . T o  Λ ι ο ρ , ^ ο ν ,  tt*w  ι^νσινών * ·« ^ ν  

rvo ĵcn u.y τοοο , βύ ^ω να. |x l  ^  « ? * η  ™ > ^ la r ^ -

W  ΟΜΛ fcjjcLXlfcTO tTOuteio, ™ **api>yx 0 € ·ία * Ι4 €β

K o i v i  t v o i | « o ^  tuW  *«* fta. t o

M n o f o ^ i t  VOL S i i o w f v  t w f a  το ν  ο η ό ^ ο  

4 .* .η  ^ ^ < n S t v » ^  a u ^ o iu W .

Ο ρισμοΕ

T o  ^ c u u .v ©  V*»"'® n o ^ a n ^ U i e  -rwv (χ/η- |xv>Seviu*oV

a ^ t p ^ u W  a , , . . . , « i  « - *  « f ‘V »

ΤΠ, *C tTOi O* I»3 ot fc

V) a t \ m  , < S \ ^ >  ' · · * “ ' " '

l ^ A v  α 1 μ , α ! ΐμ , - - · , α ’ »14  ■ " ! * € .

£ *

I

&οθ«νν*θ ym-y.oSfcvi'Uo» auApauM.
Q « 0 jm y a .3 · i-

Έβτνο α,^α,
λ  λ < Λ tn. «ιναχ το 4.κ.η των o L f .c U j  /
Ο <ftxmu>* a f ^

- λ  1 €α* *«Μ. Μ.OVO ·* /

ΐ)  a,\m ,

s)  Αν β1| χ , . · · ^ α , Ή -τντει
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AqoS«t£t|.

Av ,α^] ,τβτί OfnuM να SeJauyLt ρχ>νο το *)- Αηβ ττ»ν
tvu^uSia. âipfevn TicupV<yu|U.

A  -  m<| ♦ £ > β4 Γ <η1·

Â oru Ο^τη.,--- , α„ |*η , $ά 4 tvai «·»ι)τ*̂
WU βΙ^8ή 4Lt \Ji } ----,  0 .η  | 4  , 4*oaijfcfc.

j . . . ; a*|4-me| , T o * * *> **■ » l x *

0  t = 0  a^vu Tn^tai ,-..,cu1’] - trwv $ * 3 *m|4 .

fia , "TO ανΤΛβΤγοίρΟ 1ΐα|Μτνΐ̂ θΰ|&4 OTljCLV W'|‘̂  *u-u € & N  t totl

TTL +  1 .

Q tkpysgL  . a g .

Για OUAĈ CUOVS α ^ ., . ,Ο η  , λ  »€XVO»V i

^  £‘*«4»---- - \ ^ lt CL1»'",0tnl

3)  Α ν  ΐ β ο — ^ Ι » ™ · ^ 0  τ ο τ *· ( ^ ’ " * 2 ; ) = 1 -

Αηοδα^η.

i)  Αν κάηοιολ ai|ot*u> 0^ ,Μ^ θ η  eiveu yvnSeV, "nn-e

= jjo ^ ,..., |α·η  ̂ »

Av Ô OI 4IVCU <2 »euyop©i ΉΛ) ynSfeve> u a j uajfceovjcfc 

« i s j » o - . - , a J  v-ou τη = [ j c m , —  , l« i^ f]  ,-τβτ* tu u e ^ a . 

ouyuiepouVooy&b «ή  'mlm* * au  τη I'm ,, (τυν^ηώ^ *m»tv)/ .

Jt) Av ^« .0  τοτβ. «Α1 -m .'Suo y% ^ T r t ajrjo&Muri·* i«T tim » |4.nSv- 
ν\^ονχαΐ.*0|Αοια αυ^Αβύν** *»«* « ν  <uir|oioo «ίηβ a4,...,a ^  
€ivan yxr>S<rViu06 . Vnofttnyoytt en' 01 o,u-tP0C,° ' *1» —  •e*~), ^  «4vo^
Sic^o^ot τον y*nStveA.“lp>»̂ >«<n̂ evyit. Vn^av o A eivCM 
feVa Ajuwvi πλ^\*ιο  ywv 3θ ρ . . . , λ « · » )  ;

oi) Α φ α Ο ^  - ·  =(*«·0Ν )
A -'λ A' , όπ%ν 

*) A'rrt^VS * *' * : A **«



‘ £ 0  .

Srq TO A  ̂"ĤOUTlO tVOi Wnvov fŴ |*t«U A TŴ  ^ Ί *> *1

*xu ewcUTpo^«, αν €χ<ηγ*. ττ p), Stq. even totvo ru>3l4ie A

TVW α^,.-.,ίΧ η ,τοτε. \ ιλΒτ& ^-trjo<4io τνυ Α-λΛ* *‘yOU

W  uaivo nxq\<no των A at1__ , βηβτην <*)·

/*ro σύνοδο των fcotvJw τ\ο̂ |·»ων των ^ct,,. . . ,  τοατπ· 

t̂rcn *ye το $ΰν<ηο των ^-rj|cunu»v -rwv tcoivuiy 

TWV OLj,..«.a*, , <oa , *η«$η τα *vv«qa. emm TOUJT\f°yQx< 

(wcvenwra. jtfc το σύνολα tuiV avn^tn*»v tuiv βτοιτίτΐ ων teuj, 

o  * ^ h m * t0 4  ^ c c i v u o ^  *n ~ ΐ λ ° ι » - - ·  j“̂ Q v] ' Γου π ρ ώ τ ο ν  t u v &qoV 

fclvou TO l ^ j - η ^ ά β ι ο  w u  e q a j t U ’r e 'u  ^ v n i u n i  ^ *  Γ ο μ , . . - , β ^  

TO\J § 6 \ jT « rp a a )*

3)  Av « K % .......2 ; )  ~ T* J l i ;  ' ' '■ '  ' Ί  λ , ·

Αν ^o\noV 3-= .dc4 \ · · · ) 5 " *  C1 * *- · , c«|fr i5T f0L<|

“TOT*
τ τ ^ α ,ο ,* ---- - ^ « S S  i da^Tr, - .^α»,)τη

fenô LJbvma
tfla, ,...,ilaO | m  , SV.J dm.|‘m. , ·η®η> elm fcw\. 

Et*, d ‘ 1. κ λ ι , * * ! ^  J * ·^ , <M . ■

1 £r*i β\*χ ηογο5«^^

l) [ - ϋ , - ΐ< ι , - ΐ Γ « ι ] = 1 « » ^ > 'Γ<0

J.) (0 ·*Τ, Ι β · 4 ί3 » Αο ^ ·** > 4*3

3) ^ΙΧ,^0( ; "l®Tt ("■ * ’ "»· ’ "5 ί)β  (j'M *)*!*

θ β ω ρ η ^ Α  β»3

U o u e p a io i*  Ο»,···> « *  > C " * * · )  ' * * U '

[ α , , . . .  , α , Ί  *  & * · · · ·> β “  . !<*«*>— * » j ]

γνα <UBt&frK '44* *τ\-λ ·
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Α·ΐό8«£η
Αν κάηοιΟί αηό e»*ou |4.n3tviu0i *.α* τα ,Έ ο ο  p.fcjη

c.tv> cujoSefurtKW ιβϋπιτο* {i-nStv/^oxu.

Αν οι .,ΟΙν, ttvcu του [i^Sevoi <*uw uA|feraisjjL

'yn*[a,,.o.,ctn]  w  m s  [<*1>·. ./**, JV**,..., a*,]], T T̂t

euoq̂ CL Strtxvo^t kr» vteu tty |nrrv  ̂οτ̂ οτί. • * 1 * ·^ ' .  ·

Ano το α^ο'η^Ο'ίμονο ^tva^njux. cu^crpowiyou|».v on  -«-o 

e ,u .η tuW 0tujbp«4U»V οφ&μών g^,...jQt-vi Stv |ursoAcg - 
f̂ercu,ouV opicjjifcVoi οϊι̂ οοτρμ  ouireiuxiXftfcTu&ô y }it> to g*»M

toi)̂ « * £τς i

[ft ,y<(, <0β, M r3«to»if«3',i»*,‘<fJal!, >w· 0*».’"2]·

f t t A p n y * .  & Λ .

Av 01 αύροιοι «flip . <*,.—,0U, ««“ V ™  Η“ “Ι«
• rti »TWUft OMTO. ODO, TOTE
[α « ,...»α ,} -1« ι— « ί |

Αηό&»|π ^
Αν evotA TovjoixifiToV an® twa Λ ,ν·*^*» ft,l/cu 

T Q T t [β«»···/*Μ]»©*|<ν*·<,’>Ι ·
Av Ô oi TOM eifCU SlOA^OfO. TOT ρΐΐδβνβ*; *TOTft

Λ ι !'“’ a”1 ]= >  [“,>— j<<]|l<v--a«l (?«*r * i )

N '° 1  " β*Ι J
A ,'τ ο ν  a , r  μ Τ α ,« ^ ο Λ  « , , ·  · ' ,« '*  « . . .  « f “” «

uwaU ττ«> ανά Sio , ««* <*ilm * "'» a"l‘m ·(“**“
^  a , --cul-m. , tno^Wi |β, -·α,| j K >-'«0  

T ^ u i (¥ . .^ v ,  [ a , , .  •·,<*Μ3 = \ α Γ - Α ' \  * ■



£τβ< Γ 5υο Ol , b  i tx v f c i

Ca,b) = i  -ŝ »· " \°“Μ  ·

UOAfc* unâ xfci â ô icfy-oi JicL-την ΰ{)Μη rotj 6.*-*Π 
OUfc^auuW, a*cterov*o} |».fc TtJV £u ujtiSio a-̂ yô » ‘ J**
την eopw*\ τνυ \i.u.S) *j\5|a ***ςη |ί«ψτβιιί *1*̂
^cu et\np4̂ fci avtTOt vc< -ro e-M.Q.

θ β ω ρ η ^ κ χ  0 .5

Για. .̂ή- ym&eviuotft auifcpaa«n»6 CL, b i«*vei

Z M )  t*3 * 0*1^0 * Ια Μ  ·

Αηόδ*\£η ·
Αν i«Ca >^);',,0Tt ol|°L Uou J|b β,»°τ* «/|la.b| . 9a Stijew-
on o aft&yjô

nrri- i 0·^—
Ca i b)

oval το ta,Q.
Χύλωνα. to ftt\*3pr\yicL 0.1 a^u« v« Stîo-jp*·

i) a ll^ d  , t> | >i^L 

a) av  « ·!« , t > K ' ™ T t  4

A<j<n) d | w  *■“ J|lM ·» oîxfrpol 
aatpouw* t^oytvui^

l i k L U .

ie-1
X

V.QU lb! 6tVCU

a  11«4 ·

H U »  V* S«Jovf* TO a) . Aftwi vo^^oo^t Art e «fiV
£__- ^°L- e\̂ ou ouitoouob. YnaoxovV oujLfcpcuoA twm

Τ 3 Γ "  («Μ ^

^  e-rei vij6T& cJUotx+ty , enoy*tVuw «puiA Voi ini
o oAfî *o> ·£Q-x -*-by) _ la* otulcwuoi.

\ab\ lai»| laJo\



* « 3 ·

ζ^έΐΕη 1 1̂ i®· H»| 1*£ laW| |α.Λ <ueu trve |j <rvuo KM) a l t .

0 Qpi^od ôtiJoV eiuou ouu'frpouoi . Ομοιοι "SiuxVou|j V,
\ * L \  ^

βτη Uai 61«04 · ^OVfrTJU»^® —[βΰζ|<n*̂

oSpOi«p.QL aufcpcmwM Kvoa OUlVpoUÔ  ( <Lxi* (^jV^ \dl»| * ■

Για nopaiSftimcL C^«^°3S> - ■=. JL̂ S— =.4ftO .
T Ο φ )  3

ITopIffpLOL S . l

Av τνυΛ <pe<m«n>A αρι^οΐ)* a , t  exeunt.

a »l^· · · l£*  > ^c>0 ,

Tor* ^ S

[a ,b 3  -?,·■ · P " ; 1*ε · i*V-iV<.

A n ^ n ·
tiva» t* .V l- C a W  *«-*>, Cet,Ŵ * * § ^ 3 ·

Τ̂ς' *!**<
[ a ,W ] « - ~ ----------^----- I ®n°w ϊ ί - w»‘T»ie,i^ rj

p m . .  . p ***1 ■ *

^  € i\h ^  « tj+ fli = V » ^ « c  ,4 ; j  ♦ * !· '* { * ,, M  in ,. . . ,*

felvou

» ° ^ OKi ° ί * * * * * [ * \ , 1 \ \  , U l , . . . ;K,

Γνα τναρ<χ£«*£γuol,

[a -s^ V * , ae/ u *  ] *  s · 3* V *  .



-£« t -

ffeVlU-OttfOL tXOAjyit,

Qfciopnyux β .6

Για. <fv*nujcntt aft& îous , (*>*) «-v

li
a T T ^

1*1 *1

-rote

L ^ l >  · — * j j  ^  1

*1 («fc >**, —  * «*l) 

Αηο&^η.
XOU|Lt * 4  *j>*«... p*e

<4, ςρ*«< p*«*4 rx · · · £

,1 .  p%M p«-‘
^  ?1 ■ ■ "* c

TT<xf>ourt»̂«v̂*. ©τι o ̂ wituoa ‘rn-=t̂ '**(̂ > ;
5, a me*x \orM, ..., j

8x*maic «1*1

(J s *»* > * · · * ^

(ix»)
^tr·· • · J01*^

«rtveu ko«vo ru j |\« io  tujrf S nq  ® ^ |λ · >· • • j d u j ' t n .  y

α φ ιΰ  olt\o t x v  Qlo)  exovyit

°4i ^ > · * · j  # jr  £  £r  (  0· V* · ·»► ̂  j

*"»■  <>**,,<$,■  C1*1·— j * ·. a ·* ,— >Ό·

VUvci va S*|ov|it en t  «γ -£eW «αι · " ^ κ , Ι  £ ,
t o t e , m  - i . .  '^ fy a g p .a x t tu x  , av

I  ̂ X, *t«M û.
* « ς · ς ν - ς  Λ η - - τ’/ '

£x crops.
d t | £ » · · · i Ô ir *

d + \ t  <**i * \  > · · · )  °**τ - I



-  6 5 -

ο ί  4=  *»**("  ̂ Oftt  j £  ^4
ft
»

φ < 5Χ =»dx̂ 3(<ir ·>..»} < 3r  t

βυνέ^ΰο 1»t|4 ; ΤΛ < -ί. ; ηοτι «qi&vjtovowft*.. ■

Για napaSeyj^oc,

[ 9 l V * « ,  a*-3s.s·*, J ^ ’ s ] ,  34· .

Αη© to apott̂ vujjtfevo dlutpn̂ CL. το d%u>pv|*c( C. 5 w|*tj<̂ »«;. 

voupte cm g\a η&ρι^βοτερσυ* cujo Soo af*.«pauav&; <SfrV l6XUft 

^viudl ,o*«j|Ojn Tmv (3*Λ16*.10»1«·Μ, Srvj. ywi-

* i .  t « i , . - . , e U | ,l C e , l . . . , e u )

AsSoblli OjlUU, \̂<Μβ( ΜΜη Cxovjlt CTHV IWfii|liili| η·» ·«
o<uipouoi ώναι nepiitoTti^o» λ«ι© S o©.

θ^ώρτι^ια, 9„f

Αν Λ1α^=.λ^α,Λ- » - - ~ ^ < ΐ η  « - £ ©v ·  d *»*©<
' ,  ̂ | ,
eW . y.T\-yi<nStvi\u3 w w o  τνολ\6ιο miiv cuupaNoV A, >. . .  ,ct*y t

TBTt

AqoSh^i-

Ay , τ ό τ ε

evi^vuva. pife τ» %̂u»̂ npiQc β. 1  t 3 ) ·

A ^ ,^ u C ; <*ιΐ£>·-->β'η \4  ^  τ η .|·£ , ***
Wn»> a t \  A

<ml<.*Tn. | οηβτ* l ^ l s l ^ l m  .

»q 8ejcfu|*,v ©n \*l*C*i>·* * >^n)*
Eivoo ^ fc tn .^ W lfcd ,- . .  .  -  W^oL^ fca* eiiji 

tmv mqcHtmy.ofc -  * · · = Χ ^ ο ΐ ^  .



m d i f H p ·
^  ) » · * ) »̂| "

* > ^ ο )  *>( * Κ ι — > k ) J M  Os*·— ^

£ η * ΐδ η  Λ* α ΐ » · * ,* »α , η  ® ν α * , £ - 0  ,

ηοτυ βΤ δ υ ^ « ^ £ , . »

•tToyig^ LQ L 9 .5 L

- ^ 4jO<|S '  · ·  * ^ c i ^  S  «04 i ,

-tore
Ĉt̂ , . . . J < i - n ^  = - \€ . |  .

ΦκϋρΟ'Ο ί̂ w i  tlt|>li*>8«fVVUm>& OUUAftCUOVl, α^,...,<Χη . 
f o  euvosje S *  Tviv ow a  κ  jpvol»««ru»v τ ο ν *  4 q e f ι« * * ι

*t. *>y»>5*s <wix*ia, Av «0^603Sottuj«.& (.5*0 ΗΛ4 

t ^ O  τβ ν  1*··*·^ veu  ”TO ^ · νβ·Π "nov  TBV
βννο̂ οτ) 5* , eumivoixei.; vuau ^. 1 m »v|̂ u»vi* on
£  Se )  = i. = [ S e]  eyo-v^Lt to *u»y«u<^m> τ\β^»η*α. ·

"Ί Γορ ισ μ α . β-%
Γ ια »  ^ .η - ^ ·η 8 * ν ιν α τ ν Α  ο χ χ Α γ α Α ο ν *  α ^ , . , . ^ ο ΐ ^  ι * κ ύ «

C S ^ ) . t s V H l - K ^ - e n |  3 (κ-.ο}»,.-υΊ»)

Αηό$«^η

I t  vuiu&t α*ά ic ^yo^irvo «ux ouvcien»·*^
' . . t ' « L
€Va ovy.n^'npm juuci'tuo cw a  γ \ν ο ρ * νο  · a ^ · -®<η » b,* 

| t (  QL̂  ’ · * ίΧ η . ElV(U 6uuX>^a Vei Soij^C· oti tj

cufocTDix'icL euiTTj e'tVoui îiof οφ ί̂εβη τνυ συνόδου S* 

βΠ) <ji)V0J|O S n_K , ’*Til υ α β ^ ,α ν  ( l ) a v  u<M

}  -» ,bv J , VW ixovyit

^4 -  ■ - " — ^  y  b>/ — Q/f » · · φ  O  1 o  rj e f  4- f

cii^uivoL y  t  to t̂vû n|»a €·¥.,



-  C * -

C s o t Κ Λ Α * * - ~ Α  - ·

f t  a  ooL^^Jirt^jia , α ν  d ,  b , c  e  2 £ - { ° 3  TT>Tl

i) Ca ^ c) I e-t,iouCi tc 3 - l ot'oCl 
tt) ( < * k >  **c, k c .)  t ct»t ĉ 3 = l <x̂ c \ ~

K<U & i)  *  fcv̂ JWM TV\i € -K .f\ T'*»V ofuAfaiuiV ® i »—  

tivcu vt\o\U*n ĉo-nVa*. Ετ*\; oof ονυ̂ <*·

>···»
6ΧοΌ)ΐ£

* · · > « Μ ι Τ 5  ^ t i - i  ·
^ f a . £ y . a x \ n a  , avjyu^uvoi yufc to fouifttywob. β . 3 , » * · ν |* ^

C a i »®ti —  itttQ* t 01’ ~ *1»d % »·· ·>®η]» ®» »’ *·*α ·Γ]

-  _̂Cm1 ■)a3̂  , · - » , -  £w>a,»-. OL»T}

~  ,a »3 '  1* iH  ·

V ia naDaStij^ ia.,

[ ΐ3 ι30,4Ό ΓΜ Ϊ]κ'[ϋ13ο:] ,HO,4«wj=. [«0, 40, i^ oJ=

M [C C O ,4 o l.a M o ]=  t « 0 ,  S 40J  » 1 4 0 .

9 .  U  Α > ο φ ο ΐ \Γ π κ η  e % lg u )e n  o t x + k ' j  -  c  .

% ονομασία AlOpwciU'n OliaAvcm civoi evC+njTtiiife&'crK» Ofcû nu Ap&- 

,̂νίιν ηου ««cjtiTW μ ι β̂ » civets r̂cnj «xouv au«f04oui wvx ĵteri  ̂ k<m 

y.rv>f9\xi ia ^%njvbtn)i pea. aro ownjjoX -nuV ouepcuuiV . Ttxoitl· t^o«J- 

&U* oXQ̂ â oVtxu Al0^cMJClU.t.  ̂ ^igtiHttk uai i( crvo^arta td o^



- ώ β -

• 1 ' ι · __nyotyxtroi ou\e τβ ovô ux. tom Aio^cunw 
At Mfli n a fa  ipfcumnts %̂x̂ v woi ftiptfi ***Λ)ή6*«ο̂  kou aoxtqcruvrn) 

tt> AtO^cwTiuTi Αν<^υ«τι; r u r ^ a .  xyvjJT'np.axce «Ktcivca *̂fc o»i Αιο^βν^. 

at^ ^ 0w r t* ;TV*yay«itovt auucp/n oû o iu iq  uxu uu^cpo-uy/ 

i  } TtiV νιηο̂ -̂η yia^ TWjp*xt«rov «ui^axou )ύΐΗ> rrv» e£'<no*-n*
U) To ηγήάολ tvuV «at^xuuoV gji/crcujv' η τ·" * |'ον»**ι>

Ul̂  Τ*ην €wpt4n Ô iOV TUJV MUL*p«MuJV ^)iMUV trw CTUJfc-nA .

(eoyLtcftuA. TD (TUYÔ O TVOV 4U£f)«t<uĵ  V̂CCjUDV ÛOT3 AloUfwriu/nS fc^cui-
€n>  ̂ n - x ntvb * C « . i > - o  ; etvcu το σϋνς|ο ajuiv cua’wuW «τψ%ΐ\«γ 
κα^ λ ^ ' λλ O τ ο  β η ο ι«

I
Γιά. Tu^auSMjyjQL. t\ *» 4 ^4y «·**« ciu^-MU ^vctM

v\ σ̂\*>ςτα xV^>3?aSt *>«=< *Π«*7** ς*· σ***ρ<Μ*Λ. v̂>6Ui,n-A
T.s C M .O  - C i ^ -ί-Π3 , 1-β·η·» , - 6 - η * )
oy^a. £tV «vou (̂ ννΟβτό̂ ou/ o*j)e& «Ucu op,to ©t oait(>«x»u. cnv.

Εδυα δα αβχο^ σΰ|«. |ΰ .τ*ν y e«^ .» u j|  Atofrctorem^

I t  Soo qyfWW*»*
a L x + b t j s C  } e i jb jC  & 2 L .

Tc £ tug© ft -nov aafpouajV ( j t o j v̂ « ttu ^ύ«η -nrv̂ cLy 
a x 0* b^c ·=. c  .

"To uyoft^nyxi. jia^  tivau tvip ter, ocjuov t u >v ctutpcuuw ^ϋσ«υν 

ΐ/πΛ ζα,ν 'υηάρχοτυν) ηου ^trt^txpvua. ουυοΐ6τ©\*̂  c m v  GvfHM-η 

o^u»V t\*W t/rv^ufetoov °*rn* e ri^w aA  jjya^4.^.TV>

<XKir\a\j -S.C f jpo i t w  oqo 'toL  a ; \j έ  Z  .

P e t t y  n y a - S u l

t{ £ροψγ.\νΐή  AlO^CMfCtuij 6^eu}6T1

Ο-ΧΛ- b\J —C  rt,bfC fc 2  ^

fcxt\ ρΛα. TOtyadurav 3 w n , f e u -u a i  yiAvo eav d\c., ^l01 
<A =. Qat^b}. Ay 0 <β» Ό  «Ata* yuot τνχσϋοτχ ^ν*η cn*>, -tart 

ot cyv*«rt* ΤΛ* ’S'ivovccm otr^o x »a e x e t w ',

««*.+*.* > a’x-̂ -t , ·



Αηο$α£η.
Αν το τΐϋν ttue^euiuv (* · , ye )  e'',au ^ ' n τηΛ W , w t  0L3V '^ % ~ C· · 

Afov <U(ct,b) fca «ou^u. a - d a /  jtau b  «. d\>, οη ότ* .

o l ( c .

Avr-UT^o^ot, υηόδίτου|ΐ.ί. ότι d | c  «rjoTt. c e d e / .  Ayaa> <A»Ca »^)«  

VnajkXOOV OUMfQlAOl X*,V0/ tT6i u>*Tt «1 3.0LXo+ t y e  EnejitnA»^,

c  - d c / -  ( o u ^ + b y j c '  =■ a  (x .c ')  *· t> ( j ^cf )  ΐ°υ  <m η

(<) feX&l TnV OOULfepOUA * i X 0c '  J y  -

Av ( χ 7, y )  « να ι ^»t«t T0XOM9O. auibpe^K ^vlen -m i (JO, TB'Tfc

cw0* k y .  *  c  - « · *  *  *,
I

auvtnuii . . -
*(.*'- X o^  t  Cv.-  yy)  C11)

A^ou J * ( a , b )  fexov^cfe a . - d a  * b * d lo  f oq«v Co-t^)=-L 

u a i y t  cw/t\v*arcHfeT<xfc'n e m v ( i l )  η ο ΰ ρ ν ο ν ί ι&

α ί ζ χ ' - Χ ο )  τ.\ά  i i . - i ' )  0 - * )

A no n v  ( i s )  fcio-u(ifc O L 'I b 'C V .- iO  « ) « ? ή  

%u feî al o J  » ê VL<tuivCl *̂fe TO t̂,**YT,r a· ·

Ht6|  ̂ JIQ vj3LT|OtO CfUÂ aiO ±  , Ζ -η χ

a ' = v l o - e ! - t = y o - ^ t

k-OLl OWClVJ&iWWVOA «nvV 0^), r)ajf vo'vKt  1 ^

X -  X © +  ·

If *ηοδ*ι£ή ΠζχβτΐώΐτΜ a v  3«^ov|«fc *π, <ρ» **!&* "t 6 Ζ  ,

OUJUtrpcMOl χ s Χ0 + i’ -t y = yβ - fe.viW ^ν·«4

^  · l[ipq^|AaXiuA 9

a.xvV»y =. a .  (V.·*· ♦ 1> ( y e -  *

-  a.x0+ b y 0 +  Q*J~± -  ! * * )  

r C L y ^ ^ y ^  :=. C . »



- ν ο -

Ay (a ,b )« i  u*i <m ««.«fajot x,,,^ *<vqj μ«* ^ - ^ 1-
UM Ato<j«Wt tv-ή* t^ewcnk OLx *-by x  C , «* , b , c. * 2  y τό "f*

<qt* oi âwuA n s  S'wovtcu cu\o ti> fcxetu^
Xarx^ + bt , y « ^ - a £  , ± « Z .

Αν V\ ê lauicnq (k) *χολ tot* \̂<* τυχαυσβ*. ^ϋς-nt) mo
Aptfctt&ttXl αζ\0 'TOV A^^>\6yjO TOO) Εν\*4«<Γνι, ηνν

TVW <1 -  0 * )  b ^ . eTM ouL^outuv ( Μ·> Υ ·)

τ»το\θ ujft\t. <4xeLX#+ b y d .

Â o(V <A\c. , $a fcivcM C-cic^  ̂ ©ηότ* to TU*V
C*Ub£<UuW x's*0c/ j V /=^0C’/ fc,voM ^  (*0

ir<3upo Ŝfc^ ôL · 3.1
0a ^cxuyue τι* autocue* 'γΰ«Μ» eno &«>̂ 4vt.iuM)

5 Α«!β£:χ.+ O S y  = 5 ,

Arvo το αα^αι^Η^α ^ 1, Ajtov̂ tt *9a}sl , fcqô fcvuA.
x î iauxm 4x«rt γΐ)*η· Εηωδη

i * i < m - ( r * )  +  * 3 a

κ  i«y«4 i  i :  n i r - O f e O  ♦
Έτ6ι yilot γΐ)€η *rm> 6t**4 ^  , >/or-3*i8^.

Ô tA, oi ττΛ tqo^bVufla^wovcai ουη© τ·ο ext**4*,

x  ^  3 € r  +  v a a i  j  ^  '=  -  3 < i e r  -  n s r - t  } t * x .

iT̂ t̂<yy*flL 9 .3
A v  CM ?υ<πκο! O ft^col a , b  «wo« n ^ w ·  \ieT ^ i cw ^ S rij C»,l»>a 

Τ^Τ€ υηάρχσον ^vemol a p ify o i l i  ·τ»» ώ<τ*
QLU e i  .

AioSttin. , i i , _ i
Α * Λ V , ^ *  L , « « « « v  « - f « «  ."*■'«**· Q* * * l‘y·  ‘ .

’«JH. m v 4m« t»  Sux,. »xi-by=L 5, v0, Toj  « .rqο» «eras
A v S  ^ * r “ * ^ o to f  ‘ 4iitt4

! . > - £  , * . > * , . , * * * · ·  u - - x ^ > °  ,λ * -(* * Μ > 0  **<
τ ί τ ν ι ο ι  mcr*. O fc tL -bo :τ .« ί> < © + ^ = .1 #  ■



Κ Ε Φ Α Λ Α Ι Ο  H I

Α ρ ι θ μ η τ ι κ έ !  σ υ ν α ρ τ ή σ ε ι !

1 . T o  u o v o e iw  ̂ Λ  τω ν oyi8|AwTixJ>/

Q piqios

Μια a p ify n m in  (η  qpiByto^ettipw î u .n) qw oycnyn  cwau 

pia. auvajpcTvsn
CL: M ----*C

V»€ T\cSio op ι ορού τ ο  σύνοδο (N tujY ^ueriuov api&uuiv uou «\·- 
Sio TiyuiiV TO CWVOJJO C  TVXW |!t^ o5uuov OLplfylu*/.

Γιά. napa.St\jpa., οι ^opauuj-Tus ·τ>ναρτήβ§ΐ5

«) i o n ) - e tn ) j ia  -tux^e TielhJ

ξ) Αν w Z  , 3 (7 ») -  V * , y\a. 4uc*8% τι· ffsi

jjj W(t> ) = tlL u jiJ t '■neO'l

€ivou a^»$}wvnuES.
itViUA. Sev pa& 8 ivo\jy <gjts ο» aptfytfrn-uxv ow®pr*>o*«* e&of* 

ροντα α.ηοτΕ^έσμα«ι. em Beiopia ApiBpuiV. Aq'eum oi ηιό βτιραν

VClUti , οηω  ̂ $a  ^icwienoaoupt era. enoji&rotj eivaa oi ηαρααβ-ηο :

1 . Η αυνάρτνιση X : l N —► I'l , t\ \— *T(r»)

ογ\ομ ΈθΗ) nofigTOLVfet -ro τ̂ ηπθοΑ TUtv ytfomuljy ?iwip*ru<v tot) 
<f,u€>myu αριθμού ·η.

2 .  Η συνάρτ-ησο 6 ; l N ” *INi , ‘n i—►«(•n)

οηοΜ gpo) τ\θ4>\·τάν€ν το άι8ρο»σροτων φοο-ικών <̂ ι<»ρ·τΦ̂  

cou σινιού αριθμού tj.



3 .  Μ  σ υ ν ά ν τ η σ η .  Τ ο υ  E u & g j r  ; ;  · Ί  ^  ^  ι *η *—*■ <fQn)

ό η σ υ  ( f f i O  n g f \ r r a i V f c i  τ ο  t <u v  f r u o i u t p y  ο ^ ι ί ^ ώ ν
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του 7) -nsrt

d|n
▼ C*0 ·



* ηMfctul) QUVU6 UOU ΟΙ JL· „ "_ . - Ή  1 ’I γ  m a m  *2" ) ĵ—■ * * * * j  - i ~  e iv o u  crjο ι ο ι <̂ u σ ι\υοΛ
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<ϋ¥®3° ^X 4^eSi«rp*vo |*fc-rnv luperj-n 4v*jp u»«'*e  0Γ*v**V**,Λ3! 
To^tnoj et ewciyucaftotmo γ ο ν ο & 8 & $ ,  »^«ύ



- Μ '

^*( ·̂ k.) s-C i , jpQ -uofc* ^ ^ A fc 'L L

it) 3.0-K, ; po <*«$£ ^ , ^ e l L

\\p ^nap%ei 6, ® UL , Wo\or uic-rt.
·£·€.=■ ^ -  £* ^  , pQ -Ujcn&fc ^ e lX .

tntn^tov clV ■ft'LL τότε, u«u η ^ ^ e l i ,  (ot^o^j

4  AC0 -  ^— ^ 0  ^ , orjoTt ^ ·4  = €. - 4 * f ’"1.

-To eUVô c Xt qeiiyeV ^ o y tite j  6fc ovct[Aicot%«c.iuu< epaSa · |

3 . Η ιπγοοι^«^* των ηο^^αΐίλαβιαβχ» iw* OT*gpcw.gTfrm/.

Op>q}tos
Mia. μη - p.YiSfctf iuti QL̂ iOpLTî iu.Ti βυνάρτηση i  K a g u va x  

rvaX^an^OAicurium  ,οταν η̂ τιροι ττν  «£nA •δ’ιότη-πχ.
0^ Για οηο«η)6&τιπστ£ υ̂βίΛυου̂  αριυροΰ;. τη,τ)  ̂ p* 0η>'η}= 4-̂

ifcx-ua
^Cm ,0  « i(m ; ·?(7θ -

^...
Η ■ e C " ) = | o  Λν „ !

«ιΑκ 1 ηο%ία.τ\£< ΐ̂ΗΒ£™ι1Α . T pej^-tt^e .^  <χν / Ϋ*~ ^ ,τ>̂ 4

Tore*.
l) Αν TtV-i » «  η * 1  > ^C5 0  -   ̂~ * ~
5] Αν n is i  ν«  τ>>1 ; £-0 ^ = °  ~ ε
β) Αν XL>1 *αι η·1 J €.(♦» Ο ” 0 *  “ ^ t1") ^
<■() Αν τη>1 >&ολ H>1 ,· %(τητ)β, 0 - ο -0 = &0*J

___ *

+  +  £ ν α  « u r c i | i t c a d ia u a  |L o v o « iS tl ί (Α  · ·  ©Π0'0

tv) Για. ueBfc 0L€M \3ηαρΛ6ΐ OLC M feT*i
a . * a  =. e . x.aL  * c c

Kaj|fc'\mi cwnp.eca%tT tvjû o|i.a£a-



~ΤΓθϋ̂ Ο.̂ €\|̂ Χ». 5 .3 .

\\ βυν^χτχτη V: ΐΝ —*»Ν , mn> opî t-rei ωs φ ο  ;

VC*>) = 1 j y a  u*d&  <n € * l ( ? )

€i«u tio^an^(Ui(UTiu^ , <̂ o )i||to£ iu a | j* t  C*i»)«l
€*συγΛ

V  ( m r i )  s  i «  1* i  =. V (in). V (*»))  .

"T(0pq.S€tflp-q. 3 .5
H e\)vaptn$n l : (hi —> lN l,  w j  oft^erai u>a ·.

V(7l)ts*tl , $ ia  4iLOL̂ fe. *n€thi (^)
e»*o4 no^oua^afcicie'nuj^ . ΤΓρ<χ£[ι.ο<?ιχ*Α, a.v vn } 'T )± ih l,   ̂t

Ctn,<T))ri;V<jTt ν (τ η τ η )^ η  =t(?n;)lC*0 ·

ΤΓαρα^βι^ρ** 3.4
H â fymxtu/n συνα̂ τηβη ft two 1-»©u .v« £te. , ηον «p̂ ttai

>(·*>)

1 ά ν  η s i

C-A)
V~ **r

fcWai no^otn^otBieteTui^ ouvapm cn.

Αν τη,-n eihl . f t  ·Αί«»0*λίΌλΟΟ.
Αν «να± τνχ*«>ιΐ6τ·ν TUIV -m /n «»νοι ι<τ«ο \*e I 

6̂TU) 'Wt>i J <r)^^ 'tCU

m = ^ r  " ' Λ »
L * •η̂Γ— C

«I IlOytM TOTJ. T; #<1̂  Ο φ λ  C « .T> )-J  · &»·
V ftpunuy«*nd |û n̂ τ»ν 5»»ο|λ *·» ίλλ  ̂ tWQM

*5 " p«

**lO T t 1  ♦ · . . ♦ ! - w , f · ·  *+^ k  i t " *  l*
o iCmTl)=(. i ) ' «to -to

-  3 0 0  ft On) *



~ffqf>cLSfctjtyia. 3 .5

Οι σνναυρτ·ηςί14» X  *αΰ €  tww ηοΑΑα«^ο.6ΐοίβτΜ^«.^. 

T^e ^yrtTiu a . , clv τη,'η eibl, ^  τότε,αΰρρΌ’*01'

|ifc TO s .\0  K t^ .X  , C xovpfc o r i fuix&E S i«uj»0ttv> <Α|ΐΛ.η

•OM/ĉ uetai 6t  jivojitvo d -  S"t t |it e|m. <uu |-rj ( -u «  *1 

OA/a^jt  ̂ auyrr\ civai yoVaSiai^) *oa *ντ\*τρ«^α..

Et 6i; α,ν dA, —  C\vcu 0̂ 01 oi ^tjotiudi Χαίρετε* του W-

vim <q©i οι ^υσηιβι Χαίρετε* ίου η , τότε σι

> *** ) <· · ·  > ®|ί̂ τ«η; > ' · ·  > <̂ χ& βζζ% ')

6iVaJ ό^οι ol ^Tltwuoi SieupfcT** τοτυ τη.-η , ttov οναι a t ο ^ θ ο )

τ ζ τ ^ τ ζ ρ ')  ' Ετ ί ι

Τ  (m n ^  -  Τ (ττν) Χ ( π }  τ 
K-m

S’ (ττνη) -  J f $1+ · · ·+ < ίχοη)^ ι* * * * ' ‘  * 4cb > A c t» )  ”

-  (d<+ —  + (fi** *' ·+α^ο>) -  e Cm) ·

’ O y o ia  y iu > feu \i£  V a  U g o i> | il ‘err. u a i ot a u v a fx ^ e a *

fcaj ĵu ttVOJ iiaA A « (n^ ae»a ftiiu fc i. C A e u / r u - n ) .

* I
ίτ α .  «ηορενα . ,^ α 8ύ^ αυρ£, pe. η ιο  *op.<jo τρό ηο , <m β« «υν-γπ 

β ε ιλ  € iw u  T u o ^ a j^ a m a e r iu i* .

ββώρη,μία. 3, £
(\v i civau | u a  ικ> Λ 3α*λα*»ο*τια 'η  βυνάρχ<η«η u r n  

1*l1 , . . . i m lc ε ίνα ι p u o iW i aup ifyo i πρώ τοι torus

ανά  S u o ,  τ® τε

{ ( « ,.··« * >  Ĉ1" 0 ,‘ * ^ 0 * 0

A n o & tg i) .

"ΤΓαροοττνρσύρε on C ^ i » * *' w 0 * ^ *■ *̂a  **>*“ ^'



-ΒΤ-

TJpOjjjtOtiu/tlj 6θ|ι^'»ινα |ΐ^ το <&tubpr>|jLCi ί .1  , fe^ovpt

3ovtf\U)6 > oxTif00» Ή  ̂ Hytu <νβ3\\Α.-η £*oOpfc£(*, η, · ·· *\0* ̂ ^ Ο ν * * * ̂ κ ) --
ζ  iOnO^C**) ί(τη5··*^κ)

φ

= ί κ ) ^ ) · · - ί ( » θ  · ·

“Τ Τ ο ρ ισ ρ α . 3 .1
Ay ^  eWcM \ιια  no^a.n^a£(a6TiuM νη  , τβτι^ fli a

ua& fc^ooiui αρθρϋό ' n > i  pfc fcpu iro jiv*

An0S«|u

TTapca'npo«l>|it m i; flia t + j  , fctvcu ) a l  , « q o y i v ^

C f f f J ? * * )  = i  . o* ^< n u i)\ a f i^ p o i, V « ie  v, T> ’> P^· * - i  V , 

€*V<U T\̂ )U3TQ\ ttf\)4 e*/<fc SuOy €

4c";>=4 0 f,—?*> HC)- · - 4  0 ?~).
cuyt^uiva y « . to  ηρ«π»£θΌ|Α«-νο ^Η*»ρ·ηρ<χ . ·

"To n a p a u a iu  nopiopta |i«4 ^t£eiu}^&t on ν β ί*  
e ia tc iu ti ouyopc/nen Â onpioA cnie τ ι a τιμ%&  t«4

ηαναΐ 6nntt ^tsfriuata Api^pota ^ιαΊΑβΛ* «p«w e p  4Ae“* 
y a  « a V  ^4/6ku> « p A p o  <*-·

"TVopygyuOL 3 .2

Av ^  KQt £  i i tw  Seo «uvayrnctis T tioitt

4 (? O  * % ( . ? * )  ■

W6Tt



Ajx&t tvpiato p <tuu βία u a H  v̂iiauo opiŜ p.0 a., roxb

Λ no icijr).
Apuik *a$ajc«)\tfc όπ,^α u a H  φυιιαα a p ify o  y \ ,κχΰ&,

W 3 0 0

-Tfpoj^ati\ua , a ΛΛ- i  , 4x«v|xt ^0 -J = ‘-"^ C O  «**/<?
j i t  to  &€<4>pnptOL 3 .3  Vcax^J .

•C <<L
Αν ή>1 <tou 'Hs ĵ — ^

y\ api*mjg*-vTU popyvi-n>v , cmp^ajvx το «Λριβ̂ α.
3 -1  Kai. tuv  'WOoStvrj ^a^ '̂exovyt

*o»>*ctf)· · · h f r )

= 3 0 0  · »

tT o p x n u x · S 3 ,
Av m/n e t i , TOTt̂ jpa u a H  rux34anAa*i<&6οιuu< συνάρ̂ 'ηβ'η +,

tfcxu€rt ^ ζ ρ η , τ Ο )  i C C ^ . ' n l ^ a f c ^  'f c ^ )

h { i S o ^ n .

E*tw ^  ? *;*°*

T o T fc  4 c « v )  -  Κ ρΓ Ο  · * * £ ( p ? y)  9 ί ο Ό =  I c ? . 4 '}  * * * ί  0 v 4,9

am (Â *q· kejIL . 0*up. C.4 *«» *®f - S .i)

ί φ η , Ό )  =  i C f * ' 1'"* ·1)  · · ·  *  0 Γ * ίβ " Μ )

1  (ΟΛ)= -  < c?r t*',M ) ·
\ |  « η ο δ β ΐ^ ΐ  1*0* T«^%t«MV4rt tU ap^T TyptO V TO ^ «Τ Ι

Hr)i(r‘;-nrK‘,) f(r',,‘!) ·



- β ι  -

θ&ώρηρ.α. 5 .2
Α ν  τ  «(.οι ^  ξλναα  τ ν ο λ ^ α η ^ α & ια β ι ΐΜ Λ ΐ  ο υ ν α ρ & ή ά ε ΐΛ , τ ό η .

ΐ )  ^ α »  τ ο  σ ιτ /Ύ & Ισ ρ Ε ν ο  τ ο υ *  ^  ι ν  ό  ̂ « .e v o , S n ^  -η o ^>i9 } j v i c t u ^  

ΛΙλ/άρΠΛt/T\ Γ 1 Μ —  ̂C. , ικτυ σρ«̂ (τ-τθ4 οια ε|τι.ΐ

Γ  (τη) χ  4 (τ ι)  Q Qp) f ft\a τή^^Ι
' ν V

etviou t̂ »6ou r^qarycxeirt4TiuM 

Vi) Av ftl<X ΊΛΛ $«■ Ί Ι  6  IfV , TOT l  -u_cu Ύ)

<υιη σ ο ν α ρ τ / η ς η  O r*. INI — >  C  , o p ^ j t T c u  a n  ^ v > i

G r C ^ )  — V*io aca£hr 'n+frl
«(W

' > | 
tiVai 4ηΐ6ην̂ > fU£||u.7) .

Ati&Sajvt

l )  Η Γ e \’von -  y n S fc« ju u 4  <τυνα^πττ4ττ^ οκ^βτ) r C O ^ W j C 1) * » ^ 0  

Α ν  /w>,'n e i h l  ; ( τ η , ™ )  =  4 ^  " « » τ ε

ΓĈ TT)) = ^Gmn) ̂  (ynn) -  fCm)^C»i) gC7*») 3 C7»)

* . ro * o  re * )

l j  H G  fe'VOLA ÂV[ -  ^Tn^6Vtui{ <n̂ â̂ >TTT6T7̂ 0L<fOO»IL
G O )  -  -  i -  = * φ ο .

3 W  1

Av TWpCL TV) ,ΤΤ 6&Ί, \*β c*» ̂ -r)) = L  ν ό τ ε  

G O ” )  -  ^ L r l -  t(n >  f f r )  m 4(m) _ £ 0 9

W"*> $W8 &>f tc»;
-  <*(m ) . G ( - n )  .  1



ftftH p)*" 3.3
Για ν ά Ά ί  παλλαη^αΑΐOJtxιu-ttl αυναρτηνη. + , ι» * υ «

^ βδβξη· ,
\\ t  £\1θχ ^η-μ.«δ6ν«α·η συνο^τηβτη tt«o[ifeVttjS/ jia  κά,ηβιο 

<*W > α ρ ι δ ^  - η ,  δ α  av a l + 0 0 * 0 .  Ηι^.δή ( l ,t i)* I

Και orv ί  euku τ'αλ\'ΐ3τ\ ^δα 6ο<οαφε.

Χτο e jn i ,8α. U i t/ ί  συν<^ο τω ν u a jp a ^ o .-
6kx£>t \uju3V συναπτή* tuiV , ^

,  4  n c & a J u p M x ' x * ™ ™ ]  *

<̂ CUitpGL , (A t ΦΦ Ψ

TT^piQ|tq. 3 .4  f ,
Av , ToTfc ^  $  * '" «  « ^ I W i i u x  avc.arpfctiT^ .

AqoJti^n. λ . . ο 1
Α^συ U  Λ  , δα aval T O -M  f 0  . ! * - " > « « ■

pn̂ juoL 2 i ; *n ^ a v a i ev^'UXiW x αΑ/τι^Τ|>€ητη - ·

Et61 iX  S -tL  Κα^όηιι» δα Sotiju. na^oMiarru^-ro auyo^e 

v X  e W  jv-ntio Λΐηοσυιο^ο ^ ·>  StqoSn

A t  c l L  .
Μ 'ά ^ο ^ο ρ α ,νη ά ρ χο υ ν  «wawpenTU aw af-m *^

ônJ δεν exvou \u-t-s . Για aa^i«Sei^».a., ‘*c Λίνά^τ·»» 4-n

, *H— + 1 S W

(KC«) * ™  (?vc^evo tusv ^ueiwiiy *i<upeniiv too/ V )

t'wcu ev^iu3C''WLa awnfeTptnT'n i s TiA

O ^ a  §ev elvcu πχ^|αή. Tffeu^aeruA.,



ca,%)=l ■’·“* iC*-5)=iC6)=36 3

* * *  i r e · * ) * f f c j j f c a ) ,  i T t , * * > i .

W evn VO 8 a f0 U (it ό τ ι ,  α ν  ' m ,*  ί*Ί  ^  ζ-m, η ) * ί  , τ ί τ ι

fiK viW tJoV |lt. « η ,  α.» (Cmi'n) - 1 , τ ° τ ε ·

4γ) Για «ιιαοοώήηβη Stcupvrefc s i ’'1 > €waJ «·ηις»ιν 
C s,-fc)«i. (K«f S .  Λ»η ·.< 6.1)

rt) K ifc?»»«Si«if€n* Λ(™Ί «***'«'»< etji^w.ve J*»t 
StalptliV  β|·πν «<u ΐ|·η “ ώ  |.o.aS.ui Τ ^ ”

Oftiy wy* 6.1o) -

0 0

OLCaa) = (4*9)C'<»v)= ^ - { ( ^ ( S p )  ~

= X  Σ .  C S-)



-(̂ ίΦΧ̂ Φ)
* (1·§)ζτη) (<«3)C^) = α (κ ι)  a(*n) · ■  

ΤΓορκηίοι 5 .5
Ay τι συναρττ\6τ\  ̂ €\ναα TU>33<xn3e*ia,cnu,Ti uou

F M  =  2 - ^ )
dfo

toil MAi η  συναρτη b - n  F  £>vai TwA^euv^cuiatTi ar) ·

Αη&£&{η.
\\ βυνajrrn*n. V ( n ) s l , j»o vA&t ^% It4 , e’.vcu n }̂|u .̂ Eivai 

F (« )=  X  iw = .  s  '* * y )CO  / *"*■
*h  i(7|

F  =■  i* V  . JOjifwova *ru>pa \»6 τ »  3 4 “*** * eunipni.

«•n F tWaj ο ο 2 \α η .  1

TTopa&M^ia. 3-6
Για rtiv noJAanjaiiatTuiTi <κ>*ή«η*<ι λ  ™> L ieu v iile . ( V

ΤΓοφώ.3.4) ΐ»χύ«

_ t o i c t ) 3 C ^ ) 9 ( i )  ( * · , £ > !

*λ * ι̂ο «βηβ»ο w»*f«e m.

4W L o ouovSnnoTt «**m>
*0»)

{ A «.v η  i 

0 oqou

r,o. « « , *
f .M  -η>1 ua i H -. jj\ .. o '*  λ» n fa.tt.jw ri. V ® f r  rov.

H συνάρτηση
F O ^ X - S O O

e\y«j noA\u.Y\ , ·ηο\ιΐν»Μ* FO1*)* F(fy*O ** * ̂ £**0 /(Aw-ItyMe*
Γιο 1 * 4 ,2 ,..,*

- 4\



- 1 3 -

1 r  i i*** o d · frtvcu <cpr«o
= i  ♦  (r-O^+CfO + ’ * ' * ^ 0  s  Ί , ο ^ ν  ο a - *\*44 qtpii-nu

Av ivo* τσυρ*«χ*< βτηό iw j  «Asm  α ; ««να, n^trn», T0xt  

ρζρ^ 4)-0 ucu ««ορέ/»* FO1) - 0 ' Αν ο}·« · ι *t&*uA α ; 

eivoa α ρ ίιο ι,τ ο τ ε  « iV * * *  FCT° s i / Ύ Τ Τ 1
wv έηι̂ υ|χνΰοο|ΐ£.

Κ« τον u - A o f ,^  y~  • " ’'" f '·" —

η ου i t  συνβρϊν,»» i  S e V  «·*** ,τ β  ^ ά ^ α χ ο  SufcW ^uoW

^agaSfctqyLa. 5-£
Γιο. την συναρτηβητι. Λ τ λ > Ma^na^dt (^*q,\nopaS. 2 .ί)  7

tfeXTjfcl

X o q tj -  Σ -  A(<0
3 1 ah

«καδ* ΉβΙΐΑ

Η«υ«ώρτ**η λ  § e / είναι ολΛ ^ Λ ,^ οΛ  A C i) s O  . Ac* ροορα- 

|χ« ο̂ιηόν v* ep|d6TOnI)p ί. βη**»> βτο Af°'n^optvo γ*ρβ£«*$Ρ^*

Για Ύ)s i  Ι6χν6ΐ «φώ ieg1= 0 «α* X A ( J j s A ( i ) s °  ·
»r . _Λ _*ν , , ·tv n u  * n > i u a i  on s.p, - - - Pv n  n p ^ T e ^ ty n )  ^

a& fetvaj J  evaJi S*aip*m% το%> η .

Av <1 = 1 ( -roTt A C 0 - 0 ·
Ά ν ΊΓ\ ap'Ji'TÔ fcvTî  popart too ’ J  n«pt«**i neptuortpani* ·*«!· *vav 

Λρ\»τσυϊ> χ τ λ  apum>jtVo\n avorpivnx -»αν v\ -τ̂ τε. AC*0 z ° j  

fc-VUî  av i\«p\Vx«rt aupi6u>& cvav npio\o  ̂Snj| «v

dUp.^1 t * i,... ,v  tuM <*4ν·<*.

TOTfe AC<^)^0. 'F-r*i

Ί Σ- AO®) - ( a ^ )* ···*  A (r* o V  ·*·+Γα (ρ \+*-*+Α φ ί') )
i\n y

=( S v -  - * % 1) * - - · · κ ,ν * · · · - , -ί τ ' ν )
i------------------- -------— r ------ 1<■

O iy '< f°  f 4*



- 1 4 -

*·*ι Αβ8?^ * * * ****°3Ρν

-  *°3 ΟίΌ + ' ’ "* *̂3 (? ? )

θ ε ώ ρ η ρ χ χ . 3 .5

V| € V fe jn u t« u 0 - a v c lfe c^ o ^ » ^  "o^ jlojijOuetaeTitcnfc συναρτ,η 

6υΛ  f  'Uooupxev ν α ι c**ai « .ψ β ^  w°A/ia.n^cu»iaLec»u/y).

Α π ό & φ ι ·
To ηόριογυαι 3 4  |UU "** or>0f  £n τ·η> <_i Για να Su

Ano

Γ r  1 O V »« w |o - . e -
Λ  ΟΤΙ n  ̂* e<*«* nô luarj;^u «ρ̂ αντοΰ|κ. eXiô vô uo . 
Ino ττ>Υ optoryub >λ> 4  ^ ftxaupt ^ C^) s  ——- «  i  

Και tqo^iitoS
i ' l(s t)  = <'‘ (5){'J ( l )  , v a  S t5 i  .

TEotuI K>d uai ab 'νηοθί.οτο'ορ̂ . on

vuauH <̂ u4tuu>V 5,-t, ye. J-ss-fc^ *a*
C5 ) ^ )  -  A *

Efctuj 'τη.,'η toxpV ^eojw '̂UeuuijV apifyuov ^  τπη^Κ. 
Koi ('m,T>) = i  ,

"Tapάχτιpm>ufc oti , entiSrj
• f V f . 6

Kax ·η orû oû Ttien S *,vai «βλ\α*ι ( ©a i* ev p t  

t  C m n ) i  6 (Τ’1)  fcO ")

η t<roSuvayio.
(4* ·  f) C mT0  s ( f  ·  f)W >  · ( i  · ^X»i) ( io j

/Ιγοι!» ( m , 7 ) ) s i  'n  e x u n  (,1 ο )  ^ p a ^ o ro u



"Μ καραιιάυλι) ισότητα, eu^uwa, |ι£ όβα cu«»̂ t̂ >afie. uxu βτ-ην 

dnô fet̂ Ti ττ/ϋ 9>uipy>|iaxc  ̂ 3.4  ̂ |^ά^«τοι

Η Λ ^ Ι ^ Ι Λ Ι φ ) .

.  i i f t i f t m l e )
«Η *tt 5 4

r  X  X « « f ‘W * 0 8 )
*|"l *\η

-uucu * \ 4· · enop/ivug, μ*

ρά βΤΟ T̂ iUTTO μ&}0& T\OĴ V<n)|»t.

E&o όμι»χ>,αηό - m i  uqioSWn €nafy0£v»̂  c(

” $ *<5)1· ft) ; #<* St < 1»ΐη , lAljStV̂ OVTCM , «VIM 
st̂ TTVq auû >i4iij Mu μονον o w l s =tu nu -fc =η (4$ . 

teyH. ^ημγ* S.Sl).
' ο  6τε

{ f*c™) - $ ζ*υ f c*o J i· =  o

SvqaiS’n , αφοί)

κρό̂ ΑΟι η<Λ> έιμΰυ μούσια^ ·. |
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Για napaSo^ a ; .2 1  p<d) =. |i(i)+|i(a) (lj+p(li) =

+0 - °

*V*i> pL(6)ap.(ia^ <-t)* - V'W'K3'.)*0 > K^M*3!)^

Η Gno^SaiOTmu. τη*> <n)Vkxprn«*nS pt. το/ο Μ o b i ΟΛ (fOuvtruj

Οίνο το oapaujctTu) ^ tx o p n p u a .

Qeiipytyioi^ -fr (T u n o s  αναβτρο^τϋ» too  M o b tu j^

AV  ̂ κα»  ̂ €tvau a^>i$pLY)ctuk& σιιναρτόβηΛ^ τότ^.

k v & « f y .

Αν αΟΌ r  X  l(<l) jva u i£k



- J O O

gCn)s 2L^(d)v(j) =.(4»v)Cn); 5»a u*b(, T>* ,

-  ί ·  v -  ν· ί (IS)i , u 1 j..... .
E n e i^ ir, y  - ^ χ  υ Π α ρ χ * . ι ;  α η «  τ η  t|O M pvcru |jit

jjl· g r μ· (y· ί  ) «(μ·ν)· f  s 6·^ -
6 η ^  . u e & e  7> tiW  ιβ ^ ύ & ι

?c·»)=CK-9 )Cn) = Σ. K̂ Oj) QV
A v c i t T p o ^ o f   ̂ < χ ν  i6 x v > e i  n r » ( J 3 ^ ) ; e w  , t o

f V * v . | «  v . ( j » .g ) - . ( j .^ ) .g  = e - g =  g

KiOOfel 8t)Ji *t> t 6 fU > y tV « < » i

g (t»J * X. ίο*) V ( ΐ -J -  2 p  £(<*) , Jfto . ■

Ί Τ α . ρ < χ 3 ε ι γ | ^ α ·  4 . 1

Για τον cuva^cvieTL A Του Mdrtgo^Jl't

A C ") =  X .  Y & )  l o «  * .  =  — Σ -  K < 4  ^
<*h * d  d|v) ·

T o r t

14KVirl

<*h
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7. T e T l e i o i  f  |M lr|XOl £ Apifrp*>I TOM MfetSCflYie.

vuai o(^€iu&:

Υπάρχουν άηειροι ^ueiuol ap»fyio> 11 τε·τοιο\ io*te. το άθροισμα tuj/  φυ«ι 

luoV $taiperu;r -nwj &xro> ισϋ η νά ei*»j yuupor«po τοσ η  S*»jj 

XfcTOlOl ώβτς.
6,0» )''τί< ^ ·

Για» <uaf**3cA£pa., άίτοιοι e»tcu ο^ο* οι πρυ&πχ op ιδροί 
*WUi $υνάμυΛ .£  Γ«α uafl* Λρώτο ρ  αία* a*i&* ^^  β  C-T^ - ρ “· i+p*- ■· ·♦ ?*" -  ̂  *  Ρ1* ) '
Ό ροια ;«ηάρχσβν anejpo» αρΛρ*Α τ> ,τ*τ>»οι

β(τθ-*η > 'η ·

Γνο «ο^ο&υφρα. τέτοιοι *i»aJ β«̂ « β< ορ«%ροι <η= S-3 , κ>1

C ^N R *™ ««  «  ( τ ) - η  = € Γ ( 3 · 3 ) - ί* 3 » β ( 8 ^ « ( 3 ) - ίκ·3 =

= (S ‘'M. i ) 4  - Λ  > Λ )  .

Eitfcu <p<Ufc»tti ^ο»ηον^ *« xaprJit^jewV ©iSw^p»/ ·ι {va.iu»’.

apj^p-o·^ ^pa -πτυύ οηοιαυΛ «wxtici.

β (τΟ  -  η  =  Ή ·

O p i a t i c *  f

’ E v a *  <ροσνά)5 T eA eio *  α ρ ιθρ ο *  ( y ^ tU d
'f r a ^ tb tc ^  av <\vai *ιβο* γ *  ή > ά.&ρο»ϊρ<χ -ηβν γ\>*ιιαΰν Simp*™»·' 
τ ν υ  euaro* Ύνο η  » αν e»*au γ ύ β π  τη* β^κηυώηλ

σ ( * ο  β . 2 η  -

Για n n p g ^ ^ p a  ;0> yP*m°* αριθμοί 6  KCU ί ί  <i«w 'T^jtioi
αρ iBpot , ο^ιοαί

σ ζ δ )  -  i«.st«*3ν β  = 2· G
6θ?Β)= i  + + s 2-28.

, , ι ι
Δ<ν yvmpi^yupfc <luoti.il α,ν vnapxouV OLT\€ipoi T€^felo<
opiftpXM

l ^ p a r . i u a  ; oi fx^fclov αριθμοί t»ycu noqu ap cao i. tAtx^i



vcm το W Si ρ,όνο «3ΤTyetoi αριΒροι *vvcu v̂<uvtoi no*;·»!**1 ^'x

η«ο -νλάτω, ©y« τσ υ ι ΰνα* ά ρ τιο ι o p ^ ^ o i 

T fe p in o *  Τ φ ο ί  dpî jjuo'i Stveive* p*xpi τώρα. *«*

d*M fltoeto ooaoprr) <xv vti0̂ >*««jV ., Evq «ηό n* ρ^>»ρηρ« 

GtCjUfOL η ρ ο ^ ό ρ α τα . τ -λλ  %t\upi<u Api8|/uov o y y » ->^V 

υ π α ρ ξ-α  H6p»rruW T€j« u W  aptdj>uoV.

EufcWo, ορ.ο^; ησυ 4*U a.t\oSbtxWi ̂ wcm oti «V tcto\o\ T̂ jwdi *p^· 

\a*« \)T\0p̂ «fUV i'T3Wto\ o^friqouV y«< eivou ne^v |n*̂ ctqo<. 
Ifpe^uaxi-uo., o A . T\i.i:c.ca.Tmr>oV to Hog aqiSu^t «τ»

ox τι*ο<ττοχ Tt̂ tiox αρχθροχ optÂ ouV vx &**· ' 't^Xpmpet του 3* lO

uxu v* fcXaxW TCŴ oocxenjV ηεντΕ ^vauAupi^tVouS πρώτονο Χβρχ̂ ον liA,

£Vw o J. Ϋ.ατ\ o id  to HS{ cm ηρί,ηοχ νχ Giv*m yt^x^rrtpot

του *0*° k<u  vtof ςχο*υΥ twj|oix\*tW  <ε£η Ex«v.<Mpi|t£*ouS npUirov^ 

napl̂ oxntA. T ^ oa t̂o H T 3  o ?. Ho '̂xA αηόδβφ* em ouiroi οριΐ̂ ο»*' 

v* fewoa ytgK^trrepoi torw 40y° κ̂οα^ ο την κρτινη n^CruurpovtuvV 

Α)κνΛίγ)̂ 6·η«ν ^τε^«π)τοάα ;ολ\·&»ατ»μκι<πι auirot offtipwV »c< eWco* 

ytflV-̂ OTfcpot tot> 40***

Evuj ô a ouiTtv p a i νιάΥουν Y«c x/ip>emp\̂ au|Ub «η Εον υηάρχονχ/ 

TTtpirrox T«^ttot «pifyox, yovo yux ctvj&w^n ορατήν }**) - υττα^  

tvoa ^ηορο-ύοε, v* το ouynopQVM.

E uaw o; o^.uiA;^co φγ\ορι(̂ ο>υρ.£ eiVai ηοιο\ άρτιοι fMftiuoi *\vcu 

TC^tWI Opt^poi . Αηό τον uoipoTVD β υ ^ ύ Φ η  titoV £Vu»«r0 

στι «qc\ o\ pu eiu o i apt^yo'i Ows ^oppnv

η * Υ 'Α ( ^ - 0  .
|xt τον S^-l rtpubro otpi$puo 4l,,ai τεΑειο» αρίΒρ.β'ι^
Wu> S.ooo K ^ ov'a  pfeTcx o CixQetf O^SttJt -urn TO ατάβτρβ-

ot\ u/i&t apm os ·Λγ}οχολ αφ&ροο 4»ν<4 'Vm napcxrfa. 
Vui p .o p < ^ #
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( ^ - Ι ) * ^ )  ^  3 κ (δ<- l ) m '  , « < * 0  **  m  *

Λ« 'Μ ) 'Kl €\v<u SioupeTtfc τοτο m  ^  ^
* *
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*) 1< . . .  +(gp- l)  c # * 1) C* - ^  ■ * t T ' C l ' - L )  s  7̂

fij TTô ear̂ êi,̂ *. ·τ·

<) f

») ^ ( i (’- i ) c S - j - i « a ,,-a , .  a i i  «».

$(*>)=f  ( a * 1 C*r- i ) )  = <f ( ? r O  <f ( a - a )  -  a f ‘* ( a  - * )  = 

= a r ' i ( s r i - i )  -  *

2  -

• * 
aC *

H » p q ^ jy a ·
ϋ ν  ο  η  « ν α ι  e ^ n o i T ^ B U t t  α ρ ώ ^ τ ύ τ ι  2 - ”3

"T T pogyu ttiuuq  o  »r| ar Ϊ Ρ ^ ( ^ “ Ό  V*“ *** 2 - 1  r u p ^ ^ e

H K “O  — 6<ν-<4

F C i) x f ( i,t l> F ( i ,- i.)  .

F o r - 1) = Π  J r ,  1*4-* - - 1 .  * = £ k  ^
*1** 1  <1 r - x r*-l

FC ^ )  ·

Έ ~ ,  P ( n >



Κ Ε Φ Α Λ Α Ι Ο  T S

Ι 2 .0 Τ Ι Μ Ι Ε Σ .

1* Η evyota nvb ισττπρΰαΑ - t > ι& ο τη τα  .

Ορισμοί
Έςτυυ η ίναΛ cra&pos <f ugiu04 apidpos. Avo auipauoi o t , t  *a- 
^οΰντοί ΙβΟΤιμοι mooluXo η (ισότιμοι κα*ό. μ.*τρο τι) ι<.αι̂ ρά· 
(φονρο Ot*b(wiodin) , άν και ρυόνο ,α.ν n Sux^opo. <i-b *W«i 
Siaipern an ο τον η ( δηλαδή

Qt =b(Tn.o4*n) V̂ joL-b .

Ay n.J'a-b, Oa ^ρά^ουρΕ QL^b(modvi) *ai Oa^tjxfc qti 
o a  €.ivai o^i«brt|io& p t τον fc> modulo η .

Για qapa&ijpcL
5 Ξ15(mods) t 21 s i  (modA) , *5^1* (modi)

CL̂ OV) avTie-wwiceL.
Εηινη*
i) 0 quipouoi CL eivai άρτιο* a.«Ο (mod 

ίί) 0 CUUtpcuoi <χ €jvdi ΠΕριττο**  ̂ OL=i (mod?J.
Vii) Για uiBt autpaioiv a,b l e x i t i  oL=b (modi).

θ€ώρνψα.1.1
Αυο lUxovrtk cmtpaici a , b  c\vcu ισότιμοι ntodaio η , ^  
Q.sb('tn.od'n) f tav και povo €av Jiaipo'optvoi μ& τον η  

Siyoov το iSio pn-apvmiu.0 υπόλοιπο.
Από^ι^η



-tss-

As ότι ^ =claT' + r  γΛ Q **<rl'
θα €»ν« νότ*. α -  b = ' δ"3 ^ « - - ^ η ο ^ ν α »  aibCwodn)
Avrifcxpo^ot , αν GLibC^ocU) , ^ |a --b  SV*
a - b  =*ncj , <^tZ , orjort

OL — b T T1C| )
Aiaî wVTCU TVUpa toV b p t  τον η  , ηοΰρνον^Ε.

b s k n +  r  ° *  jr< /n (*J
tnoy.tvvui 'η ( l)  y^orcjrrcu
a .  k t i * n < |+ r  * ( * ” 0 * + t  ^  o i r < t ) C3)
Oi IxUtiA Tiiipa.^*) *«<£) ym^ivo-uv to aqoTfcjfecpa. η«τυ 

€nftvpo0<rapfc. I

Θα ηβραχ^ήσνυ|Αΐ βδώ w  * leOTiyua. ταοΑη y.ia*«t*n
%  eti *iwqo Z  O · )  w  « ' l e‘>i v W> 3  w 2 , Z J

u>L t£* ̂ :
(oL,b) € 'B.  ̂ ecu/ uai μόνο taV Qtsb (tiuxAti)  .

H rx U n  «*»τή ,·«ι«» θα S w jit *ivo* («ο
6xu<n wreSuvo^tai.

Qeriipv>p.OL 1 .3 , .
H ***** iatm|M<>* vnoJ^ <w«u |ua«M vn »aoSuv.<pi«A. 4re> 
βΰν«3 ο Z  , · aival
t) CLVaujatTiuun *. a s a M n ) ,  p a  ν ά δ ι a e  X  .

\i) <ruW trpiiui ·. Av aakC ’·'·*’»),·"*» k *.<*. <·">«Αη)
Ui) (itWLWm^ : Ay aakOwxlnj ’><" Tolt a - ct-"°^n)·

An<*S«$n.
l) Για Utt&tOUsZ .fcKOTUJtt T^la-OL, ·ηθ^««> etS0LC«O^n) 

ii) Av a*k(mo<l-n), f i r *  m|<x-b; «nop»·'·"=· -n( - Cpt-<·>xT,M 

T t |b -a   ̂ o^eTt bsctC’nO^‘?0

u'l) Av asb(Tno<i*) } T i |a“b ? ^  *  L -b M b -c )  nja-c  
b*cCnr»o<U) J m j b - c  J 

ι\ο<υ 6πα|ιοΰν4Α ότι Cl »cC’ryvoĉ T'3 · ®



- 123-

i t t i  <mvcxeia W  Si**n»qioem>|ie· of>ie|*evcL α**ό|ΐ<η χ^>ττσιρ« $fou>pj

μαχα. jpa  m odv|.

9eu)pvi|UL 4 . 3 ,
Αν η fc'ivou «ναι «τα$&ρο3 ^U6(aaj «fify io i *uxu o t^ b jC jd  tvxov.

τίλ cux&paioi -rort i*<uctfV
tj Av OL»b (ixodv») *au c i d  (jm o c U ), τ ό τ ι

OL-^C S  b+cl (tnod*n) και Q.C =. b d  ^m od^i)

l]) Av a * b  O m o d n ^ T O T t.

Ot+c = b + c  ζτηο<4τι) K0U ®*c S.bc Omod'n)

iii) Av a u b  Cmo^‘*>);T®T6'

C ™ °A * 0 , » & i * * * \
iv) Αν x) — Ce ·ν Cj χ.·ν - - " + C* X *«vo« |u«i aô Ouivŵ tuA ovrâ nj. 

c<n μ& au£pau<rui βυνβε^βτβΛ «ft, CL*bC.^*>«i*n^ t o t e

4 c * ) f t t 0 0  C^oAnr»).

Αηό8*£ν>

t )  A v  C L s b O 0 ® ^ )  KCU c  Cm o C * ^ )  > ^ ° ·  4 χ ο α » μ . ϊ .  a * C i* T © .* « t  ,

OL-bsVyvj fcou c - d  = V^T] f p a  χαηβ\0\α«iufcf-weu*

1 \

( p + i ) - ( b + A )  ζ & Λ * * * ) ^  ι * β · ^ ν « . 3  O W C s b + d C ^ d * )

ô o<cv
CLC » ( b * V ) ( < i * V 0  = b<l ♦ CbV ^  + *,**»>) , *9<*ev«Js 

V l^otc-bd  «cp«V AC *bd (Viod'n) 
tj) Ht την naup«nip<n*n bn C S cO a o d n ), to ̂ to-v^ vo <vp<md

otyteui* clijo to  t)
. _ ,, ... «-ΛΜΑ.νί» Για Ioxvc». Y*io8fe«m>*.fc OT1

Ui) E f a ^ r * ^  ^ “ T ^ :  * *  « ." • ifc m U ,) .
p a  τον ^v»ft»ue * > 1 , ®  Λ J

a * b (™ o d n ) OL̂ m yr*l’0med<n)

0^ «fcTG'^odn) J

mu

Vtv\j« <γο\ηον *a* Jp*< 
Câ tfc

w  < ^ j t<ue «+ i - "W '-'lO O  * 1 'V
ov *
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'Ly) b o v  O i lb  *'V«4 a  t\?(yno£i\) ) · · ·  ; a *b C’♦tod-n).

tq o ffcV u li, 6υ\ι^*»νο( ™v l i } , ^  * w u ^ i

C^ol b  CmoJi)) , a ? *  C^b (m o  J - n ) , .  - - > cx a  ’  (« « « ta j

K<u α ν  ^ α ι ^ σ υ ^  'νηοψία ^<*Λ o-n c 0 «joip^oupt

C.-*-C,a.+<^o?+ — * C ji  = C .< - c ,b « ^ b 1+ --+ C « .t> U ( tooJ t . )  ,

y«. την i).'Er<M 4c»)*fO 'H-mo*1'n) - ■ ·

" Π α ο ο & α γ α .  1.1

9 a  Su^<n>}it am

* ) 4 1 «  a  6  (m o d ? )

^  l !  * a  1 ♦ l i  + 4 l + «** + ♦ »00! *  <3 (-mod»*)

1*+** + 3 5 + · · · 4 3 ^ + 4 0 θ Γ * 0  ( m o i ^ J

T f t o ^ o X - A  «Γ «r . .
« )  Vti 4 4 * - i  ( ^ ) ,  « ^ e r t  4* = Η )  C ^ o d ? ; ,

4 i.6 f 5 - l ( m o « U )  . - i s C ( w ) o « iO  .e n o ^ V w i

4 ^ ςΓϊ  C (m o< J* ) , η ο ν  6 m^ oaV4i or» to * ^ f ‘°  CTiS

^θά ^« .·η Λ  Ttru 4 l* f *n>V ?  €Wai 6  .

^  "̂ ’a^oi'npoa)|iL on

11 t 5 ,.V ‘5 - ’S ^ C m o d ^ j  *ou 2 l ^ X 0 (» n o « lu )

fcyui Jpu <^ofc«ujo a ^ 'b |J O  X > 4  ifctfoopt

w! m 4 ; .$ · .ς^ . .  κ  * o  .$*·£··· * u o  (-n^ Jis.) .

Ετς| i ! * a !  +3 U 4 '. + · -• + 93,.+'<Gg'. *3+ο * '·* * ° 29 (modi*)

j j  T[d^>«Tif<rOyt cx̂ jkiujq o-n ♦ - - • + < 0 0  a O ( t w J ‘ )

ofy<n* j \q u n H  « y n o  <̂\j6»ujo η  =. 5ol itx -u tl

, T *  · C · " ^ ·

Enin^fcoV £xeru|«.&
1=1(τη©4<*) , 3 i - i ( m o d * ^  S iiC m o Jd J , · · · .>  3 3  = -JC 01 *0  * 

«ηο-rt ζ-

/ s - i C w d ·» ) ,  / = ΐ (< * + · )> * --*  , S  2 - i Q ™ « W )

«*o\i€Hu* ^ + 'ir + . . . + <53r i l+ ( . i ) +  . . 4.ς·Α) iO C m o e lH j.
'E tM 1*+*Γ·»·3Γ* ♦ 3 3 Γ+ 4 0 ο Γ = 0 + β · 5 . Ο  C m odM ) *



- «as· '

Υ 1· 1 · " ·  . « > V c ~ o !
Α ν  τη ,'η  c N ; TOTE Vmvn '

T[a^ain^o0jifc on j

s (τΛ+η-iJ ·· ' (7***1'* ) 0

A ^ a  n  | . 1

( ( * « ) - !) .·  - C o » ^ )-« ).A < » « i)* C -i) * ·  · A € l 4 ·

€n«\ieVa*i  ̂ .

. . |  . , - i n  *0»»-A ). Cwu*<* v*·4**)Α ν C|a4ou|it W| ^ | * a *  βτι \ y v /

TvaipfottlLt j, »
(W if i.) · ··  (jwn -■ »>) (* · O ' * ^ 1) ■ »· Μ -  (■ "«J·»»’ ·) -  

St&pnyuot 1»4
Α ν O OU£pUoi C^cO TOTft

aL-=t>(-mod-n) ta yw u p® ,te<*W C Q .3 cb  O’̂ ' n e )  

Αηο&φη.

Π\αφαχηροι>^& «η

to* 4*βι jievo eaV 'nc(cCa.-b)

^  α*1>ζηιοΑη) acWcau |*όνο e o v  c a s c b  Cmod-nc).  ·

EiSope. era npoir^aOpciva. vn ; ** a * b ( V n · ^ ) , v o r t  coticb(*n««i *») 
p a  w ^ t  cu L tfcao  c .  T o  efvncipo^p S e v  tf tH v e i.T F p rjp ee i u «  ·, 

fU&pocrape'upe b n  %*4 S . J * i  ( <>η«ι1έ) ,evw  4 * i  (m o d  c)  . 

U>ct>« ejuoo to

Οβω^η^α 1.5
Α ν  d s ( c , n ) ; -*οτ«

c a .  ”S .c b (m o d <rî ) &aV urn pove «αν Ot 0 * ° ^  g ” J

A«lo8et£n (
Av a 3b(wo«l 2̂ -} ; Tort oujotj d^O exo-upfc jflup̂ uve* |»t n>



- 4*6 -

d , οηΰ ν i c — clĉdtiup. da  ̂ db (“Wiool r\) „ Aĵ <
' Et€4
C^dcL 3 ^ 0  b (yvioAy)^ £*13 Ca»cbG’*®d'n) .
Avti&τγος·ο«. , α ν  cctttcb^Tn^el / -port tv | c£cl- t )  /ujoj

« « μ ν ^  ^ | £ . ( a - U )  . Α „ μ  ( j .  . n; T t

C«Jp<juWa pt Tt> ^Τψρα TWU Euu-^kŜ  I^.|caL-b) S*»»q

TTo^gyuaL i.l
Av ca s  ct (m o d  Vi') -tuou ( c ,  -n )  = i ; m t  a = b  (m odi»)

■

TToptapa. 1.^ «
Av c a s c b  (mod pJ |*£ toV p (Ipim) api^|to Tuviowcct 
P-J'C, TTJTE. C3L=b ( m o d p )  -

AnoSuJn.

A^oru p^c UOJ O p ttvoa aputc* , £χου\Λ (p,c)ei.
To ^mmj'ptVo Tuipa «vpntpxivtTO. αηο *r> ^όρισρα. l.i.

θβωρτψρς .4.6

Av o| t (α,νι), roTt; jta. ίμχ ι̂ efuxpoio at p4 x  SGi (mod'll), 
tivcu d»(x/n) ♦
AnoSaJ-n
E*tuj 8 -(x > ’n) . Α^*υ S |η καί n  |χ-α; 4X01) |tC.

S j x - a .  A ^ *  S | x ; ©ηόεε S j ^ l 01 ·

Eivcu S|ol ^ 5|τ) ! «ηότ* 5|(α,η), 5|d.
Αηό ttjv cfspyn îtpta.,*̂ ο·ΰ «1|τ) uxxi *i|x-oc , n«Mfvo'ut*·̂ 
d(x-ot . Acjcja d|ot y οηόΐ*- d (jCx-«*.)+a]; $**a «Μ* * Ητ4ΐ/*ρ. 
dj*. d̂(nn jejso'upt. d|cx,*»») ; ci\S*. «̂«l®* S = d . ·



-  13? -

To oponjo«uji6yo Wipnno. jio*· ^%£oiuav«i T̂l ‘«ron^oi au ifou a i 

«gloAll €MTttV TOV i^o |ν. |Afc TOl

β .  Κ ρ ιτή ρ ια . Stcuperoctvrafr

θβωρτψα. 2.1

'  £«τω  η  =  α ι^ο ί"1♦ w  ♦ · · · + ®i *  « ο

*  n « p M T a« it -wo ^vcium i O f i f y o i  ftto 8 * u a S « u i « ΰ « τ τ ψ α  

OiOUt< 10 Ks0,4, , m  , -uiw

*· * + < V a o

T  ( · η ) = ν αι+α» --------* C'i)m<xm -

T o r t .

i j  9  | Ή ΐΒυ*·«α* ^ovo ta v  9 |s ( * 0

iQ  s|*j eav to» y«»o e»tf z \ s t m )

\Vl̂  l l j n  ie# vow μόνο 6aV li\TC*0 .

Α η ο 8 * ι£ η .

Qfeĵ <ro}iC το no^ouivupo &?t)s ®e + + · · - +

1} A^<yu 10 « i O w i o d S ) ,  $o t » v «  ί(4 < Ο * ^ 0 Α ) C m o ^ jJ  .

A ^ i .  ***  * C i ) » S C " ) , ^ i

η  s S ( n )  £ m o cl9 )

b o jtfc^  f 9|η **J» η  30 Οι<χλ6) |*όνβ ui.V

SQnJ'S.o ( m o d 3}  Sn^ 6 | s ( ^  .

\[) Ομοια *fjo£0|io<tTf. kou e.Su»y ηα^ατ*ηρ«ϊ»«βλ οτι 40 = l(*wod^).

ϋ ί )  TfafXXrnpo'tyfc *0 =ζ-Α) 0 * e d i J . ) .  E m  j i )

A ^ d .  ί ( 4 ο ) * η  ^  ^ - ΐ ) = α β· ο ι ,+ β , - · · · 4 ( - ιΑ ^ * .Τ ( τ » ^

€Τ€» Ύ) - Τ ( τ ΐ )  .

in o ^ V u »  l i j -η ; S*q η C « o d U )  ; e ^ v  * * *

TCn) = 0  (mo<d 4< · ."S'nQ ί 4-1 T~O1]) * ®



m

Για o*fciS*fljia, o f-e. η**ρ*«·*ςη
η  =. ϊ · \ 01+ S.HoV *5 «40 , ^ .o u ^ T o a  αηό ττ> 1 * * '™ ν %

^ΟΛΙ S (* 0 -* * a+ T + 3  = 2*  ^  3 Ι2* > *1** *

Λ* ‘S’lai^MTou αηο τον i i y «ί̂ ο'υ Τ  (?0 -  ^

/uoa l l - f - S '  .  A vc1Hto . ; ο <^υ^ι«Λ3 *να^6ΤΒί·

6η y \ z  4·<Λ S^0*+ ♦ £ ι̂<**ρ«ήττχΐ <*ηο τόν £1 Χ γ < * ν

^ | Τ 0 ") .

fi£ cS p n p u x . £*1

Αν o ^n «»u i>  dpiSjtoi η  jpo^*Tou p ttn v ’ i j o ^ n

f \ - i 0 C L i Ar Q o  

*>K\o\J O ^ o ^ l O  j x ix €

i)  2|-η < -►  a|oe ,
S113..© |̂tlj a *  i w u  j t o v o  ο λ τ J#M,6,S .

19 ί | η  *-*► 5| a . ,
·  ή η  av %»οι ρ ·νο  αν Cto* 0 ) f

in) * h  * -►  * h - * » .
1̂|08bJ||.

^ ΊΓ ο γ β η ρ β ΰ ^  an <0& 0 (m e jla ), eno^kviu» <0a( «o (i> w d y  

’ 6rti « | η , S-n^ <*=*► a ,  s o  ( « « d a . )  ,Γ ^ ,

αν aid*.
ψ  ·<ν—  »<>*, s o  (m o d s·; > « ·  * h  v 5 0 1 ·* ·» ·;

eav wcu y o M o  e iv  a .  = ° < 2t’-» *·ν s1ct·  ·

i n  < * ■ * * !  * n  · * °  ·+ ( * ■ * ]
«ιο\ύν«Λ Α Λ ν , - Ό , ί · " » ^ '  &Γ“  .  , .

2η = 2>0 a,, + 5 a 0 ~  ^C a i ~ 2cu0  * f

Exu 2 η  - O  ( « o d i ) « >  a r ^ S O  ·  X tJ· ^

?r h  < * = >  η α , - s a ,lo ·



Γ.ά noMpaSfr^a. y u  S * | r f 3 0  ,? 6-vii

oĈ oll 4 -3  vjou ^JBS'M -  2 * 2 ..

3 . 0 &XKTUHQ3 .

©VCCA YJ^X > €TQ&fe|>Oi

£ l £ o | i f c  β τα  tLpCff^O'Oj^fcVci <OT\ fcTO συχ/ο^Ο  TL tUiV «u .fc^O iu;V

μ,ια frxe.«*| icrcSoVa^ucU *£f cu ^

a  i t  Omed·  ̂ 4= &  'n.jou-b.
Xro ^<η3  t Uo&e t i e  ZL Sb av>|&&o;ji^ov}i.t, jut

Ια1η ή aV Onapw apû i &arpa ^i« -to y t-τρο η̂ , jj. t  < C ,

-γην l ^ ( 6 l |  UPbSutfa|tiaS 7W a tiip a io a ; O ty ^ O ^ a S n

CC— |^X€2̂ /  ~3& = QLCttI pcJo t t y
S»yj<x2r|

o l  =.^a.-«-v><^ J Z j  .

Vl|6vb)|i1̂ 0<V|Afc ·*Π̂  jiq #UipaJO\rt CL,b, n*««

a.= b oi s b  (.τηοβίττ).

To βύνο̂ ο 2 -̂ οιπόν SiajxfĉijtrTai 6s *·Αθ6*<* lC o S u l Q j i i & h  

( v )  ic )a u 6 € (A  l a t n i p u c A  m o d i ! . )  κ α ι  v o  o w t y o  η ι ^ ί κ ο  

S i t y  To  σ ύ ν ο δ ο  ojjujV -ruuv S iO u atw jp v ^ tV u A v '· u ^ a e t u j v  ι σ ό τ ι μ α *  

‘m o d '^ n  % >  TO d \) fk i)^ tjb o p & . *ΤΟ t^T»4 Ζ - η  -

Γ ια  ν α  α ρ ο σ δ ι ο ρ \ < 3 ν θ |Λ  τ ώ ρ α  τ ο  ^ l a u e u p i p ' f c v t *  ^ a e u s  

\ 6 ο τ ι ρ . ί α λ  o m x ) J T ] j S o ^  τ ς  e p t n x t t a  τοα> < r o v o ^ o v  2 η  , ο α ρ α . .  

T T \pavj^L  ό τ ι :

Γ ια  UO&& OlUpGUO C l V» Τ ^Ο ΐβΤ ) (jO p  ' ΊΟ Μ Ύ ^ - Τ α Λ  [ife  C t1» /

u / ^ 6 o  < £ y  , o i j a u  c  τ ο  Mt io j o it j o  - m s  " S i a i p t f e n i  w « | i i

τον η
CL· = r  a s n < ] t r  o~ r  < η .



t « η ό  Ύ *\ Q , :  Τ)<^-»t. TJ«U ρ ν ο > Ί ΐμ .ε  Ot—f  ^  'Π  ^  ,

°n0Tt CL=r(_tnodin) , S i r )  a s i r ,

0, S ia u ta p i| ie V e A i} j^Qv ηόν, u ôgsl* >ί©τΐ|Αΐαλ w o ii)  

^ v a i oi u ^ d ib ^

o>  ̂ «*·■ ·* * Ίΐ- i
*|0υ avci νπχκ,σνν o^a to Tovaxot pijo jo ·»]®. cnS Sio*pteTv\ 

€j»06 o ucpo uav a  TOY T] .

1 tlfe‘ _  _  _

Λ  t %
€w ai S iy . t o  2 tj t v a  t\efitpcuu.e-vo e u v o jjo  i l

&b> fcioixeiot *m 'VA^OAELi

o - ^ | i n  / K.C.ZJ

■ J - l K K ^ i  /  K e 2 j

4%#
» ^ K t> 4( * n -i) / K c Z j  ·

‘ ExoojJLe ^ o » q o V .

* r i 5 }  > z 4 = i ^ 7 i  - V i 5 ' 7· * ]  » · * -

θ α  eitji€A0D0O‘U}it' ώ ύΰ ότι u a fa  orufapaio* X  a.Ytiuu »fc Kl<* 

Και |i0 v r  u ^ a e r  * n b  n i  ο , Τ , -  - -,,'Τϊ - a j 
paiob x  c\vai «60Λ»ριο2> 'mrxi'vj |*.t tva 101,1
apî jjuoio O, H , «· · } η  -1  .

ϊτ ή  eoVextia naparnpovpt ότι 4το βΰνσ^ο των cfu*pcuurV, 

τι exetn »«η«ιιΐα Α  m o d  η  e iv a i Αορ.β(ϋα.βτη κα* [ it  τ η /  

T\p0e&t*7i  <au τον π<Λ^αη^αΑίαα|λό too) 2  ζ ^ . 6 *ορ 4·3  ϋ ) .

M̂ ô o>\j|it, ^βιηον βη» αυνο^ο να optavtf^v
ttpcrfu^ ttpb<!§’tt<n& αλλα njc&jcpcru tno^ovccu α.η«

(xvctfcYOixtv upo^ttv 6το σύνοδο 2 1 )̂
z ,  ■ , · : Z , * Z , -- > 2·*7 '
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Για λ ια &, GL, b €; 2Ζ*ν>

”Tr°^ ̂ exv vUq ; fcxor\j ̂ ifc

C L E 3 tC 7 f to < k Q  u x u  b = ^ O n o 4 ‘irO /  o T l® T t

α + k  s j x t j  ( v n o c l k )  k c u  cl- b  s t 'X  'Q ( π ι ο Α * )

^ 7)̂  a + b  -  X + t j *.ou a .b  / -t^oyi-vu»'*

OL+ b -  Χ Λ  v j m-« a  "5  b  -  'ac £) ·

\»q  T\ap^Tfeyjyta; e-w J ^ a x  ®xcrvt,,t·

$ 2 4  *  \ i - n  +8 =  1?  7Ϊ -*-■ »= δ · δ  + β : ο + ϊ »  β

15? * 3 Τ ^ 7 5  = ΰ · π + ϊ * ν - Ζ + ΐ ^ ^ ^ ;

ο η ο τ£

224  + 3 4 ? » « V s -= T ?  -  '2  +$' =  U + T  -  ο  * -r  S' .

Κθ4

TTf a u X .J i ,V '»<*«“>» « « β ρ ο '0» "  «“  ( T 'Y " '0  * uo
^ iitusV  Ofo^ iTw eai ή  n^ \jo,«u. « f ' V ^

TOiy jyaee^v (Vase nfot'^·"*^»· t o  -οηβ^βηα. ^ r o W f e v n  

u t  τβ  -n) fccu <-ow0ri\ 0Wi\ueftilwv|».t to ο.«|οτ^»«(ΐα
» Λ  I 1 *γ ι  το ^ηο^οιηο ctii oio^ptcmi τνϋ  ojio τ-ον η  .

’ Erti <x©v̂ Lt.; rux^aS^t^ia , τοηίΛ eno^itvoui γ̂ υοκαεΛ 

τφό cVenA *cu TU0̂ \<r|uri) (pa 'to «vv<qo
Z 4 = j 3 - J T , ? , ? , s > r i  ·
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Τα ηαρα-ηα. VuJ οίηο'δου.νύουν TO t<|o^tvo p-n p«-A . 

O eu jp ^ ^ o u  3.1
T o σύνοδο -των ΐίτ?ιΐ(ΐΐίΛ 'ftvoJijy

T\^ npo(^U.S 0$*)) ^opt«TOU 6fc a.vetptroSfexi wA 
[toVoiScx . ■

T ov $«vixiqio τβν VfcCvJjoOpfc. ^CtVCTU l̂O TU/V Υηοο)*!? 

yg.̂ oLfefeu>V »€θτ»μ!α4 .

"Tla^ampo'Upfc τ\»ρα. ©τ\ *τ©ν Sclux^ vo Z g  ©» u^efcu* * » ?  

feKOTJV a.VC.l6TpO^>0 OK̂ OOJ 4 1 - *<« S’ S’ = 1  ̂ evu» o,

ujjQfcUi Ο ,ϋ ,Τ ^Η * 8ev 6A0OV. Ecun^eoV uxapxarev S ia ip im  

~TG\) |UWl8fe.VÔ  8y»J| *u ηά,ρχο'1.* V <l̂ j4 £fcL& CL,b φ  °  T ^ t o \νΛ 

Miife a  b -*o . π.Χ| tio  uj«6ti6 S ® fcxo'vpt 

5  5 c 6 * © .

T o  eTjoptvo ^euopnpOL p<xt> xap*uxmpjj€ji tjoifci \ya*«6  

TOU Ζ η  fcXtftfv cw«\ «τρο^ο

O f e iL p n y L a  5 , 3 . .

^tVa. ρ-η - |xT>Stvi<uo ereixeto OL€ 2 ^  Aivai «vetcrptvj. p.o 

6w ο 2Ζη ? εάν kou μονο €av j'r0 -1 ·
AtftSetfri·
Av Cc*»'rlO=i , 'υοαρχο'υν *us,̂ moi *Xay τ^ιοι'<»>«% β,χ* γ> i
Avrro 8ivi»

i  -  otx-vn^ ■» SDx +tTJ = « x + o“ = aT-x-

οηότε 'Λ 'U ôU'tx 5t ewau . TV «τΊί tlpo^n Or»* a  .
AvtiQpo^o< , e<v ητν ΛΑ4χ<*η b tivec  ̂ <"n οίτΐιίΐρ0^ )  Q, ^

a. b “ 1 «  bcc
 ̂ ^Xb -  4 ^= 3> gib *5.1 C.TO ool <T)j\ ( fcftOp t V«Ο

a b - l ^ V -η  k fcZ  ; SVj> a b +-η C - O - 4  , ο η ό τ  i

C c X j n J r l  . m



«τοΤ ,ο  να Apovpe. τ ο  ανοΐ^τρογο xiv j 

/},o Ζ ^  (άνΛ>ηάρχ«), ιρ ^ ρ α * τ ί,  u *  ψ > *  -

Αηότον *E\nyj«S»o ^?,6'UAOT t οτ*

^AUTV-

» 3 a ) - i

i s l ^ r . S - a t  l 3 ? ( - m )  Cpqe», ^ . * . 1  Κ«γΒ)

Ί|ηΑ|>νΜ -m «νχΐβτρο^ο *nr»v \̂ β<4'Λ4 <0|δΓ -UA4 «V*M -V)

^•uv* S b , ο̂ β̂ >

T . 'm T  ss + ΐ ϋ  *3 r T - -  \ w - s *  -

9q itaparnpOeo vpc. «2ά> o t orv S i  <u*1 Ca /* * ) * *  

Toity ĵta αηιθε *(uipoMo * ·€  a. f θα ixoT/pt Cx  

E tjjj. ojjol τ α  CToixfaia t b i  u j b e t a  t w  <x b x o v r  τ ύ v 

\S»o y.6̂ p4T0 uotvo ?iaipew) pjt t*»V O').
T fp o ^ p -r iv J» , * γ ο ΰ  « S ; &b **<*» ^ ^ a ( w o d n ) y 

ο ιρ*τι; Copfutva îfc t o  4 -6  } W l  %xovp t

ζ * . , · η ) =  (a ,* r> ) r  d  .

Αι/τρ pa* Ka*nox\)puJVfii τον φ ΐ*  opttfpo.

0 ρ ισ ρ ο 6

A v C L  €  , VU3yoi)pjfc S i a i p t T n  Cw o ^ T' )  CL

τ ο ν  a t f ^ a p n r r o  τελ; α Ν Τ ία ρ ο σ ώ η ο α ) α ρ ι& ρ ,ο

d  =  G * j * 0  fc

fo&ptyft. 3 .3
0 Saui\^u&* 2 ^  TUW moJp Uj4«eu#r ιβοτιρΐα* uvcucw pa  

Q3J/ y<yi povo 6CLV O p  itvtxi npuTta* O jp ^ p o J .

Αη0δ«^η*
Ay o p «you wpuaTOi αριΒρό* jτότ€.̂  β ία  *a. €  Z p - £ o  J



- IBS’ -

Φχΐ fcAVCU Qa.} A. , «<^θ-ΰ O CL 4v*i ICTOTIytOi (rnoJU i)

έ ν α  om piA uu αυηο ityui oou&p<*/cm 4 ,3 * * · · ,ρ · ,1  , 
ηον ixovr ( i t  τον p  ρ .κ  po'YofSV. E f jo y iv u o  , ούρρ»

«/a |* t το  Φίώρ'ηρα. 3%} /n "Si etvon ofrv'lielpttjt p*n.

A * c \e t p O ^ O (  f e w  O ^oC UX U ^lQ i 2 ^  fewCLt σ ώ ρ  A  ΤΠ3 T L  \ Α * θ ΐ

^0 ί6η  CL € ΐΖ̂ ρ” · $0 tW<*4 Co/li«|pitjiy<y) , feruoy* t Vw!>3

(&}γ ) -  L , 6op^-uJvrt y t  to ^fctrfpupoL 3 . 2 .  ,«}6^δ'»ι
UOL̂ fc U^«6T) a  t  -TOUJTÎ %TO« \it \»'l* cLap.iluJO

oflvo -m <û 6fcJLA 7 , 2 ,-- /p"l. I <K e^oa;pt y w  v a $i
OL t «Τ1 '*10 V  eMjpCUVM OTl

© p  ttv cu  n p a m o  O p ftp i© ·  1)

Γνβ  ̂ n ay o ^ irA ^ ia ; ov ^ « auu^ io i , Z 3 j Z p , Ka<

etvou σι^ιΟΜα,,αυ^ον · ι  2 / 3 , Γ , 7 ,  Ή

^pillTOt 0|> l^pO l .

OouTU-QS.
Γ  " r  * —. ’ i

A y  <5i e Z ^  και odicupftTTrt TnS u^*r«T«s a. H v « o l 7

Snq; a v  C «‘A/» l) = l  , ^ ® T t Twf φ « · »  <x

τ ί ρ α ΐ τ ο ^ α ν τ ι  η  ^ T o ix fc m > S t> .

Kotik n p o o v o jw D  u fw n  S e Z ^  eiwai avTi6Tp«tj<p'n 
dir» ^ a u x u ^ ic  Z t > . <A»va p o  to eew p. 3 5 .

2 to e jn ^ & a  napi4Tav<M)|i.t J i t  τ© σ ύνοδο  tu»V

T̂ veTOjWvJOV U^cretuW Ttn) '2Γ-η . T o  ^7) ^ o ijo ^ S tv  e-ivcu iux- 
p& το σύνοδο oijwiV -nuV ofvnfcipiijfpujy βιοιχοίυ»^ too/ 

_____ ^αίΑχύ^ιον Z -o  , ^ 3 ° ^

Έ ,ο *  W i f »  K  \> t μογ«?« I  40 u e jM T tti

e i l iu a ., ki W&b μ ^ -^ S fc Y i 'MI «roixw o x eu  «Waj o w t i i r p t -

a ’r -



J 3  ς>-

/  C °·.

"7ο Ηη tivcu «να t\6Tit^a£pkvo σύνοδο pe φ ζ η )  nynfro*  

CtOixCAOL , όη ου  <p *n crvivcxp-msm τσυ E t c i e * .

'TfpcxjiJuaJCMxoi, ν η α ,ρ κ ο ν ν  το 6 ϋ >  «ο  π^-ηδολ opu»TO^ev*>i 
(Vod'n) oirot ew<w uau. ο» ̂ oeiuoi αρ<%ριο» a. p-e. 4 6 . c l  * ■ ? )

Kai Ca ; ^ )  = ^ - j  t,yeC* φ(Ρ) 6fc ηγ»&οϊ f e u p p u jv a  p i

ο ρ ια ρ ό  O-nA cvv^^nGm * -wn* Eu^ e t* .  E r c i  | H ^ \ » ^ C n)  · 

θ<*ωρη.ρ.α. 3 A
"Το βϋνο^ο Ηη τ ω ν  QnrvotW.) npgj-ro^*VuiV ^g«r*tu«t/ e^oS»aAjit 

<0 pfc Ttiv apa.^t\, ttnJ nofl (eyun) uĵ OLeeu>y; So|ikiTtw ςε  cu/cififexa 

ty tc iu -n  o |L 0uSa.

Aq oS tt^n

To dUYojo Ηη eivtu Ujti*To ws e^xo τον α ο ^ σ ρ ο  

j ' l a  «aert; · ν̂ .  G L b ^ lW ) *

T p o ^ p cu ti u-cl - e f ov  β,,ΐό εΗ-η ,b o  e«yau ( a J<n ) = ( b , ‘n ) = i < 

οηοη («cb^JrL) -  ( n , (* ,r\) ( t o o j  r  ( r > , l ) » i  , ψ »  «upaivw 

cm d b  r a t e  ΙΙη  *

Enin^keV Qopa.'T'Tvpoope ότι ο tvyjepoi eivaji τιρος^ταιρ»βτΐ-χϋ

κ α ί  c u iG ip t x a & t G m c o  ( O mjj T\ i f t  Μ η t iv c u  TO aruStTVpx)

Ticket va &a^ovpLt em; j \ a  uxxfrt α .«Η η^ vnapxirt <u y i» n  

τέτοια. uifcTt cl b « 1 .
__ ' t — Λ * | — II
Ifyaflpnx .tua, y\ ^ * β η  a .  ettcu cw tittp u jip ii, aupov a  β Ηη ,

f to p tv u ii  v n άγχ*Λ bfc 7 η  , Tfctote< u»«t i  a  b s l .

%h §tt^*9j*-b OTl b t H t j  > ότι ,

Ayov abeT, dcte&vcu a.bΈ . ί ζ τ η ο Α ' η } } orjort 
( α Λ > / η ) - ( ^ > Τ ΐ )  =  i  .  E r e i

C b . - n ) - ( b ,a . l> ,T ) ) = ( \  (ak/n))=Q»> l )  *  X - ■

Γ.
τ υ

a  Ύ\-$ T ^o^ Sa. Hj rjfcmfcAfct φ(β)=. S’- Ι  = 4  
o  T ,3 ,3 fH  ̂ SV| rt5 -\T ,a ,3 ,q]  .
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'0\*OlCt , W . *1 ·

Ol δ«ΚΤν Ι̂Ο« 2£η n^uiTOt^^CWUL^UuGV 0U6i(X6TIVk  ̂ TO i f O l

6ro η&^ι^τιρο fcfjo ~*φι$^αι^ι one* An^Ivnae-ticcce* t»v

F . GrOlUSS . 0» Sufuru^oi ΐί^η α^οτι^ο-υγ Wj( e"u-poâ oi'-*&
^ a ^ t \o  p̂cc TLrn*. [ΐ^&τη των ^io<£cwnuijiV &̂ i<no©tuiV ua* 
jjfeviujq τνον ιδιοτήτων tu»V PfutpaioW^ orjioA Sov|*£ 
©το ε η ο ^ Λ .

< 4  Τ α .  $ S U ) p n . p .Q t x o L  τ ω ν  E u l e r  F e r m a A .

0pi<r̂ i06
Ka^onj^Lt n^jvpes βυβττψρι o u o Aoii»oV (m o A n )

aw<£|Q οιηο η f t  ηγη&ο* βα'κρααου*
ÔL( , · - -jOC^

TfcTOlO U»6T&

a i ^ a i  ( w - d * . )

I
€vti -

Av ^P*9°V Z - r \  — * · * > ^  |  , T O T t t j o u ^ v o v c e u  u a

%fc. ΊΑ ^Λ Τ Ι \σΤΤΠ ^.Μ Λ^ ζ ΐΠ θ « 1 τ ΐ^  3 ^ ------ fcVCI « Ι ΐΰ ^ > α Λ .Ο  (

exovy^e eva. rvyngtfe crueivyioc «viuo^oiruoV (mod?))

> - * * >̂*-o  ^

οηοτυ 01^€Χν
Xnw tiepitvnoen ajjTT̂ ua&fc ouxcpcxiot vj eivcu

|i£  fcVCX 4COU ^l«VO <VQ CTOIXCrtO 1W) * °v 0 jo « v

jj\q  ua bt "Z.J vnapxfei ριονσΧίΊΑο 

krti votTt ^  =01* (mod-Ti).

ιαό ιΐ|ιο>

Διακρίνουμε. eiSiuoL toc ε|τιι ncyvi<pm ς̂ τ̂ττ̂ υα.τ’Ο. rjnq̂ olnujv'

(OfTlodrO ;
t )  Ε ^ ό χ ι * τ °  j j L T j - a p v m n u o  c u w n p a .  υ ^ ο . η α ι χ  ( m o J k )

i ° j  —  j n - i J  -



- 13β-

%6t»u o  njj'npis eufTnjLoi f y t io « L n j

i * . V - - , r » j

^  o u c m fia  tujv a iu q u m  yctxi«ru>T v ig o u r* ·'£«η«1τ})

x) f io t  η  n tp ir r o  [ - χ ί - . , - Ι , Ο , Ι , . . . , ^ ! !  ·

ϋ) Για η ά ρ τ ,ο  J L j > .

f i ·  ( flp/ **) - 6  , t« vvCTftftai fuji CHU3^JT0- eqa-
Mft^®iqu>V (m o d 6 ) **ou το  | θ , 4 , α , 3 # - 3 , - 1 ]  · ArV 

<η ύ « ·| W al <|tf<Tra> ^tfUue) f > i  **«* [* , , . . . , X * J
*<a iqrnpu βύ«τ*^α vnojjoii|iuV C ^ o i'o J i w u  

^ E . K j * 0  fm od-r»)

"MfO|jiaUUA. α^οΰ τα ov«e^A J * ,,.  feu <|4 I1 , —  >'»>J
^iv0 i δύο βΑ'Ίρ*! ffUtlittiatQi υΐ|β^·ίηιΐ)ν vua&fc ύ*Α*ψ**>

* . , 1 *4 . . . .*n fc* €tV«M leOTIpkOi |*.fc (V0( NÛ I dttlj

2 c(4*"*>*nj» |* .'« ι^α . ^ o j lc c , νηαρχέΐ ^ibla&tt'n ζλ, A2 · -A t,)

^j/υ συνό^οΛ) 1̂, ,*nj τέτοια u>elt

^ - = .3 j ζ^ΐοίλτι) 1*4»— - , τ ) -

£f41 J -  _ - ίτ  *  ̂ l \(jm odr,,; .2 - * ; ^
;=\ i=i

A,<v* = 2 · ^  =-o c » · J , )  ,

O TltL <I*M <xukpaio> ( ο«ρσ<ΰ ο Ύ| M *4  lUfi-maS..

*<i-̂ ,uxx » J-X r 3 .0  (rnod'n) *1
• «I "
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Για ua^aSfci^u*.^ ^ια u a b t κρίπο ρ  τ ο  σύνοδο —  ι ? '^

ti^cu €Vcl a v o ^ i t v o  συ&τηρα o a o q o ir u w  'm n c ip .

An 4 . L

/W  t o  tf liv o ^o  {<X,j , . . .  {X e ivai'feva. cw c^pkvo  <Α«τη-

y u x  vj acq o i n o w  ( m o i t n )  u c u  £ < * ,» )  s  J_ t o t e  'Uxu -to αύνο-

^ l a x < i · · · )

tiVa* ό ρ ο ια .  tv a .  a w a ^ p jev o  σΰ&ττν,ρΑ ι>τυο^οιΠΛΜν(ητη.ο^κι^ 

Ai\o8wJ ti

Γ\α Itaw <fC") ee rqti&ê  aui^oJOVj a x , , . . .   ̂OtX^,., ixcm pt: 

i )  0 * i  jT ) )  =■ (*n, (a , n X x ;  -  (*n, ± ) = J. ; 5'e 'u* ^

x )  a X i ^ a x j  ( m o t i n ) , |ife i # j .
l^a^pooti ^  av u^e^feotiupt W  £pq «Αη«ΐ* ς »3 V 1 1 A)

t\«M a x ;  » a x ^  (w o d < n ) ; r o T t ^ t S ^  C a V " ) - * · ,^  •* a'T *  

X ; EXj ( ia o J < n )  * q  ι^ η ο ια  *i,j {it i * j  π ^ ρ ι « η ο . ·

2Ltt\ 6 \ ) v e x a a . j $ a  ο^ |ο8μ £ · ί>|ιλ . τ ρ ’ια . & ***“ ** $*uj^-njiq x£i

tjrfc Qptbpcfttu^ia*.

Β^ωρημ,ος 4.3. ( Eule*)
Αν ο η  «ναι ^v6iuo3 api&poi κο* >‘n) =^ 'PBTt

C L ^  1 £m odn)

An^Saff|. ,
Για. ν ρ ί  φανβρά uxutu'& Tu? nr}>L· κα*

«να. OVagp4WO oocnfipa. νηο^οιηιυν Cw«xi'yO ·

2ϋμ.φιυνα pt-re γήρρα4.1, a.<foai (α,,-η^β. i - ; ^ νοί°

^αα1>α α |>. . . ,α ο μ Κη^  t f y



- 1 4 1 -

t\V<U ivflL omo^ ilvo oueroujOL rJittfjoiquiV ζτησ«1τι).

Κά^Ε au«pQK>& j ôit|ov Q [) «ναι i Loti p c*  (m o d -η) ft.*''**·

\wVo tv a  aukpamo το-υ ( I )  καΛ β*τι*)

a a ( ξ a '  £mod-n)

OtQl<j ϊ. O-j ^mod-n)
«#

<«νο*<4»0»·Α,)
όηο»υ 01 auie^aioi a -n ^ V ·* » 0^  tl^ai 01 , «a » · f %

lUXtJOIOL Wji).

"Tfai^vovnu vo JivojievO των «* ityVidos ι*οτΐ(ΐ·ων^·*οό|4«.

(out,) · ··> ( olcl^ ^  s,<x' . · · α ^  O io d -n)

°^ς^) C'flveĉ /n)

«topiito*

a *W' ( a r  ·  · a fC")) -  a , "  · O yw  Ο ^ ί )

A ««· ( f V - <V o  > ««) T i  ; OtCO-V) jpo Ί α δ ί·
t ^ . T V s p o r O | X t ,  ^οιηόν να απ^βηο»<Λ«Γβν^%*^βΰ^<Αίν«1

(it τό η ό ^ ιιη ια ^ Ι «ιώ tx o (ii

a ? W e £  £m od-n) . 1

To θέωριγα. t w  E a i e t  t a^rjcc , pas 4t4aχώνΗ
on av  CL €ivajt «να. LToixeio-υ Το*υ 2£γ) «.ναι. a v o i^ t -
l̂|L0  ̂Sti^ olV OL Civou «να. eroixeio rwk η«^\α*η\ o|x0.ea*

tu>v «f<mt>£<vuW ^aetuw  Cmod-n) _roTt

— W  τCL s i
Tpaj^oueLux^ oû ooj a .^ " 5^   ̂ (jrnod-n) , ntfVuiVtzu CTia -03*604

k«ov̂ .t. Tnn eno^tr* laoVnxa.
— Vc*> Ta .



*Tfquponrty<neti ·
Vo( nd̂ >0\Ĵ Lfe < w £ v £ r \ TOt> 0«vA)pr\patt& Ea4&r

χρ«*6^ο»ν>ιΰί*0 λ 6 * u fta  o^aSuW. ο τ ι:τ β |η  evo*

«TOiXtWM x  yuo tvo^unrrt o^iaSaA &  «αςσΐψ.*. τον ^ jea itro  ^uftu** 

dpi^io S (a v  \jtv0 ^ x t\) 4t u  u»cct % 5- l . two* ^«vtpo ό-π,α^ 

f* ^W&e< G fciveU l|tncprie|&iv»|, τυτε τ* έίοιχ&χ Ότ  ̂ fcxcnW η*η&ρ<4 

V*j TU^Yi' fc*i) &ηο “TO ii^COM^e 0̂ 1 °»

τα̂ ΐΛ TU>* ςΙοΐκώυΗ CVfcivff «ία̂ ν-η* ĉ i«S«o ΐι<Μ£«ά/ τη ν'
τά^η °Wv4 ο^ια£«ό.

2-π\γ tVvi *« T'Tvi o^ ŜetA

«ί«αι ^(·η) u jw , a v  t» u ^ a e n  a e U ^  tx w  τα^-η s ,T & T t

a.S= i 1V U  s \g Cn) .
Nw  —  4  —  0  ~SKn̂) w

Έ ι* ι C » S) = i  oc = ± f e*c { i t Am

a f t ^ s i  ( y i G & ' n ) j «τ«ν Ca^)=l  ̂ a.e .S

ί ΐα  nopa§ei£pai > 3 ^ ° * i  (m otlioo ) # « ^ u  

^ (*00 )& f  ( * * $ * )  * < O o ( l * y ) ( l -  V )  ' <<0*

Ο ε ω ρ η μ κ χ  4.3 (  F e r v r u t - i )

Αν o p tiivoa tipuro» api&po& Auu p ^ a .  -τότε

a T * A e i  O"10^ ? )  *

AnoSe|*n.

A^oΛ) ο ϋ ftivai n̂ uisTOA w u  wval 0*,,f ) s ^*
Ano TG Wo^mpa -ren> EuAer τώρα, no^pyo^ji t eri 
o^C )̂ ^^w vodp) ν*«μ &η«3η p - i . , o toy t

0LT *4 s l  O*"0 ^ ? )  * ®

Μία w t jV " ™  ™  W fij*<ua» w  Fejwwd.
^.πορνά^Ι V«i Παρου^ε^ a\/ «pjcutrcrupt βη**»') acu oto ^Ito- 
ργιρο. τ©*ν EuAei*.



T\cjl ηαρά§8^ι.α , cxw|i€ 5 U c*<frv ο 1ί hvom 

^ vsroi α̂ \̂ ι<Λ Λ«ΰ 

TTtlf IO fLO l.4.1

Αν Ο p *iyCli TVpaiTOi ο^ι^ό* ,ττττΕ, £ΐά <uoH 016 2Γ,ΐίχΰ*< 
a ?SOC(mocip)

AnoSaJn
Ay fjoL, Jig ay OL S.O (modp) , tots. α7·«θ Cmoclp) ; 
οηότ̂  a ?*0C Owed p) ·
Av p^OL . ττϊτι̂ αηο ΤΌ^ορντ^α ύομ Permcdt ^Mo'upt 
OL̂ *̂  * i. » οηοτί. OL^S<xCni'0̂ ?) * ·

H T o p ic r u a . 4 .2 .

Αν οι p.Ĉ  S»aAitu.̂ »p*voi rxê loi Ap&yoi
T  ΛOL SOL ̂7nod p ̂ t  OL 2CL 0"oĉ p)

TDTfc

:ct£w»oclpcQ

Αηόδ«̂ -η .
T u ^ u j v a  y.fc t o  a o p a p a .  4 , i  ix o a ip e .  f lL ^ iC X (r n o d p }  f e q o r l  

( α ^ Ξ α ’ ίιηοΛρ) . Aqqa a 1aa(w odp)^ a q i tnyvni^e-n 

|ia6 > enoptvuJi *

C lf^  =CX.(tmoc1 p) , $ n %  p \ a T<1— ac
Opota. cxovpt,

CL^eOt (m oJqyj οηότε (o P ) ctT ^rnodq^

Aqqa. Ct.P=a(V iociq  )  / aM r a  (rnodq) ,^»y

(s-j

Ano T ia  4 x ’w € i i  ^ ) < v u w ( ? )  viou t o  jt^ovoi o t i  ( p ,  < i>  =  i .  ,  

ηαιρνο'υρε. (pq*. Topicpa G .* ’,

ja p<L  cl / Snq. a^ saQ m o iip q J .■
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θ α  m l 2 Ξ ΐ ( τ η ο 0 3 Η ΐ)  .

'TapatYipoOp.b ότι 3 M 1 s 1 1 -M  y»t t o o  41 4um 31 Λ ρ^το^ο

a^lbjiO 'ii |u u  ΟΤ» S S=  L (τη 0 ^ 3 1 }  <04 ^  Ξ L C ™ °^  iA )  1 ' ^  ‘

S" 2 2 (̂ οεΙδί) kjou 2 (moJdi} ,
o n o t t  to  rtopi o^e« 4  2 ι̂ολ Sivw

2 * 3 * H. 2 (-m od H· 31}  ,

* ’» ■ * "  ^ ‘ =  2

EqttS^ ">  ( 9 , * < U ) = i  , a*q© t|oi«ovta£ cap^u ivoc
p i  το n o p 'a y a . 1.1 n o u p y o u p t

23,,0S  1 Gmod 3H lJ # ■

To Λντ’ΐβτρο̂ ο OLVcptoxi T30 $*w»p>*\iAO.-n>i F«*Tr»aA S%V tVKVU,
| i t  ά ^ α  ^ ό ^ ι α ^ α ν  a ?  *= 1 ( toocI t)} , ρ *  α ό η ο ιο  r tu tp a /o  

CL . τ ό τ ε  Ο Τ) Stv ti\eU (*V«£UJOU«( Πρώτο} .

n f p a ^ j i a x iu u a  , βτο η α ρ ά ί α ^ κ * .  4  2 ©r?
3w4*i

»6X vjtl , s  1  ( W 3 « » t J  p *  Toy η · 3 ^ | ί . < ( · 3 1

crov5fcTO . T o  0€»χ>ρημ<χ i  η ιο  *-ά.Τυύ &yc\ ^ /q . ItpiTnp1 
γ ΐ α  n p u jC o  α υ ρ ι^ μ ,ό  .

Τ Ι α ρ ο - ^ ^ α  4 . 3  

θ α  S e ^ o v jifc  ό τ ι S  2 2(m o d  up}

"Τ ρ * ^ * τ \Μ α  , 6woC4 S 1̂  s  i .  ( n n o J lT }   ̂βη»Λ e\S*a^< Οροτ^β'ΰ -  

^ i td a .  L n » ^ t W  6x o r\) |tt

£rM - - s l t , , u - . ( s ' <) , ( 5 ‘ )  = (s ·* )  · ( s 5/

* * *  C s '‘ f =  1.  < \ n o J l * )

=· e  ( m o J i l ? )  , p^ori ( s l ) \  62 = 2 (w oc||?p}

>tT6' S ,8 =(?U> V ) 22 a  C-m«i I* ) -

4.£

t«



IjapaSaftfxa. 4.4
A y o  p  fewOA € V a \ Π * ρ ιτ τ ο *  π ρ ά τ τ ω  α ρ ι% ρ ό_ι / TOTfc

i )  Γ \  a f 5 T' S  · · - + ( ν - 0 Γ1  eC -A  )  tr>»J  f )

Sj 1̂ + i  ■* ·  ’  ·  ^ C ? 'i) = o J .

T [ f a ^ i a x > i u A  ,

J p  Π α  u o f r t  ^lUlUX> k  , K £  p * i  Ο ^ ο ί *  P t K >  t n o v p f c  r.(■■■->

t c f  *  =  i  ( τ η ο 4 ρ )

1 E t m  gtor · . - J  p - i  η ο α ρ ν « η > ρ &

1?1« 1 (<mo<ip) 
g ? ‘4 =  1 O m eclp)

(y-d)w  s  i  (m ocip ^

"ir̂ oScrrovmt τι» nApaqaVa) ιΐοτψ'ΐ£\ «tKot/pfc 

1 ^ + 8  + - · · + (Ρ"Ό*  ̂ i .  i +  · ■ + i  ( i n o e l p )

(f-L) <fopt)

î **+ 8* A ’*’ ·** 4 (?*0*.  ̂ S(J» - i )  ζ«η o J  -

A ^ a  p -1  S(;i)(n»o*Jp) ©nil* tf “*♦-* =Q:i)0?>edf) .

Αηό tc viopiapa 4.1 uaipvoopt

l ?2 i (wjodp ) 
8r s i(w o 4 r)

( j - j J s ^ - l )  ( r r x d p )
Ifyoe&feTovtaA n> i&o-n îtu fcxoTj}it

9 ?  Ϋ
i  +%+'“· + (?-±) ξ  1 + i + ···♦  Ct*"0  C’m °  J  p )

A ^ p r  1+3+ · + 0 ρ 4 ) a  Uow & Π ^ 4  p  r te p i - r r e a

■ 1̂?*! I 0(jOTl. H i t — +.(?.l)s e  £moc|p  ̂ . tr^l 

4**8%  - · + (3>-·0? = Ο ζ τ η ο ίΐρ ')  . B
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5- rp O L U lM U g fc p ig »

Kcyjoropt gpoppau-in ιβοτιρΰα. η tfeonp-tau ηραιτου Q>cSpoa» 

KaOfc "ιβοτψ ία , m

a%  s b  (moj·*)
'onou η€ΐΗ uat a , b e

Qa «apoorno^ocropfc «£u> oti * ito -tip ia. (J -)  *,va* J*»a,l̂ lleJp^,Q 

i^QT\p4 |  4toV Sauru}io Z  itiii « ^ ω υ ιι ! ,  ϊ» ϊ) αν<^»ιτον|«ι ”t i i  

a i t t f j u u  τ ι ρ ΐ *  τ α υ  X  non# ( c a & iw v v  -vck^ o τ τ λ (ϊ )  

api&pn)^ iA o T ip au »(jm o < t^  .

θ α  9t|ftfc oti o  Μοιραίο* χ β «n3<npe< * rn v  (J); <*V

βΐ X©xL (w od-n)

Αν va9t U6 Z  feWai a u  βΤΙ
m ( l)  iftV  €*6 AaiC'n

Για napotStt^Lct *| \ f c o n p \q  S  3 (rood tt) S&v ix*t yvuf^

α<[σΌ i βία vuabe. vlc Z  ̂ o Su.-3 t \ i * A  η̂ ριπο* *«Λί
4 f 2 u . - * > .

Ay o <itf6yaio> X ,  *γηρ J -mv (I) β*©"* t (wed-n̂y
f o T t  U a t u a ^ t  < K a ^ a io i χ 7 , Χ β n ^ n p * i

CUV (1} Sir) a x  *5 bC**»0^ ^ )  .
a v  x ^ 3C0 (-mod-n) y TioTt u a i  α·χ sa"X.(nud^ 

οηόη eiJtxb Coed'll).

AvW, μα*> o&i$w *ικ»ρ*νο ®P'«I*e
r

O p i epos
H « a  ^ g t i  ίγ ίιΛ \ u n i  l u m p i a i  ( I )  8 tx  -o u c^ o -u p t. * v a

OULtfHJUO X 0 (U V  l i» v  rtq-npfei Ο.'Χ,,Έ.Ι» C**»odr>) i p c ^ i
| i t  r o v i  ifco u p o v j (ilirdnr)) ^ it τβν Xg a u i p a io w .
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t m »  oulityj ό τ ι  *»\ i t o n j i t a  ( i )  i * H  ' °*_

^V«M|'TMl/ i I n
X .2 .X0 OwodU) η  X-o C‘m ool'n > *

4» .  ^ « u  Y ..,iv  * < ,* , ™ C 0  8a t,ve*

TCtuU , 0 V ^ ,1  ,  I \
* ι ¥ * * ( * « ^ * 0

Γα ο«αί?«*οι 3 *cu-3 "VT**”' τγ» 4ΤΤ1“ '
«η ισοτι̂ ι<Χ 3 * 5 3  ( w o d u )  uaj 3 ξ - 3 £w»ed*̂ _)·
Ci ^ « ο  efto|ittfuo λ * 3 0 > od i i)  *cu ·*.* *3 C">o<***) 

?tyj tC<dA 3ia(^opfct.Kc0 Avci^tm  , «» Muip«<40l 3 004 £ 
-mV Y j> w V  tuu 3 ^ ?C * n o < ilS L ) , fcno jitvuo οι -*>cu*

a  s.3 (-««Ιι ι ) * 3 .?  e-nod I a) *"(" ' ?'« r* f

Jay ^o»^oy cn& 5'pÂ,!*,‘w-H» ι w n  |ii*-$ ( ί )  ^&ν»ρονντο4
Û ««eU u3oSuv*t̂ i<U nf«$Y* φ\ΐ4Λ«^*γ#ι» Ύ) 'Jv**!

ZliL· ι*ο·π|/ι*ά
a c t 5-b Qmo&'ri)

ti*«(4 i4 o$uv«fj?i |it Oi»v '^w*n Cm*

a . x » b
CTO Sour o^io 2Ζ·η .

Αν λοιπόν { x 1, . . . >xn} *i*« *va n^npu ου ίττφ α . i"t<gm- 
πων (modn) δοκιμάζοντας δ ια δ ο χ ικ ά  όλους τους «α**ραιοιΐ} 

r j CnW ( ΐ)^ 4 ρ ι«uavjit ι\οιοι όΐηό αυτνυΑ τητιν n^TipearV, 
lpi«U0tfoa& ftrfti 0ĉ u m  y b it u  (*v νηά^««οιν^ r-no Q lJ.
Αυτό φαίνεται xapauropitTitLq 6T0 fĉ o|*frvo tyapaSet^pa.

TTb^Q&tijrtia. 5 .1 .
θα &ρού|ι&τι> '\iiWi.S τη& itcmp'ia*

5 X 3 . 3  ζτηοά ΐ* )

To σύνοδο ^ 0 ,1 }2 ,  — l t j  feiveu tv* nynpt» αύ*1*γι<*_ 

νηο^οιΟ^^ (rnodhl) . Aouu^ĉ ovcoa cumrui f Α γ Ι tuurujj t
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oi auLfcOoi U m v  fcna^mXtrjojV a<fov

} 3 · ί  (*odta) , 2 - « * * ( r » o d \ x )

Η fc^t\ ^ o<tjov J^ovo Tptis ^ y 4 u \ ; r l»

rx = 3  C ^ o e i i iJ  ) ο . *  ί  C'm c °l'A y) , 'χ . έ .  i i  ( r o o d 12J

,̂^«0 ^WYloiiQjTnj Χ ~ 3 ,·{ ,ϋ  ('WiotAva.J .

0 Tp0t|Qj αυυτ̂ Λ fc^a^>|ic^eTOi ^<x pi^upo^ ocutpcuom 01. 

foo \*-Ĉo^gl 01 oi tp^atowx eiv<M otpULferq tf]i .

QeujpTtyixi· 5 . 1

H 'Ucxvrj no i a r a ^ a a ia  ow dnuo) ^ ia  va. S&xctou ti

)ppa|i|xvuu!|~ veon^vQ.
a z s l  C**0 ^**) W

ew cn  <γ) ί ϊ ζ α , τ Ο  | b .
2tt>v T\*^tn<nu6<n που 8 |b  Ίΐπάρκονν «αρι·4ώΊ S το  o^ndoj 

(>on.od*n)| oi

*0 ) >̂0+ -J· I *o*  ̂ > ··-> Xe^ c & - l )  5̂- C€ )
1
β1·^ X* iivo i y««r £wod<»)^ ttv6 (£ )

AnoSnJr,

Av X * x 0 (-m odn) V'·» *^β·π ttvs (Σ); T o rt α Λ * * 1>(·*»οί̂  

otK>U * n |a x 0- b  A ^|«( 8 |η  #4no|itvu»j $ J a x e - b  <tuOUi 

tT(tt&v| S|a, ftot fcxoû ifc 8 Jaxe-C^e'k) j 8|b.

Avtifc<^e^^| «XV S |b ,  &Ct tiveti b -S b * . Α^σά» 8  ,
& α  έ χ ο υ μ ε  c l - S o ?  u a i  'η^8τ»/ / } u  ( r f ' y f l ' ) * *  '

&0iunafK0<uv 4utf0*o' *̂*»*\oV 3̂ >y0 €?t4« tufclt

Α^α'Χο+η'^ο ,
οηοτε

b = a x eb+ *tf yeb  =a>CeSb +· V,y0^ b  «otCXebJ·*- τ » ( ν · ^ )  '

8 m .  %

=. t  (mo J*n) ((|ο|ιθ/ιθ Ό 5tx«ou xr)



Ill

■ X iT C o l/ ( n j o d m )  .

θ α  α η ο § « ^ ο · υ ^ ϋ . ι ώ ρ α .  o n  ο ι  « w e p a u o t  (< » )  a q 'T ip o u v  τ η ν  C O .  

Τ ?Αβ«τχ<«* f ^ p a  u a i t t  K ,  0 £ t e £ . 5 - . i  } 4 x « v ^ f c

a < M  W ^ - )  =ο*ο·* ? !ψ . : a » , *  < H z»  5 . ν ρ ’, ; ή  5  b M " )

tn » n j j€ O V  o i  c t f u t p c u o i  ( 6 )  e ifeU  orvct S j o  c c v ic o t i | J o i  ζ tnocA -n}.

Ay θ£ * ,λ  *cu , τότ*.

|(* o +  k $ · ) -  ( χ , ,Ό  ^ - ) j  =  U - 3 t < Π  ( * « i 1* ·3 ΐο » )

Enojl&Vû

'Λ > )'{(’< .^ | -) - ( ·* .* ί^ ) }  ·η « *

^*+ ltT  ^  χ β - * ^ ~  ζ-mod τ>3 .

H c v e i  ν α .$ ά £ ν υ { * « , ό τ ι  v a ^ t  ^ v i n  O t^  ( m o J o )  t i w  ( i )

ram m er oa |tia cum^u  'f ie u i  (€,)

θα  ay«u α χ^Έ  1> C''ned 'n} ., A^q«r τβαι a n ^ ’sk O 110 <k>)

ax^aaCoC"»0^ )  » &w

θαι ί.χοΛ>|»ε ^oiqoV

i l$  I ( * , -  Xo) ; onolfr η  j a  ( X , -  3te ) ΛΑΟΙ

( ^ a ^ s i  ; 8tt tiv*4 V j a C j - ^  { Svt$

a r a e r W V  , κ « * .  0 0

AiaipiytaA τον Vi. |a& tdv 6*οτφ t

+ Γ  , 0 £ C $ $ - d .

Ka* «no m»(jP} nai^yo'opt

^ 7 * :  ( & j + e ) t ); r  5 t/<^ -»· r n r ) ' -  qncj *  r  V  «  χ η # (v u J ti)

?*Α 5t(s a c+ r ^ -  j,e o* r * S - j  . a
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~ϊΓορΐ€|Μ». S .L

Α *  / η  ypef^u.^ ^cmy.ioL OL*^\> <>tocU))
C*<rt ^ovclSiu tl  (wtod-vij 1

T o p i  Cp-QL 5 .3 .

l| I^a^putu^ itonp ia a x  mi («tod*) ^ύςη βχν ^  
poto ta v  Q X jtiJsl. 1

%ηΐν ώρ<*η U»au> 3ύβη» fruocUp c m  i»«tih»<h

g.7L*\> Omokn) citw  <T|b , ogog? $ » ζ α / » 0 .

Α,'̂ βη» ^ (α ,-τ » ) ; ^mnpMwv « α ϊ^ α ιο ι τ ίη ιο ι i J t

ί= α * β * η > ( β , ( e )

(TOL Χ ·,^ β Τ» *<VO Aty«f>&|A0 T«V EvU0M&)J

Α^ού £ |b  ,βα a v a l <b = 51/  , -You <χηό τ η  «ι**4η C8 ) qe»fvoeJ*'>

i b / - U = a x eb/ + <»»y0l / / a i> V b  - t^ y ·) '» )
tfto \ki\kto t

O L Q o < ) m \ , ^ a A n )

H U  «·*ηΛ ^pe^i|i«UMS ια ο η ^ ο Λ  ax«.^(moinJ

«Uo* «η
3 t= b x «  (m oa·*) .

*T|oLp0u3cA^KX -̂SL

$dL ^NiatK^it -rr> ^ppa^ptu/n \me*n^»oL
5 4 0 o t  Έ .\ί  0*o«l 4 $ z )  ( j )

Αηο TQV A^yop»fyo two Ενμ^«$»ι <ipi «νβ-υ|ΐ& «τι;

(.1) 5 4 0 * 4 < ί * ϊ 8

Qil) 4 6 S  * S - i i  + TJ 

(m )  W = * 2 + C  

y») «  * U  ·« + O ,



οηοτΕ. ζ ,

Α ^ α  6 | l f  / A) «4οτι(4.»α- (3) «*« C **

Π^δο-ί . Για. y a  τι.» nf>oe£»o^ttf®v}ifc

| i i  |xiq ΰ̂&ΎΙ Q ' n o d ^ i )  τ*ι* u/> <£»«·

6 ^ ϋ ϊ β - ϊ ϊ  = · ϊ ί -  («m - s··**) * - · · « * « · * » »
# * %
=  -462 +  ̂ (sq0 - ĉa) 6.5*40 4-H)-461 , i f s

C s. S40 xe+4<2ye [** a.= 6 *** y*= -I

Μια Û6*l 'Trt* (?) (jhocI 461  ̂ 61 t̂OL» Ά

ΧΞ3·£(>η©«ΐ44χ) , 5*4 Xsl2 (wojtlca)
_ * 

^nojieVv) o i  ̂ ^ 6 U i (μ «><|ί4€£) t w  (^) eiv«M · \

18 , < 8 + ^ · ,  lS + 2 « ^ ; |*+3

18, 4 Γ, U 2 , 24«3 J 5 2 6 , ^ 0 3 .
Mfe a ^ t l  e u ^ p ^ C T i i *Y\ f lp a j l j i tu u j  Ιβ ν Τ Ι |i tc 4  ( 4 }  &x*t X is  Jv « * * 3

*

a s \ 8 , <35·, 1 * 2 ,2 4 ^3 2 6 , 4o3 O eJ <««0 · 

jOftigyaL
Δ υ ο  ^αμμ.ΐΛΐ£3 ιβ ο τ ιμ ΐε ι

a x s t  C'woJ'n) , α χ ϊ \ > ; (-m ocU )'}  

φ ο ύ ν τ ο ι  \co8uyoi|Jtfe& , a v  n^povv-rcu * η ό  ns»8»tA  « afc* 

T »yt5 τ ο ν  Ή . ,& ι^ . jj\ q «να. ocu ip cu o  1*

0L vJLS b  ΟτηοΑτι} f cixv tfou ^ oyo  eaV cLU-=.b>' ^ -r n d V ,)  ·

θβ^ρνψα 5.%

Αν 5 - ( θ ^ η )  iAOi , TOTt Ίη ^ p a |i|u \ju | iyo*nj4»loC

ax =_t> ('tne Jor»} 
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1θ^ Avxx̂ offikô  η^ν exVai xrxs , p f̂cfrn-oj
η^ώτο^ o v T t  -nv> y o f< p >  2 β  ̂ β * 3  τ ό τ ε  c«*/ w ^ ftje v u » ^ .‘«ffn

t y W  Svj'foocoT'fv'Ta. \Λο̂  

ayiuvjLfcA γ

.olCCL ^OVJ (XÂ OOOyj)/
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α *^*0 = i  ( -mod

a A(T>) £  i

<-~4> - * « ,y
ο η ο τ Ε

a
:»(*) s  i  ( t n e ^ p ^ r )

. /i g
O l CUrtLM OLpl l̂XOi 3 , P \ -----, ?r  * **>v<u *lpw»e©( ρ 6χοτΰ w w  cn/«x
. ΓΤ ' ' 1 * . .

3 uo K-Cxa ^ouOEVCU α η  Cu/τού^ 5io u ^ * l TOV Ot " i  , οη«Ί£

* y i —r,‘ ' | o f ‘- '- i
6 u ^ u>vol p t*»©  η© p a p  a  6 .  t i  τ ο υ  i 8 'Ί λ οΑ '** 04 ̂  Ce t»‘n )-*1

TOTfc α λ^ 5 β Ι  C m o d r > ) -  ·

~ ΐ Τ 0 ρ ΐ σ γ .< Χ  q 4

Α ν  o  <^νισ»*οώ r\ & V  « ίν α ι  f a i  p © p p * v ' * (* ^
' '«v | . c  ("OLaO  *6*0*1TO* T\pU3ToS , TOTE f l td  UJOtae CHUtpOAO a  V* "· > <*

S  i  ( m o d " )

A n o S ti^ n  j  ^  p  *ifap»TT©S tvpv^cos
A '/  Ο η  S tv  €tVox i n s  p o p f - n *  A , 2 , A , f  t ^  ^

ύ οτε © nun eiSaixE . «vnv  n<M><xx4Kp‘*'®n. A<J ^  ,
T y, ^ -  1  TOTt

AftO TO θΕνχ>α·ημοΛ.1  (SXOOLLt; a v  C a ’ , , » \ ·
Γ r  1 aC*ys. * 1 ( w o<4 fiJ. ■

O L * ^ E  l. *ou e l' ° M ^ u5iOL ' Ξ i. Lm o at0

T| o-j> ocSeĵ jjLa.JT. i

η
Έ δ Τ υ Ο r  3 8 0 0  r  2 ^ ·  5 * * *  ·
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E iv o m  ^ ( S 8 0 0 ) - < j , ( a ' * ) ^ ( 5 , )  < f ( ^ ) ’ ^ °  ^

Λ («800) = V  ϊ )  »[>(**>

= [ j< f > ( * ‘' ) .  < f (5 , ) , < f W ] s l 4 . i 0 ·6 ] 1 6 0

Αν (Λ ,ίβ ο ο )* ! -TOTS Ct*  ̂ ^ai (moJiSoo) ’5-^a^'n 

0l60« i  (moASSoo).

To $€ii)pnpciT.i dvouL χρήσιμο «Την <=ύρ*βη »y X * V *

ΤΛ) SlQji-̂ fcffn̂  pfrT&V̂ U6VUjO η δΰναρη* OL* €ν«Λ rtEfc-pOAOU CL
y.e^cXj'n^il , οηοτ&ηΐΐΦΠ* © fc fn/cu Λ(^)έ W i^(n).

T [ g g a S ^ l l  i ? ,
Net το υπολο\ηο τη* Sicu^t^n^ το·υ 31 ja€tto>/

2 6 0 0 .
E\Vou (3A,^8C»0^ = i  uoa. ^ (*60o )iit7  Cu^u>vot^L 

το  η©^αδίΑ^|χβ«Τ. i . Apoc 31 5 l  (m oAi& °o);

“31 s i  (v»uo4 3S oo) 

lt0U 3 1 * * * Ε 3 1 *  = 1 6 1  ( wvo<Js * o o )  .

Άρίλ. το IirnyujjifcVo ojr|©Ao»^o uvai 1 6 4 .

v i * i
8 .  H  L o i ^ n  e v o s  Q L K ^ p o u  o v  m o 6 n

1 Egtu> φυσικοί H > ^  <<x* 01 «XLfepcuOi p^ ( a , n ) = i  . A «\0 το %*ώρ»ι. 

p a  του EaCer εχο-υ^Λ 0C^^ = i (modn) . Π©\ΰ ουχνά ©pa»J fra. ro·/ 
autpoto cusro ct υ̂<π*.ο> S<<pC‘n) «Ten uiftte Qt̂ l(vnodrij.

Για na.ydo?i£jx/x , «.v ο η  S*v cn/ou tn> ^ορ τ̂ι* 1,1,^ >f i*p*,
I I

p. ΓΚ ρ ίτιό ) npu.no>, T O T L  o*\uj> C T n y  ποιράβραρο ? , c

>(/0<<f(n)( ic.oa <χ |at  (a  ,») = 1 itx^ti q^^sl(n©d^.
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υ̂ ιΟΛΑ λλα , *.oj ou»v ο η  etvat τ λ > ρορ ^το  £ ρ  , f  ψ ρ π τ ό *  κρ

jp a - τ ία ρ α ^ ϊΐ^ ρ α , otv Τ|= 2 ·5* -  5 0  , r o i t  < p ^ 5 o )s2 Z ),

Γ ια  τον ο<V ipcuo * ^ t ( X S o ) = i  6,V£U ^  * 1 (™·«*5θ) (*t 4 « 0

< ^ >  iJVCL-π,ν OLuipouo 3 p t  6ινβ! y * °3 i  (m«d5o)
5 f e V O t l ^ fc, S < i 0  ώ ςτ4 . a S E i( t r V o a 5 o ) ,  °  S

«p^»u,Vi pi^ot QmotiSo) inufc <)a *6oupt ctol fcf|0pfcv* V.̂ o.Aa»*1 · 

Ο δ η ^ υ ρ ^ * .  λοιηο* βτον et\op.fcVo opio-po

O p i f r u d s
Έ β ΐυο  r\ φυσικό > >A <oa oi afctpcuoS p.6. (a.,n) -  1 .

0vop.OLjo\jp£ Taj^n. TOTJ q . (modifi) »^oa TO σι>ρ.&ολ'ι^ουρ.& Οπ4^°0 

τον ξ^άχιβτο ^ owujo S τέτοιο u>*te

OLS ϊ. 1 C ^iod in ) .

o r d  civau ιχ cvvTp'nff'tt ττνχ λβ^πΛ o r d e r  ( » ■**£**) ·

' E t 6 i , OLV CGL*̂ 0') : i  to U

JLO μ -

o r d  C«x) r  5
*n

Αν λοχηόν ord (cl) c5>J τστί CL*= i(irto<in) uuod aT  ̂i (moAn) 
yia. \jlxx6 e t-  L t  l ^ l t < S .

" % I
6 qlτονίσουμε iS ioittpa oci o opiopios τηντο^οί» (m od*) 

vcm pux  μ ό ν ο  fria . ά χ ε ρ ο ύ  σ υ  3 a  με. (cLtt i ) s l , ,

Iljpa^pcLCiuo. , OW ( α , τ ^ Α  Tcn%. *n jpopLpL\u.Tr\ ισβτι p i ct.

ClX a i  (τηοότι) SfcV έ*ει λύση ,βυρ^ν«*α ρ * το  θςΰοργιρ,α 5 .1- 
Av Λοιπόν uiropx* * £ l  re-roiOi ινβτ* CL B1 (-modη ) τότ*.

o ^ x ip a io i x s a ^ 1 θα. τιταν pi a. λύβ·η τηΛ , πρόωροι, άτοηο

0  noiaSlinolt Αοιΐόν αναφορά, «την ord^Crt) ο̂υηο'δβΤ&Ι

ο * ι  ( α  ,ύϊ)  -  i  -
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A w w o p o p o  0Γ<1η ( Λ ) . τ ο  $ ε ^ ρ ο μ α  TW E a ^ e r  -uxu

€* ο υ μ ε . 1  £  ® * ^ α )  «  M * 0  < f O O  ·

’npupctS e^pL a  8 .1

θ α  υ π ο δ ίσ ο υ μ ε  τη ν  o r d 550 l )  .

9 tVoU £ t S ,5 5 )  = l  UO* *2’ Ξ Ϊ2  (tnixls's) # ^ 2 * 5  3 *! (w»o4 m ) , 

^5^  c S3  ("mo ASS’) wxM -  i  (■ m odjs) < cl pen = ^  -

ΤΙ α μ α δει^ μ α  8 Λ
θ α  δείξουμε bci o t d  C'vW^

J k o v i u ^ u i ,  ( * . » ) ’ !  <-» ^ . « * 1 1 - · » ) · ·

3M»iiym5 i®a , , , ,
θ α  υ π ο λ ο γ ίσ ο υ μ ε  τη ν  τ α £ η  το υ  5  ( “husd? ;
Ε ίναι S ' s S C ^ o d i )  , 5*  = * 5 = ^  (*"«<**) , 5 3HS-5a = 20 =  - i (T n o d i)  

$** = S "S 3  Ξ - 5  ζ. 2  (™°«U)  ̂ 5 S S S * S * * -4 S 3 < ? * « < * 0  toM

5 S $ V s t ' > l a l ( « o « U )  , α ρ α  o e d  ( * > * * = < ? (* > ' Π σ ν .η μ ο ίν * .

όην*» S tru c t  6TOL €.ηόμ*Λ/α_ ot<  o 5 ti*cu  <*f * ,u d | ·

p o c c u m  B . l

Α ν Ύ\ <{>υσι^03 > 1  vcai a.} b OLiuepouioi , p*  ̂ C01·j 71)  ~ ^ i TOTt  

a .  = b  Cm ° d n )  - r = ^  o r d ^ C a )  s o r d ^ C b )  ·

Α η ό & ^ η

Έ β τ ιο  a = b  (om ocln) . Ι ό χ ε  ( , Ι ι ,π )  = ( a (r))r: A . r o p ^ v e t  p i  to ΰ ίώ ρ η ρ ς  

, . G  *ou  em πλέον α *  = 1>Κ , V k € | H .  c 0 p f« > v a  με t© fc*u>pnp« 1 .3  

Av o r d  C<*-)~5 f τότε o S ΰ ν α ι οε^ά^ιβτοε <ρυσια·$ με οί. z \C mê rt) i

Η , ο μ έ * » ^  bS HOL5 =A ( m o d - * )  axu ε ΰ ν ^ α ^ * ' ώ ^ | * .  « * ι °

ί είναι οε^άχίβ'Όλ <̂ υβιυυό* |xt bS= i  (τηο<λτν). Αμα o r ^ ( t ) s S  .·*

θ α  vxapajcnp-nccops. e&u> ©ti ^\α autpaiouj 0 1 , b μ.πορει να  εΐ,ναι
o t^ O )  = ord^O) uai έ>μωΛ a  ψb 0"°d·»). Για. aa^aSt^pct
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o l d  C!0 = o « ^ )  = * w ,

\\ πρόταση e . i  δκουυολΰνα τ-η Sva$tuxur\cl β ΰ ^ σ α *  τη* cagn^woAn)
tVos au&pat o u  01 , r»<n) uvam ρ^αλύτ^ρο* « \ο  no νηβΑαίο η  \teu (a ,n )* l 
Ι τ η ν  η ^ ΐη τ ν Η η  αυττι S ,c u p v ^ o -*  το ν  a  ρ«=τον η  , naipvp-up . 1

Λ - ν ^ τ Γ  \UL 0 < r < y )  . ' C t6 i cx = jc C’n o ^ ' )  .U« tn o p ^ A

Ο Γ ^ η Ο ^  -  0 JC ^  *

3 |a -p o u 8 e t^ p .o t 8 .H

θ α  fep o u jtt Tav o r d g^ ?  * ** )

E»vai *3 23*  r 5 5 - t M S  ( * S . i S i ,S S ) i  (<3,55)=  J

ο η ο τ ε  o rc J l^ C ^ S .iS *  ) - ° * * d ^ 0 3 · )  ·

A ^^a . o r d ^ O * ) s 4  c o ^ u w a  yx* to (lapetSti-^pxs. β . 1 , expo.

c r c c L O s . * * * )  = 4 .
9b

Ti<jl v a  A)porv>pLt λοιπόν τ»ν ©rd^C*) ^v©v twV autpaicov x  p t(x ,n )* J

r\epiO pi^0p.a& Tt 6Tnv C upeen 0Au>* t'aj^ ce^^i»V τω ν  a.'u.tpcu. uj ✓  

€νθί> cx-VQ^pueVou 6o6TT»poucoi vnoAoinwW (Jnodn) ί°^< » ·■ « j ^ c n j J  ' 

J^pcL^pjactujQ t cotfet cuifepaie* X  p t  eWaa ισ ά τ ιρ ,ο *

^ t r v o d 'n )  pc' 4vol ctxtpifi»vii3 aucpoA© t w  σ υ νό λ ο υ  »*·. » ^ ^ > ^  
fcau enop-tV aJ; θ α  i x t i  τ-ην \S tci. -rci£n (moAn)  p* α υ τ ό ν .

TlcH-pCxSt^pLOL 8 - 5

Θ α. &ρσν>ρ.ξ. o i d  Cx )  oAujvtuW ouxepoavjjv x  p.e. ( x i l 2 ) s l .

O eo Jp o v p it T© a v a ^ |x & y o  C u c m y ia  ur\oX©ir\mY C ^ e d l i )

uuau όρίβ*©υρ-% O *rd(10 ) s i  , o r d ^ C S j r o t d ^ C ^ J r

r o s d  0 0 * 2 .  . atfcpouo* 0L pfc ( X / 1 3 ^ - ^  Λναχ ι ο ο η γ  o$

^ m o d  12) p ’ tV a . cu x p iftid ^  a n ©  τ«ο>  4 t S’, T , ^  Uxix tn© |u£. 

VvOi 'Ή TOO ( m e d U ^ J  M v 0 1  £  tj S  .
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As είναι Ηη το σύνολο των \^a.etv>v (« t w in )

Â v OL € V\ TOTt ολο» οι 0 0X6 5̂OU.OI m s  u^cueus 5 .  e x o u J  την  ι£ια.τ0£ 

Cnvod'n') « O ^ w jv o t τη ν  η ρ ό τ α ο κ θ - Ι  . l\ *ow ii ο* η η  -n»gn © vopajv  

τ,οα τοϋξη. τηΛ ν^αοτίΛ  a* occ^C S.) . ‘ Ε τβ ι

Α ν a € V \ n  ( τ ό τ ε  o r c ^ ( a ) r 5  <?=> o t d ^ C ^ s S
— t k I

τ ο η

cLs  = i  .

0ΛΛa . λόγιοι , OLV ΟΧδΗη ,

o r d (a .) = .S  <ί=ί> 0 s  eivai ο ελάχιβτο  ̂ <fOoiuo* :

Γλο^ Ι οοιλα o ti τβ Κη eivrn (“ a  ηοΜ=.πΛα*ια*οα.ή oyujSa., \{  to^o 

tuas, u i o m i  Λ « Κ η ίυ^η '.η Τίΐ γ.1 την t i£ n  51  «<μ  « τ ο » * « βν m s  

\ \ Λ iq iu s την op.rojst eriw nafcuopnen («.to.-re β ^ ρ η ρ ο . -reu t u i e r .

K iS t  o w a fo p iβτην a rd O * ) ' 'f « '),V’^ T*' o c ' “ ‘ S '  Ano ^  

^ a s t t s  Λο ,η όν tots £ n = { e J s . . . , i ^ l J  TOJ* exotsy (Wvo o .  

n o s s T o ^ v n S  t w  Ηη ■ Γ.Ο. ^ i S e i ^ o t ,  α ν  η « \1  -t o rt

t u ,.  t,s « v  Z ^ i ® » 7 ' · · · , " ]  T ^ n ' e w w  (s««o . .

tipionsjitvetS tyctttiS mtJ ^ i4  ” ι  ̂ i ^  J tssss ^.βιλλβ^ο 

o c o ^ U U l  , * ν ώ  o i d ^ C S j o e i c J  o ir J ^ C ii  ) z  f

«οηΐΛίύ tlS o c|it 6το η OLpua.Se^J4·** ® ·^

-3Τ ρ ο τ α σ η  8.%

As ανω a , Z  , put m>i  feoJ 0 / 0 - 4 *  A v o id  C a )as # r o n

l )  OLh' = a K ( w . o d n >) 4 = ^  Onrvods)

U )  ί Χ ^ Ξ  1 C ^ o d r , )  ^

iii) Ο ια α ερα ιο ι  Ι , α , ο ι * — 1 ^ ycuα ν ο , δ ύ ο ο ν ι ^ τ ι ρ β
(v n .o d 'v i)

Α η ό ί έ ΐ ^ ι ΐ .

Α^ο-υ or<J^(a) =5 $ a  ttvcu oi = 1  (-m odn)

L) ^ηο$ετουρ.ε. oti W  ̂  k · Aicupusvcas to h.- k |λ* τον s έκουρε
k - K - i S q  + Γ  ° * * < * .
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£ίνοα cC* 3 1 (tn od n ) ο»\οτι Q-  ̂ i iO n o d u )  

a s^ r * o i r < > ° c U )  -
C v o u  U.E

UX̂

h, κ . i N 
01 3  a  (modl'nj s-r> a

_ i K -  κ  a  I οι

Vtoc -a. -*>

V *  i

I K /  K -k (*»* AL* 
rv | cl  { cl -  i )  = = ^

SnjaS^ QL,r 5 i  ( trt0t̂ 'n)
k a * * ,  i p *  0 * t < s  »«* o r ^ ( * > S  w r t > t u W , « T T i c

OL^n^EOw ocaV T rO  S ^ a S t i  ocaw K '^  a f Λ (m o d s )

A>IU6TpO<p<K } Ou/ W~K ( ^ c d s )  ( T o T t  Vv-Ki5C| , O A O tl  

0 ^ - k s a ^  -  ( μ *)** =· i  ( ’m o d n ) . Enoiie.v/uJV <X SO - C*m o•dn.V

u) Αγ βτην 0  W v f *  k = ° η^^ου^β, -mV ll)

l i t )  Ot ακέραιοι 0 ,1 ,.··,5 -1  «.ναι ava δυο aViooTtpot (mods) , r\ i )  

aMV€«0.^ccou oti ο» auxpaioi ft** l ,  a<sCtj · ·  ·,<!* j fcivai ανος 

Suo αυισόοιρκΜ (m.odn) . ·

ΤΤορ t cryi.cx· 8.1
A selval τ \  ^υσιαβλ >1 uni. a  «.Ufxx.e.* ρ Μ .α ,* )* Α l o l t

ordL C«0 | ^(n)
K r\oSt\^r)

Ano TO OtuipnpLCL του EuJtet exo\)|i.e «Χ ^ξ  iQmodr>) , u«u OLrjp 
-rtw Πρόοαχτη 8Λ U) εένςχΛ ocd^(cx) |<p(w) .

T o  Πορι opLOt 8.1 felvcU χργ«ηρ.ο GTOV υηολοβίορυο τη.* o x d ^ C * ), jwtt 

Sej ywoKô J)0|jLt ό^λ t.ii> δυν<χ̂ Λ€ΐΛ cx p-t V<.i<f>(n) «ŷ a. ntpiopt- 
^op.ou6Te. piovo c 'e x u v E !»  or\oie&  s|<pC n) ·

Jlouf> a S t  v£ V^Ck

&οι υ π ο λ ο ^ ή ο χ > ο ρ ·ε  TnV ’
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Am. το n i p i< r *  8 .1  V « v c u  o r d  feC 5 ) | <ji ( 3 6 )  .  f C « )  =

^ O V ^ n ,  if.» « r - 1 et<ii6ts) W ‘iaa' *CL,'°'“  a‘''° ^

l , 2 ,3,^,6,12 . EiJ<a. 5'ί5(«·<>3ί) . 5 ϊ1β(™ ·Αίβ) .

5 n Ι Ϊ  ( „ . d 5 0  ,  s ' . s ^ m i C — » * )

T i o p i g j j u x  6 , ^  .

As ei-vajL *η <̂ o<xne.<>s >4 υόλ A afcep««o* Ca »’r' ) - ^  *

o T ^ C a j l a C 4")

Α η ^ το& ώ ρη ^  T.l « « «  O L ^ .i C -J « )  . AV τη* " fi— * 
8.5 ii) exoupe ©«c^CoO^C") * m

A y ( α , · η ') = 1 ^  o t d ^ C » )  i  A O " ) * ‘K " )  -

T o  ηορισ|Αθ. 8 . 2  ώ α »  χ ρ ό σ ιρ ο  » ™ ι ν η ο λ ο ^ ιη » ®  T n > o i d „ C « )  itrn V  

η ^ ι η τ α ι σ η  η ο ν  ο  yj 5 e V  εινα* ττν* p -o p ^ n s £ , 4 , ρ  , 2 p  , p n e -  

ρι ττο* H/pvoros , γ\αχ.\ tAr&

otd^C*·) ^ AC*) < <f C*0 ·
AtV onoA o^‘i jo v )| tt  o^fcs r i i  5ϋνά.ρ.%<^ οιϊ^ p t  K  6  AO” )  · 

auA A a n fe ^ io p ig o i^ c te te . p -o v o  e ’ e ^ i v e s  ^ ol c i>  οηριβ&

J \ o u fi e c % y p .|! iL ? L ? ^ 5 ’
A v ^ r 2 « 0 0  T O T t <xi\o TO *lO Lp aSuflp LO .T .l € * © v j p t

< ^ 0 5 f c o o ) r l 6 O  x-ou ^ ( S 8 o o ) « 6 0 .

Αν Aotnov ( a ,  5Soo) = 4 , η o*d Ccc) (go
«*800  ·

StT^w S^ W -  fci-VoU 6VcL6 C*-*]0  TOU> (|tiffU A JO V^

^ Μ Λ ^ , ^ Ο , Ι ^ Ι δ ,  2 0 ;  3 0 , 6 0  .

T T o o ^ a e u  8 3
A v  o r d  C o O - S  vaoj o r d n C ^ )=  t  'ccu  Cs i ^ )  , Ύ © 1̂

o t < L C « - b )  =  S t  ■
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AnoSfe'^tu
E .v c a  clS =  l  (moci-n) *«4 ^  ξ  i  (*,·«!„ ) · £_βτιο ο*Ληί« Λ Ο * £

T i „  ( . I f *  , ( a n * .  W  «1 ( . . i , )  . s l r t .
θα. oWJo\»|i6 Twpoc Oti s 4 | 5

tw o , ( o .b ) ^ E l  K0M( c b f s= (a s}s bi 5 s
€ no^£«/ioA b  = 1 ( 'm o i - n )  , a p a .  4 |

O ^ o . a ,  (oLW)5 t * i  ( m o j ^ )  ulou ( ol^ ) ^  5  c x ^

€no|it\/uJi <*“  =. 1 ("> ocM  , a p o t  s|<T£ ^ ^ s \ S  . 

Te^tua έχουρβ, s|<$ , t|<T ΚΟΜ C s ,t)* l

tiv<M , s b | S  iuom £ ) s t  ο η ά τ ε  $  = s i . ·

Ι Ω α ρ ο ώ ε ^ μ α  8 . 8 - 

θα  υπολογίσουμε ord^CBo) .
Αν ^ppcL^oap.«. 3 0  = 3 * 1 0  , τ ό τ ε  o r o l ^ ( 3 ) : 5  κα» o r i ^ O o ^ a

K.cu εη«\δή ( 5 , 1 ^ 4  ,« u p ^ u w «  pe τΐιν fipoceurn 8 .3  ti/a i 

( 3 o ) * 5 * i  = A0  .

Αν όρνοΛ flpcuf>oop.t 3 0  = t*S" , τό ν ι o««l^(6) = IO •‘-«-c 
ordi^Ce) r 5 , α λλά  (5 . <o) , ά ρ α  δεν n
Π ρ ό τ α σ η  3 .3  €ttw 5 f a ^ ’n  3 0 r 6*5^·

T T μ ο χ ,α σ η  3 4
Α ν o r c L ^ c O s S  ·“ “  K. < joo -.ue i, τ β τ ί

T|

ΟΪ4 ί^)=τίκ)
A n o S a J n

E 'w c u  a s s l  C ^ ° ^ )  * Ε β τ ω  

k - k ,  *cl uxxi ( s < > k i ) - * · ·  

t e r u )  o i d  , o n d r e

θ α  S e J L ^ o u ^ t  ® c l  * * ”  ^

( δ , Ι α ) , ο η ό τ ε  5 * 5 ^  , 
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ VI

Τ Γολυ ωνυρ-\αε5 iffOTijAie*

1  „ la o x i j u L t e i  c t o  S a v ^ t u ^ io  7 L \ * \  - T o a i t o t i u a s  « e w p » 6* .

' E gxuj Z [ x ]  τ ο  σ ύ ν ο λ ο  TujV π ο λυ ω νύ μω ν  με. au tpcuou i βν)ντε· 

λ£€>τε^, δ^ηλαχ-ΐι TuW πολυω νύμω ν ch a  μορ^·η;>

i ( x ) =  a + a ^ i *  > < * ^ 2 1 ,  ^ f e | K o .

T o  Z  l<f>o5»CUbp.eVO μ ε  C l*  ^VU)6CtA OBfoiofULTOd

Ijtvo^eVoU πολυώνυμων δ ο μ ε ίτα ι u*j jva>tf»oV «ε a v t lp e c a B « c »  

δ α α τ υ λ ιΟ . X r o v  ιβ χ ΰ ε*  επ ιπ λ έο ν  ο ν ο μ © *  ττνν a.«\Aof]oo|0 ns

SvtyxS'n,

on  ̂(x)^(3d) = ί(χ.)'Κ(χ·) ecu ΐ(Χ) ^ o τότε tj<y)=.WCO i

enop-tVuji o δ α κ τύ λ ιο ί 2 [ % 3  S-VOLl avstpow ornrcts .

θα λεμε ©t\ to μ-η-μνχδενιue ηο̂ νάνομ© k(%} € X[xJ Sicupct 
το  ηολοω  νομο ί ζ χ )  e Z  L * }  uuau 5 a  το  σ ° μ Α ο ^ « ^ μ ε ; h 0 * > | f ( * 7
_ « ^ r ,  s \  f \  .
a  v \)υ π ά ρ χ ε ι  teto io  ώ « η  f c x ) = . k ( x >  ^ t * - )

iT »w  ηερ.»\τ«>*η η ο ν  δ ε ν  υ π ά ρ χ ε ι  τ έ τ ο ιο  Π ο λ υ ώ ν υ μ ά  g C * ) .  

<̂ α~ λ έ μ ε  οι»  τ ο  Κ(χ·> <§εγ S t  ο ϋ ρ ε ΐ  T o  f ( x )  κ.α* B a . τ ο  συμβ·-

k * )  | - f c * ) .

ÊTU» TXJXoV |AV|“ p.1tStV|UD HÔOU>VO|i-0 TOO C* 3 >
Ai)o Πθλθώ Vup-Ot. f(x ),c^ (x ) Τον Έ  [x} χουλοάνταΛ
'CTo^i^oc Tn.odv.Co k(oe.) e .a i $μοι^©υμε

f o o = g ( * 0  ( -wod tv(x)^
. OW UXJU μ σ ν σ  ctv

^  C^O |  -  <g (* ))  e
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Α ν  W ( V ) |  ( £ e * ) - $ο*> )  &««. $ ( * ) Φ 3 w  ( w ®d

|coa B a  Aeyt« o c i  r o  4 c * >  exvcu « Ν ι ώ τ ι κ ο  y e n »  ^ C * )  k £ * ).

tivom εοκοΑο Vo. SouyLi ©tt vj exten. ισοτιμία* (Vno  ̂k o o )
eiiVoi |ι ια  β'χίστι ισοδονοι,ρύαλ «το Z [* 1 .

l&tcuTepO ενδιαφέρον τκχρουσta t̂x -n fUp'UTvtfcn or̂ o-υ το vwoda ô
Vi.(x) ά/οα ^va etatapo rvoA^uovo^o vn. > ^  ο̂ &»<λλ>

As, Sol)|xfc opu>i m o f tv « ^ t \a a  C< ίυρΛ?αχν« *t*W nfcptin·**»»» ai>c<.

Q y u y ^ .  A v o  π ο λ ν ώ ν Τ α  f ( x l , j ( x )  e ^ W  » cl

TOLU'CQX^Ot- K^OTt |jlCX. (TTVodim.) * '**· <f06\ux>*
κ α ι  b a  β γά ζο υ μ ε ,

i(b l)  = ^ ( x )  Cm-°^'m') •‘̂ «•UTOflHeu

OLV KCU pLO^O OLV « to  Z O O  tli^ o u

^OO = g ( x )  Ο***!W-) -

'£τ«|,

£(*.)«g(-x) (aodytv) ceuKjoc.ua

♦ g o - 3  w *  ^  · ^ ( χ ·)

<*=> Trv|(fC*>-§<>■') 

, r O O €  Z C O  ·

ox.oLqn· 1.1
V<a au ipaia . ηολυΰί t/op.<oc

^ 0 0 - ®,+ a ( *·■ *··· ♦  α ι1χ1' , 3 & ) - ^ * Κ ,<·''···'* '>η * η

I&XUU

♦ <>0 = g 0 0  CYri0̂ 1rri)  tOLUTOTiVa. (tn.odr»t) , L-°*A» i'r1

A noSu^rt
Cmo<̂ Yrv) touJToT\vux <S“ > v n a p x c » »  otfet^euio

π ο ^ ν υ μ ο  r ( x ) =  c0+ c ,x f -  ■» S * *  4τβ» ^ c t £

^(oc) -  g O )  ~ m  * *(*-)

O v  W) * (<vM * 4 * * '+ ^  *k ) x* = ** s,* *K,X * " '  *m c’|St
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α . -V,. =mc .  , ^ 0 | 1 , - ,η

a  - = b- (modirrL) , t . - 0 ) ' * ·  · *

Γ ια  n a p a S e i v u a , εχοο^-ζ. . ,
U x ^ S x 3 - ^ * · * * ^ *  S - < 0 X - 1 ^ ^  lm o d 8 )u u io » u W « .

I

u l o M t )  , - 3 ϊ - Ι ο ( " - « » β Ι ,  3 ^ S 0 ( « . l e ) ,  * i - H ( ~ i · )  «-*

Qt g (modie) .,

* * L  | β χ " - ί χ , +  ί | Χ  ^ . | 0 * , . I O «  ( m . J e )  « - t o c , ^

<x̂ ov ^ - • 0  (m e J  0) «

Αν «την n f « « n  4 1 T o  $ 0 0  ew<u τ ο  ^ n S t y . « i  ΐ ο λ ο ύ , ο , ι ,

ToTi €XQ\)|lt

J[op< Q ^U X  1 .1

Av f ( x ) *  α ο+α^χ + · · * + ot^x" € / W  . τ· χ*·

f ( x ) s O  (m o im )  TOJJtoCvuuOL a*So(m eJm ) , ι*·Λ-»η ·.

Για noL̂ ttc8e\̂ |xiac; exoo^E
I H x 3 + 2 i X + ¥ s O  ( . v t o A ^ · )  1  o u J C o ti  ι χ α

\ Μ Έ 0  (* u » d * ) , S l 5  0 (n»< oJO  W  f  £ 0  ( " p d  * )

VU» ,
IM5C? ·* SSX+’-f (modi toul»coO.uuq

îoO ^ 5 ^ 0 ( m o d i i )  ·

t i you ^>o<vt^po τν ώ ^ α . o t i

w  = = 0 j(x .)  ( m o d m )  T a o t o c A u a .  S O  ( m o  eh n j re u > E * itiu A ,

»
EYqupctuiynan.

& 6T u) ^ ( x - ) =  C ^ t C ^ X *  · · '  + € ί« η Χ  ^  u u cu  m  ^ u « r tu « &  o u p i ^ t v i .

b /  > '  * ·  ) Cl«yj € l v c u  e l  ι < 7 β ο ι μ . \ α λ  ( m o d m )

■ω Μ < * ^ < * λ α > ν  a e ,0Ln . . . , α » ,  c w x i6TO)KOt( ^ a  <W |i*>oj^ooft
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IVJLXX , "TOT t  fc-CLL

3^ Αν ^(x)=c^(x) (modm) cooxociua 

<j(x) S .k (x ) (modft.)

"fix.) 3 la,(:x.) C"*>4m) toococivux·
EmnAiov olV.

=^(χ·) Cniocjlm)rciuw.cvw)i MU g(>c)*0| Cx) (tneimj oe^tot(««t
w r t  1 f

4) ί ( χ )  ± g (x) * ^  (χ) i  C (̂x) (moiiri) tau co u u a

5)  f  (*) . g  (X) 2. i ,  (x) · ^ (x )  C ^ oU ) ta o to d  Urt .

Af<X , a-V f(x )  QmodW) taurrod «*». ,w U  tyCL fcO.0t k-GO fc I?fa]
*KOÛ U .

6) 1 (*) ± W(x) =· ij 0 0  ± Vi(x) (moemj CMwoociuti
ϊ)  $00 *Λ (#) 5 ? ,(* )·Μ * ) (""’«M  xo««>«^€i ,

1
e-j’O'U k(*) = h(*) Ctnô im) tousTjOWLQ»

"TTpoeagn ί Λ
As aval p npu>co!» a.p&puoA uou. « Z o i .

ί ( Χ)* ^ ( Χ) 2 0  (V nodp) X«WJl0t(uA
*«* { ( x ) ^  (  TTloip^ TOOOOCl \JJ3L

TOTt ^ ( * ) = 0  O -oJp } ixa.

AnoSuJ*· ,
A<jov f(>0 ■̂ o (modp) caoOotiaa ενα* touV«xi6toV *λ©τ©\ο own- 

t̂fcT6i τον i(x ) dev dial pita* <mio τον p. Ay ano ro ffr)  Stei^pei- 
tjoup£ ©Aovs Ttwi opovs ηου oi evmeAt^Tis τον S»«up«wraA αη© 
r o v p , noupvovjxe eya p,r)-jonS*y»vAo ηολυυΰννρίο ?A(x) Τ6τ»»ο ύ)6Τ£

f  (x )  2  f^(x) (m odp) TxxuCotiUa , 

νηοθετου^ ΟΤΙ ^ ζ* )^ = °  Ct^«»4p') r**x>r*>*m*c.. Λ 
Me Ttw iSto Tporjo envoi uai $ιατσ f( ,0  , t* ovtfc*

g(% )S^ (x) (vi«dp) COOCOVI UXL I



m

οπού το ^ C O  είναι |Xi)-p/*vS*Viuo r̂ ô vwvu|*.o Γ\ου οι βυντε,λε.ντ€Λ toM
S i  O U ^O 'U V X Q U L ο ι η ο  p *  t n o ^ f c V u i A  t

f ( x ) . ^ x ) £ ^ > 5 W  0*°dp) χοαίεο^^Α
lean cu\o την ur\ê *·*» |14X* $ol ti.Vax

f t Cx*).g W 6 0  C^oJip) t A o w t i a a  .

Am Aoir îv OL uai b ewcu οι ουντ6?ιε«6ΐ των 
o^vwv tchj fjCiO j W  αντιβτοιχα τότε p |a - b .  
p | a  uuu p^-b , oqoTt P l ^ b  , Πρά^α. ά.τοηβ. Άρα.
g C x ) H O ( m o J p )  Ca*JW Oi ιχΛ . a

Ano τπν ηρο*ι̂ ο·ν>|Λ4νΆ apoce-ση. ευρ>ηίροΰνουρ.*. ©ci*.
Av f (x )  |έθ (m odp) ooun&ouuii *** (̂χ)̂ 1ε> (nve^^xAuc^etu^

T&Tt ton B ! f  A \
■f( * )  - g W  ^  0  v,w o d p ;  ·

Op I QUO i
Nt v a i  ο ο λ ϋ ώ ν υ ρ ο  i ( x )  = <Χ^+αιΧ4 · *-40l^X , ti> 1

μ ,ε  a u e p c u  o \ j j  ς υ ν τ ε λ ε Α ε έ ^  o v o p -o ^ Je to u . τ ^ ρ ω τ β ρ χ ι α ο , c x v  

C 0 ·® i > · · · i a n )  s  ^ ·

■ \XtV u v « u

T F o p c y p L Q L  i . ^

l o  j ’lVopL^vo δυο npw tapx i ku>v πολυωνΰρ.<
Upuj rcupoci vco itoAuuWvju.o.

Α π ό δ ε ιξ η

Εετυϋ δοο TvpyJ^apTMuua ηολνίνυννρα , Yrjo f̂cToop.t

o ti To ^(x)*gC x) eWdi npwtapxiuo πολυΰ>νυρο. Am

d elvai ο M.K Λ των « ο α ι^ ς τ ΰ ν  του f c * ) ‘ <jGO j $<*· txvou 
d ψ [ οπότε υποιρχ« ηρώε,ο* ρ pt. p |d  ► Αρα. ο ρ ίιαιρα 
όλου* του* «-υντελεβτε* το ν  ί C*)*gW  , ά.ρα

= 0 (Tnodp) rouacocuu* .
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Χ.\ UUOL. 

e j-s /c u  Rpujtcip^ci u-o

^Πει&η o^.u>i τα. fi*)»3Cx) ά "** upusrotpxi txec
^  &iV oa i u 1) ^  0 O ^ o ^ f )  coou^ocitJx 

'<QU Cmo<^p) C < X A Jt o t .» \ J L q  .

Ά ρ α  CXXO'CO1

η Ρ^ίΚα  ό-τοηο * Ά ρ *  TO ^ * 0 Λ/" '
KoAuUil/y^o  ̂ ^

J t f i o x a g n  d.3
As άνοα ΐ ( χ )  ■, $<*> e 2 W  ^  ^ € i N .

^  Αν i(?t) = Cj(aĉ n̂n-odina.) τ-χχο'ΓΌc ' UO- , τ ©T£ U , €  Z  l6Xi/6|

^ O )  =lcj(^ ) Q k o & v C) .

" ̂  V ^C7c> = ° ( ^ o d m j  ^witLoruijci;/ r i n  ^llfc£v4*yfci 

, s  o  ( i n o J m ) .
Ano8ttjn>

)  ̂ ) " ^ x ') ίηαοΑγ1α') coujcotiuux <=i> υηά-pxfci k(x)e2[>
*ttTo\o uiGTfc i r  N / I

, * ( * ) -  g ( x )  -  r n - k  (x )  ·
u a  ujabe o iatocuo u  - π  .». ° U , CTO Z  €XOV[*.fc

5 c . q C O  -m .I rv C u L )
οΌΐα.0 η £/. Q
v ^ ) = Q ( U . )  ( m o « U l ) ,

ly  Αν βτο i )  To a r  * , , c . 1 ·
' 3 ^ )  tivai to UfiofrvivLo t&AuuMuao

T o rt (XV ΐ ί ( χ ) τ ; *  , i v r  » a . Γ
~~ υ  (jn o a  rrty -ccujtco ef u ja  ( t7ot ti^ou.

^ S o M m ) .  ■

ct> ,cl6TP®<f <> tylv napotnoLv'ui Γΐροτα-σπΛ SfcV
1* κ υ ε ι  Y i v i u a .  π  \  «0 ** noupoio^p-O L,



·ζ_6τυ0 ^ n.punx>i opifyuoi <wjt* i(») = X , ^C*·) - X- ·
Γ,α \xJoAt ouitpcuo U, βχου^ε αι\ο™ Fectvuxt
U *SU  (m oJp) ί ^ α δ ή  t (u ) 5C|(\l) ^ -» d p )  .

1 7C " d 'X ,  ( r n o A  ^  ^euutociuLq
' |

<*<̂ ου p i  t «pet f  (*) £  3 (x ) 0rn*°^p)

Av p n p to i u*i $(*-)=  X -* - , rort V u c -Z iA o ^ t

^ (U) =. a**-'ll =· O (m o d p )  cxrt.tj f̂cuipvY.e. peffwod.

tw o ί(τΟ  -  ΧΡ-  X ^  0 (w c<ip) ^ » w ^ u a ,  p f / .

To StSo ULfeVo ΑοιηοΫ
Γ ^(x)~OjC*) (wo« rTL) ^>uixo^

^ ολ 8iV*t q tp iσβ·οΤ€ρθ ηλ·ηρο^ορι€Λ <xr̂ o TbSeSoprfcVG,

£ ( a ) = ^ ( u . )  ( V u 0 d t v ) t| V  ILfc 2  .

Αν ^ατ<χ noAui)vop.ot ^(*Λ, *}0θ» ^(?0 Tov
β X 0 u pt ^

l o o s  <300 ^ c o  (modiwt) τοιλαιλπ uua 
ή ε ρ ε  ©τι ,

 ̂ *̂ e ^(?0 €tVoU '€Voc .Πολλαπλάσιο ^OO wtoiaXo Wl
• ^GO eivaJt εν<*Λ SiaupeTTtb Ttru ^CO 'modicio m.
H

~T w £ ( > 0  S  icx-tp t i - r o u  cxn o *ro g  (Sc-) T r tc d  a i o  ΥΛ #

f
UtOL

T o n  δ·α
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% .  τ τ ο ^  U UJ V  U |XL K £ S  | g Q T \ ^ t E S .

Εβτω i(x}rCL*a/x.* . ·. + a  y?
, v  Λ ^
€ ^ a  (ToAua)Vu|xo j i t  o(\tfepcut)Ui 6 viV*T6yjfe6Tej u<w m  g jo iu ©* a p iB jp - ό ν  

Π ια »σο·ηρ.»α^ ΤΤΛ

\  ( x ) s O  ( m e < W )  ( I )
1 |

ο η ο -υ  x  e,vcu έ ν α *  n p o o 8 io p i f f T e .o i  a .u j tp a u o >, ttc t^fcirou

n o A u c u w ^ i u n  la o f L i ju J o t .  Cm·0 ^ ^ )

Τΐροσοχτ^  n  ( l )  S t s  ciVa< ΎΙ TCUJTOTl VJLTI UTOTip'iOL
ί  (x )  = o  ( m o i i m )  xojlitoc\\jm

&td 2 C<-1 η ο υ  t i S a p t  « a  npor^vupfcV a , a ^ l a .  E iV cu  p i a  υ π ο ^ η ^ α .
ζ.___in -&  c___ 5* #_γ__ 1 . _________ __ cut*i f f o x tp i a  €τον SoluiuAip  ^  , S rv jo & j aW c ^ h T o iw ca ji οι « ^ έ ρ ο  

Τι| ΐό  το-υ X  «■ jo'U ico&iero'oV tgcc juLeiVn ταυ (Γ) OLpiŜ pLox)* »oiri-  

| t o o i  (τ η ο ^ Ύ ΐν ) .

Ol jpapjuuvies i<rcmp»tt είναι p ia . eiSittri ι\€ρ»Γ|ταίο·η η ο ^ ^ ^ -  

î\cu>V ισοτιρ ιών,

Όπα?5 κ α ι $τι* ^ p a p p i t i t i  ισοτ<|Μβ* , ο  auepcao*  y,9 e n a .A 'n ^ t i 'e t

pe» Ttiv( l ) a vη  njpljii . .■fc*.)=«(,+ot,’i.+ -·· + s 3C  s 0  c* " ^ m ·)-
"J^pa, |pa uxxB-t ouifcpau-o "X̂  y .t  EX0 *̂ <x

i

Gnodvru)
onoct tcM. . / ' I N

1 t ( * f ) -  °  C orU3d'17L )
^ o S i i  W  Ο * 4 e n c y - n S e ^ e i  T n v ( r ) .

θ α  v c a jo v iU  Λ ΰ ™  τ η λ  n o ta a iv u |u u /» i»  «<τσε«ρ\αΛ (ΐ) n a H
n<ru -mV €ηαλ«Λε0ΕΑ u a j i  p t  «λου* χοι» itrp- 

otWepaλ ο  i ■ , \ Δ  v
•Ctwuovb τ ο ν  ^ -σ  c c a e p c a o o ^  C m e d m  )  . ν α  λ € ρ ς  το  τ ι

ryvCX) * * * ' W a  T" V η  TnV  * © Q » ^ i w ) .



α κ -

Αυο λύσ&ν , 'ccm (moA ττίλ (1) &« ύναΐ
Si <χ.γορ£τ tu.es είναι ανιοάπρεν n̂©«lm) ,SwjetSiri <*ν

^ X* C 1'110̂ ™-) *

Ό τ α ν  ρ.ιλαμ.ε jia - to  ηλ'η&ο* t»jv 5|u*tu»V «yu no^uuivwjmtw ioo- 
c t |* i< u ( t)  cvvoo^jjie To ι\λ·ή9·$5 Tu>V avi6oc<p^ut/ (in o d lw ) <*vA. 

δύο WfituuV ΐηΛj Sŷ clSt  το πλοηθο* twv axepau-uiv η0<υ *ηαλη- 
^iuouV την (l ) tou aV'nv.oov 6το συνολβ

1 °j 1,  ̂>-----L }

Υ] 66 οηο ΐοδήηοτε ά λ λ ο  πλήρ6Α CUempi/X υηολο'.ηα^ (nnodw-J. 
£no|JLtVojsj fca&fc noX uuovup'u-^ ισ β τ ίρ ια  ( l )  ή  e x u

Xufevj η βχ€Λ T0 KoAu YW $ie*.^op«,iu,t.l λύεεϋ .
ΊΤ a p a x a p ru m

6(ud^o0|x& την no^uuJvo|Mtin ι σ ο τ ί |ΰ α ( ΐ )  iccu to cxvcieioixo
Πολυώ vou.0 __ _    yi

^ C x ) - O l p '» C* |X +  * '*■* α η X
too  ScuLAxojpoO Z m t * l  tujv ηολυα»νυ|Μον .̂fc. ·οντηλ64τ4.λ «mo co^pj,

ToT£ £j\CJL aa.epou>-o UL £xoMpt 

f ( a ) * o  (m oJm  )  * ■ * >  f (u .)s  ? C « )-5  ·
An^o-Sm , n  u^cx.fe-n λα. «ΐνοΑ. λύβη την ( l )  oav ueu povo  a-V n. 

Û O-CTTl TjL £xvou Tu 6t\ m i  t^ tew ortv

^ C O  = O
6toV Solu.tv)A»o Ζ ^ Ι ^ Ί  .

JTipagyjOLCtuci., «f ( u -) = d 0-vd>U.-V - - -  λ *  Ο (mod'*!.)

$ (to = αο+α^α* * · va^U1* = a^c^uT- 

= ? ( t X ) = o  .

To npoftjnpux ^οιηόν την «wptenv twv Aog£u>v pia* noAou>wJii- 
k n v  ισ ο τ ιγ ΰ α Λ  α ν ά σ τ α *  β ε  € u p « a a v  tw v - A o e tc u y

piouv eJxQ^o’rtS crov SwVttOAio 2Lm I.*l ·

i



Μ ποροΰρε. λο»πόν  να ε η ι λ ύ σ ο υ ρ ε  m V  ( ΐ )  p e  S o ^ t j J L T L  , 

Sn^ou&n ν α  So\MpLC»<rDDpt *tooS α κ ε ρ ο ΰ ο υ *  α η ο  evo«. nA-npt* ςΰ β τη - 

y.CL vno^otnuDV (m o d tH .) *■<** ^ p O O p t  OVA ηου τ η ν  ε π α λ η 

θ ε ύ ο υ ν . A s  τ ο  § ο ύ ρ ,ε . curt© *tcx β η ο ρ ε ,ν α  η ο ^ α δ α , ^ ρ α - ο χ .

ΤΙ αοά& αχμα. 9.1

θα. εηιλύσονρν p i  Sovap/iv την noAou>vwp.tu-r| ιοη»τ.ιρ«α.

X*- 3 X + 3 "5. Ο (wvod β ) .
Θειο^ούρι ένα njr>ptA ev6-mp.c«. υαολο» qusv (juode) ηαράδί^α 

10 j o ,  t  1 , t  9 , 3  J uox Sot\ptroupe ν&α&ΐνα αηο τοολ αν^ρού-οο*

pot
JfOL

1̂0L
IP Λ

V *

βτην  no Aoujv/upiWvj ΐσυτ'ρ'ιex . Έ  X o v p i  ,

X II o s* i  ( o ) s  *  φ ο  ( m o d e )  ·,

X·* d , f ( 1)  = . 0 = 0  ( m o d e )  ,
x = * d > 4 ( - l ) -  6 = 0  Cmo d6 )  ,
v , 2  , ? ( * )  - 0  Ξ o C ^ od fe )  ,

V*1IIX ? ( - £ ) - 1 2  Ξ 0  ( m o d e )

x -  3 , | ( 3 ) r  2  φ θ  ( m o d e ) ·

OU0τη  λον n©V 4  j v e e w  . v i s

(τη o d e ) j  x π - d  (m - o d e ) ,  x i st(m o d e )

HoupCtSc*yp.Ol 2 Λ
9 α  eiuXvooopfc p t  S o tap m  την no^uiw vopiu l^  t e v x t p i o t

X 2 t 5  =  0 ( t n o d 6 )

OeuJpoOp t  τ ο ηΑήρελ €ν»βτηρσι υ π ολο ίπω ν  ( m a d 5 )

K a i. p e  S c t tp r n  E * ° u p t
0*+ 3 φθ  ( * * ^ 5 )
(*+ 2 φ  0  ( n t o d s )
$*+ t  φo (mol5>)
3 * + Ϊ  φ θ  (mods)

+ $ f  O  C ***A 5)

' ^ a  no^gv jjw upu \ja j t i r o n p i o i  S&V € * 6‘ ^ ν β η .



*<β

θ α  T\OLparttpricrouu.t o t» ,a V  (
' f ( x )  = 0  (m o d m ) tcu jco c tu a . ,

I *
ύι ^εν\ν.οτε^>α , o-v

4 ( u ) s 0  (m o jir a )  , i / u t 2 ,
τ ό τ ε  τι η ο λ ϋ ιο ν υ  p i  uL.'xj ' στ>τνρ-ι o c ,

O naodm )
€Xtl OJÛ >( ftobi OTV

fN^a^^iAcituci , cau cxi* B%j c  n^ii>Tai«tu * V tU  Z  U > o^ (ttyor,
, i ( u ) 2 0 (  me Jm .)
ApOC οΛο» οι cxu.epouol β-ηο To «υοτιαρα. οΠολ», nu»v(Vn.Jm)

^ 0 ,1 ,2 ). . <'νη -1^  rflv t  n a ^ ^ t i o o ^  , ό ^ α  MM m. «kpi&u>4 <|oeu^ 
T»i X * 0 (vriocim) ̂ X=l(mo<i*n.) y ···, XB. ^ ' 1  (wo Aw). 
Ο α το  Sovp-t ouoee e r a  t«\op.«rva. Svo ^a^aStAg-pctcot.. 

3Ta.pcxSfcifrp.oi 3 ,3

noAou)vopi)t'rj ισοτιρ ϊα  I6x% -32x*t 8x+W* S O  (m ode)
«*«  ouuupi&J>* tiS

X-fcO(m.od8) ( X = l(w x » d 8 ) } %*- f X Ξ ? (n t* d e ) .

n ip ^ p c L t iu ^  , nf^©^ |6 * 0 ( n to J e ) ,  3S 20(niode); 8=8 (nu>Je)
»n| 1C sO ^inode^ ^tx fctvou

SO  ( tn e A i)  OouDtociuui.

 ̂ i  (u.) m o  C.mo<le) ; -V"u.€ Z  .

Y ^ N f c g-^ ii- . , p , , x
την no^ou>vup«tM^ lorottpiot l ( * ) :  X -X  ΞΟί,1*0® ?/ 

OijoO p  npvuco^ ctpi'tWo*»
Α η ο το  θ * ΰ > ^ ρ 0  -του t e a m e d  Vxoupfc o r ,

£ ( u )  r a P-  u  = o  C>n.odp) -V-ae iZ .
Ap<x «Μ^τη eyfei p  «ixpiQu&x 0,o*U4 u *

X * o 0 0<*p) , X E i ( m o d p )  X s p - i ( m o J p ) ·

4  pe&oSos eoptffab tuw Auecujv τλ* ( i )  p t  Sotip-η ^i^it'ceu



- 2.1 V

otpatttt entnoVOS c>tav to (modalo) m  fcau o βαθρ.ό> τον <ιολ)ιι>νο~ 
y*o\j ίγ) ύνοα αραιό* ρι^αλο\ ap*&p©» · Μάρχί* ρι<*
0Μ\λη ρ*Φ<οδο& tyW  ̂ ιύλνση πολν̂ νυριΙί.ΐΑίν i<xox»p-iuav oim)i 
GTwJ ϊ\6ριϊ\τα>σγ\ TwV p̂ct|x̂ utk.u)vl \osti |a \ oj\/.

2tai Ε,ηόρινα &a.So\>pt opvapivcx ΟΛοχιλέ<rpa. ccx <\ou «xTtAouetwiw
Tr»v Sm2\uamot εη»λθσΥΥ* ηολυωνυρΊ^'*^ «βο\*ριιαι7.

Op topics.
Ovopuajcupt -βο^ρ·© Tru> no^OvOVupi κτ\:> »croTip.ioc* 

ίςχ) =: 0to4 a.̂  X +  - * - 4 0<η·χΓ s o  (tn-o<im)
Tovi ρ^ο-λύτίρο %txivuo aAcipo^o ► Jtarov βηβιβ

Cl* φ θ  (moJhn') .

, ά.ν ΟΙη^Ο (τποϊΙυϊι) tpti u  (tô uu»vup.ti*4| icnmpioi 
6Xt< ί>οΑ|χ.ό η „
Av U  ilÔ 0lUN/U|iUil̂  ItnST'jMOL fexfci &aub|to 1^<η ToTt 
ΟΙ^φο (’rnoi'vru) 'taj 0ΐ̂ +) S  · · · -fl^2 0 ( irvoJ‘wt)·
0 ηαραι\ά.>/α) ορισμό & exit ν©*ρ-«. *»«. ολ»χα πολνώ^ρβ.

Jife aVitpawou^ 6ovxxAt*W η<*ν eva* roi>A**i*r©V βηο-ηοοΑ 
GOvxtXeeTti t©O %Ivoul φ θ  (mo^nn.)·

«
Αν , 0Ι· = Ο (nmocim) , »·-θ|1>· /η

διη̂ σ-δ-η αν |  ( χ ^ ο  (mo Am) TaaJtociuJx.
ToTC. Y\ T\O^OVPVO^U UL*| lOOTl^id f  (X) S O  ™0
Siv kxe\ l&o&p/o.

OoiavLos
As tL\Joa i(x)c<Ao40iAst+·'' ··* **,*· ^  Z M  Ufia 'ra ^υβ1αβ^

c u p ^ *  Ovopitjovija. τον
taSw-o τη^ no^ovWop* ιβ«τνρ'<Λ

1 4 (*-) U 0 * 0  *



w

' ^α. x.\s r̂ OLpaxLQ.Tu) no/\\jujvô t*w-6> *βτ>τιρ.ΐί̂  exou^ £f

^ ( jOC+̂ X*·* 3 θ χ 3 S Ο Cmo  ̂ txfel t>
li)  $ *5* * (OX + SOX5 * 0 (wo«i 2) »  1»

>>

>>
2

3
iii) 6x >* x̂7 + 30x3 H 0 (vtoJs) 
lv) i  + 3a% Cx3 i IOx̂ s O <>0<J5)

6 H 8*-t36x*+  i?  x s * 34 0 (vkoJ^J S t/  t x u  έα9ρό .

0  ia ^ p o s  ριαί» t)o>u u jv o .̂»u t)S \<3·ο χ \|λ 1ο λ  $ ( x ) = . o  (tnoJ_____JpoS jjliotA T)o<AuujVO î.»UT)S \<Γοχ\|Λ· ο λ  Ι*(χ)Ξ0  (mooim)

η to iSio o AaSpAs ( m o d v a )  του f(x) ^ o ^ t o tx o u  cxqo ■*<> 
m o d u l o  *θ Α  $ € > ν  £γ>1λ TnV |5|Λ CV/oio( p t  t *  ^ / u>6T« flo& po

τ ο υ  ηο^ϋ υ ο νϋ γ ίο υ  i ( x } ·

Για na^>a.Stt |̂ua , αν £(x)= 30***-60 * \  Κ χ*-ζχ4  3 τοτν

>>
»

>>

»

H noAotovû .(ai!| term put ^(*) =0(roods) Stv cxu έα,^ρο
4(x)rO (mod$) « u  &o$pi 0 
4(x) SO (mods) evfci βαθρό 3 
? ( χ ) ίΟ  (mo«J*) fextj 4αϋρό 4 

■f (*) 2 0 ^tnoJlS^ Vx w Aafe|iO 4 ,
£VuJ το ηολυ\Α>νυρσ £(x.) feivoa  ̂V 4oj&

Αν n no^ouavo|X\vLT| i crmvjjua. -f(*) ξ o (mod 
?£V exu. &αΒρ© , δτη^α^ή aV f  (x )  - O (wi oci τη  ̂ tajJtjoo ua
lOTt όηαη fctSapfe. exti cu>tm cujl̂ i&uo m Au6U-} .

To ενδιαφέρον ραΛ crpe^exan λ ο ι η ό ν  Gt notauovupifetb 
icoxtputS - f C ^ - o  (ntodim.) που exowdo& jAo, ota^/

5τ^α£η I6xu« ( ,n 0< U i) t a u M i t i a .
_ \
TIcxpcxxrtpnyn..

0  iaaBpoS CxV> noAoiwvuyuvc'ni (axjTtpias
^ x )" -O  (tnodm^ ( l )

*1 TO i&o o fcaBpo V (iriodm) του ηολυιυνύρου i (x )  iW  
tt̂ cu Παρά ο έα&ρχΛ του τ\σλυο)Υυρον ^(a^sd^+a^f



G T O V  δ α Λ Α Τ υ λ »  Ο  2 ^  1 * 1  ·

-roTt
uxjtx dV -η C l)  € χ ϋ  Jbafi|AO l^ir Ί

^O^inocUn.) ual 0^ '-- — η
77 , — —  7 7  „  X  .
Q-K ψ  O  Ίμχ» a „ ,. = - ' * =  ̂ 1

^paJru.aXt\JUOk dV η  ( ] )  €X£* &ofi|AO .
j . / i λ 1 _  ̂  ̂ 0 im odw )

O-v, φ θ(τπο«1ττΛ  u a l  Cl = * * ■ “ C( " ©*JOtfc

i(x) = q + a x + — 4Q χ*%ά x"4·!· - * ’* ol'n*'  ο I |c. IM-|

a ^ B- a c+a,x+ - * + a |tx fc
δπ^Ο-Εη TO *£(*·) G*fct 4a&|io *

/\v oa ( l )  Sfcv exei Αα^|Λο j o w  δ-η^α-Εη -̂g ” '* * =0η= 0

T O T t  d e r  '  -  '  =  Q  t o  Vjoj. 6 d o a ^ u ) 3  ^ C x ^ r  °  6-1 VOu δ η ^ ο ι ^ - η  t o6noptv/uJ3 * (*  ;= w vtXi to

£ ( x )  t o  y . ' n S t v i u o  n o X v j u u v u p - o  η « ν  E f c V  tv>(ri .

O p u r p L O S

θ α  /\t | )L L  o t i  o i  n o / \ u a ) v \ ) j J i \ u . i i  \ c o x i | i . ' i t *

f  ( x )  =  0  ( ■ m o d ' m )  vc<ou ^ ( ? 0 ~ o  ( m o d - m . }

feWCU 10Ο§ύ^Λ|4Α$ , otav 60cxXit&6lkjvccu «χηο τι* iSie* oclpfcpouiy 
T l | A t 5  I O U  X  , δ ϊ τ ^ α δ ή  o - V  fltCL a t t f e p o u o  1A- t f e x u t L

f(w O  5 .0  (trio d m ) C J^ u)sO  (m odni) «
H  S t c L ^ o ^ f c c ^ u u a j  € a.v o u  l o u S o v a j A t s  c l v  v u m . j m >v o  a . v  e x o x > N /  

τ \ ί >  ι δ ι ε Λ ^ ύ σ α *  ( j n o d t r i ' ) ·

Tlpota^A 3.1

f  (% } 3  < j(x) (xnodm ) χ**υοοοι«-ί
T o rt οι η ο ^ υ ω vo p-ivJLt  ̂ ισχ>τ» jjlJ es

0  * C * )* o  (■mo cl m .) fc-oa U.) 0j(x.) = o (mod^n.)aval ισοδύνΛρ·^·
AfjoSa^n-
Για u0 .&taatj)aA0 ΊΙ E/oi>|u ; ^ ( u ) h .^CH ) C.'mod'm} ,



2SS

6 u p ^ u > V a  pfc Tr»v a ^ o i A e n  m v  ν»ηο^€οτή p<**

Α ν  λ ο ι η ο ν  η  ^ ά , β η  < * * ( m o d m )  & v e a  λ ΰ β 'Λ  - m v  t )  ^ « S t »  

ί  ( < 0  Ξ  0  ( m o d W )  c o c t  ei.Vcu v ie a  g  ( « 0  2 .0  (n v o  

ύι ρ ^ β η  a ( w o d t r t )  e i v o u  λ ύ β *  w u m  U )  · Ό ρ ο ι » .

\<.ou ^ ol t o  a .v c t6 T p o ^ «  . Q

T o  olv c u > x p o ^ > o  τ η ν  Π ο ιρ ο ι.Γ |ο .^ ιθ  T i^occunW  $ 6 V  f c f f x v & i .

Γ ι α  η ο υ ρ ά δ € ΐ^ ρ < Χ  , ο ι  Π β  A l i u i v u p i u l j  ισ ο Π  ρ»  6A

« 3 χ - *  3  S O  ( m o d 5 )  u o u  4 x ^ 1 - °  C » ^ o d 5 )

tcVou ioO$uV<*p.t.s> ,€ x ° u v  στχν ^ ύ σ η  p o v o  m V  Χ ξ  i  ( m o d ^ )  

° ^ a  . 2 x 4 3  ^  4 x + d  ( m o d  5 )  tjouj-c o ’civajcl .

H π ρ ό χ α σ η  3 .1  i6 x u 6 i  vuju  ^ fc v tV u jo c e p o t .

" Τ Τ ρ ό χ : α . σ η  3 . 3

Α ν  ^ ol τ α  η ο λ υ ^ ν υ ρ ο » .  p e  c u i f e p o u o o v  * η η /τ ε λ « ϊέ ν

'6 χ ύ * ι  ,
4 ( u )  = c j ( u )  ( m o d m )   ̂ j i a  \ x x J e  c * u . tp o a o  a .

T O T t ο» Π ο Λ υ  U>VU p i  ULLV ic n o c ip lfc V

f w = < j  ( m o i m )  \ a u  O j(p c } -= o  ( W o d m )

^α,^ο λ  \ σ ο δ ύ ν ο ι ρ ί λ  * ■

Γ · 1
m o l  v o c  ο , η λ ο  g o n g  p r o p  p fc λ ο ι η ο ν  x n V  € U i  λ ο α τη  p « c t \  

^ \o \o u iV o p iu L ti^  ισ χ > χ ιρ » < ΐλ  £ ( x )  Ξ. O ( m o d m ) ; ρτυνχι^υύ,ι ^ p i e l t o » .
. _ \  ' . ·. t *

■ I T w t I
no\uuWo|jLo Q (x) oun ^oii>«T6ynS ο.ηο chjctoW

i w  *̂ οα x e ro io
f  (x " )  & C j ( x )  (rn o d m .) OOuJCOG * U A

ή ^frViV-ujffcpq

4 (u,)* q(k)  (nveAw) Jj'ia aa.W ausepouo u  /
'c a * ^^'λύοΌ ρζ. -cnv aai^crv6Te-<pri ouMa laoSuvaprj 

^ o A o u 3 V U p \ a ^  , o o c i p l c c  g O * )  S O  C ™ ° d i r r O  ·



2 2 3

'Ετσι εχουρ ε ,
~ J \  Ο p \ σ~ \Λ-Ό(. I
Κ<χ&ε π ο λ ο ω ν υ ρ ^  UTOTvp^OL &«χ£ρ.ο·υ ΐ  < *\

|(jX)-< V*a f*·4 ----+ α η χ11 Ξ 0  Cm o^‘w')
txVou ισοδυι/αψ-η  |λ£- την no^ou>vu^M*n i<n>c.tp~t«l &oû io-u Jc

g ( x ) i a c+ a fx + - - . - v a r x r  s o  (n u d m ) ·
AnoSexJ-n.
Α<|»ου ο ΑαΒ|χόλ tvii> ei.voa £  < η θχχ tit v ου 

01£ ^.0 (m o J m ) a t i | s  - - . ■= 01̂ *= O (m©dm)
t~ 1 * <'txoupfc eno^.eva>* t^y ccuu-ceciu^ «<n>c\|xicc

f  (* )  = ^ CO (mod t a o c o t i  u a  y
LLQi £u|i^>uJVa |cfe tYW "TTpocaxm S 1 ,o i rboAuu>vu}uut* i«©ti -

«

ί Μ Ε Ο  (w o  d m ) itoM gOO EO (Yrtoitn.)
EjiVcU v σο$(η/0|ΐζΛ . 8

Για, no(-pOL§tJL̂ |XOL VL TloduuiVD |MUU| I <TOCt |LU «X 

■f O ) -  Ί* +42x + 8 x * 4 4 3  x B + 15 x W 4 2 4 *  & = 0 (m o d e)
3  ncu saVou ισυ§ννογννι jjut

c j(x )  = T + I2:x + δ * 2-* I 3 x ^ = .0  Qm©dGj ·

'Ο ρχ>ια  p.no povpit· vex δάξουρ-ε ο ι ι ,

T f 0 ^ ie j |j u x  ? 3
πολοαίνορ-ΐκη  icrotipJiOL -f ( X )  Ξ O (m od m .)  

ίχχδρ-οΰ  C etVcxi \ <toS uvcxj^ti pLe r>iv πολυ^νυ|ΜΐΕ.τι

t<rocip-'*oL < J ( x )  = θ  C ^ o iv n .)  &<x%p.ov r .  orl 0^

a(x*) είναι το πολυα>νυρο ηου npoV.uriTU ano to fc * 0
o > i «

6jajp<xv|>o\)|ie. ολοολ του* o p o o s του τ (* )  Π ον ο\



%2Η

σοντε,λ£βτέ*> τχ>ϋ$ S iou p ou vrcu  ο. η ο -π>ν μ  ·  ojjoi οι 
fcuvrtAtfeTts τολ; ^£χ )  ε*'''οϋ· ^ .O ( 'm o t lm ) . ·

Για. ncLpo-Sti^pioc , τ» noXouuvu|A.» Wt| »<γοτ;\ |a.'i ex

i t *  ) -  5 * 8 x  + i a x a 4 K x 3 + i l x / , f 3 a x 5 s o C * n t o J e )  

ex vcu \<roSu\/a|tri j*e r W  

C j(x )  r 5  + 1 2x*+  J1 Έ 0  ( m o d e )  .

'A ^itcn  συνέηβΛol του Πο^ΐσ^αχο* 1 3  και τη* η«^>ίχτ»γτισηΛ 
o t \ ( OL \/ a  φ ο (m od nu) Tore OLrfcm+ r  όηο-υ i i
Stt̂ olStj O L S r ( m © J tn )  p·* U r ^ t n . ]  ( ei van to

r\Oup«x.t.QTuJ πόρι<Γ|χ<χ.

T T o f  ig~^q. 3 ^

K a& e η ο / \ υ ο * ν υ ^ ι κ τ ι  i<roe»|Mct ^(x>) a 0  (mod-m.) ου Γ

a\/OU UToSuVO-^LTl ^MCL TloXovJJVO^MU-'n \<rot.> '̂(OC 
c jQ x) =. 0  (τ η -ocl m )  -6 αΦρ. ο*υ Γ , ο π ο ύ  o \ (TuvitAtexfejj

too  η ο λ ο υ ο ν υ ^vou uxu ^ m - i .  . R

Για nobpaSw^picx , >v no^uujvo^nu.-^ ισ ο ^ γ ΐα .

|C > 0 *  5 +11 X* + SiSt** = O (* t© d e)

fcWaj ι σο^υ i/a-fAr* ^
^ ( x )  s 5  <* x  4 3 x 4 +  ^ · * ·  5  Η θ ( τ η ο ^ 8 ^

Cl̂ otj  ̂E i Ofcod 8 )  , i4  5. 3 (m od 8^  ̂ ( Γ =. I (moJ 8 )

lt.an SU =. 5  (m o  i s )  ·

I 1 O  y  I CT|JLCX 3 .  ^

4 noAuuiVoyuuYi ισ ο τ ιμ ία . βαθμ-ο-ό νι
■f e x ')  = + - - - 4 0(| x  4 a lo 3 0  ( /m o d  |>)
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X χολνοι ♦ tvSape. στι ό €ΠιΑυ<τη pta* t)oAvu>vupiV:*rt ισνπρϊβ.*»
·?(·χ) = 0 (woJlm) αΛ action στην επίλυση ττν\ ê 'i crv>στν> T w . r
4toV δ α κ τύ λ ιο  L"*·! · Anjxuji ojxuj^  otoLV o th eivou.
σύνθετο* , ο SatTo^toS ^ ^ L * ]  δ ε ν  txVca nfcSto eLU t^ouotntaA , 
ol̂ cv exM SiaiptTfc* π>τ> p/nStvo* . Για ^o^petSet^pu*. <xv tn -6  
Tote, τ α  p / η -pYiStvi-tux η ο λ υ ώ ν ι /ρ α . S x t  2 u x u  3 x -

£xow to p/nScrvi^uo η ο λ υ ιΰ νυ ρ -ο
+ S x  -  °  ·

Έ τεν ηοί\λα ano τ α  jvw eux αηοχελέ6ρ.ατ.οε, jp a  a^e4p\u*fcS 
ε^σ ώ σ α ν  6Tb i\tSi<o au tpeuornca*  FC *! t όηου f  σώρ-<* ,S tV  
Ιδχύουν 6Π) SaVxu^io Ζ γ ^ & ’Ί , "Vn σ υ ν ε τό *  . ΓιαηαρίχίΜ ^- 
ρυα δεν υ π α ρ χ α  ιτχέση ρχτα-^υ χου ηΛτ\&ου* tu>n ρ ι^ ιό ν
oxxl too {^αΒρ-Οα; no^uuJV u|A ovn« χ τσ  p r j-  ^ .τ ι^ ν / iu-o
πολυώ νυρο X*1- 3oc + Si e ro  Z^Zzc-l &o&p.αν 3. έ χ ε ι
A - Sta^optoMt* p ,x» i x ~ \   ̂ x  -  2. j x ^ i ,  x - 5  .

t\apaS 2 . l )  δ'η^α&η ext-\ t\ep\«6o«,tp&4> ouno

Cpy fi>aubp.b to n .
Οταν όρωΛ το Tno^aio ecvou r\pujGo& apnBp-oi |s , τότε to i p

EWCll CUJpOL UXM To [x*l T̂ fcSlO ΟΑΙ^ΟλόοΟΟΟΛ.’ Oj|OCTOL ŷu>6U2L

a b O T ^ |ia x x x  α η ο  ttvt %tu>piCL πολυώ νυμοι v «το F M  ιβχύον/
uj ©ηο-υ F:  Z? uxu ρέσω clutOj v pnopobpe. VOL· rpx-poupLtεδ 1 1

qlvc\6τoixol οιηοτεΑ66|χατο. ^ρβ. πολυω νορ.iu.4s \<roc\p\tfc (rno<lp) 
Ati/ 0LVOUI ςτου* €(cor|ou^ ^αλ ta x i τέτοιο ,α.η^ά 6TV|V εηο^βνη πα- 
ρά^ραρο nci^o-ocncuj^cnji/ cui (τυΰειαΛ ορισρεΛι aijOTiAfc&jiata ηου 
<x<fOpo\W noJWvu|iiu.w iototija.1 ea (τηοΑ ρ) , p ίΐριοχο*, uou p it πa- 
paLt'npvMTCi.S ^Ci ji.^COiptpo'upt 6Td ZpL*l τα  cwliiloixa €ίΠθΓελ&6ρθιΤα.Β

"B>aq\juo^ peu  ότοχο* elvou η ε π ’ιλυόη τπλ noAou3vup.i ut?)
Isothu-.oA ^ C ^ W o C w o ^ - m )  ,ό υ α ν  ο ιη  t iv a j  βύν&βχοι 
Ojjii<poao^ „
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^  ®[CX)  Crrio^ f )  X ou>x.o^t\ta .

ϊ'ϊ'ηΊ η«9«ΜιΡσνι i l l)  ΟΛ y ô&t«n»v|*-t oti
Γ ( χ )  = >̂0-4· ·̂χ+ - - - 4-t>KX*% ■ - +

^ < ^ -1  , ĈM eeTvw ox, *n no^ u^ Vw ^ ,^  ,<ιχη« ,̂ος. r(x)S0 (Ynocif)

C ,t ' ^“ V 0 y' i 'n  ■ «'I»'"· Κ ί °  (n>.oJi?)  ic« b = . . . s ki s 0 (iMJfj.



2 2 8

Αν q ( x - ) = W <··4' T o rt

(»)

x  ( x )  S  ( x )  ( * x o d p ')  W itot»  vaA  

^cu  cnoy.tV w * ijviflL vxiCJfc cxujtpoo. o  U.i W * 3 W  M r ) ·
Affo to ftfcuJpnpci F e r w i a l  cxo*o|ifc U “ U s O  ( t n e a p )  » T

e n o p ii/u tt ' V  M e Z  a n o  τ η ν  ( i . )  & a  e x o -u p e

i(u )  - (u -u )< j(u )  + r ( u )  s  r ( u )  ('",0<*p)
Α η ο τ ί ^  ( 2) U O i(3 ) CXO-UJULt TfcAtUXX

■f(-U-) = Q  ( u )  (m o d p )  ; V u fcZ . t
i .  A V , . 1  * —i Λ1 noAouJVU'

A cjottiv  Π |> ο τ ιχ σ η 2 . ϊ  $>o|xnfc^>ouivou^s, cu)f>a~ o c i  ^  

y^u.in ι σ ό τ ι μ ό  | ·( χ ) h O ( i*o<Ap) sWou uroSvWctp/n {A·6' τη>  ̂ n0 

Avu»v»jp\uij tOiT\|A.tct ^ ( s * - )  — Ο £ m o A p }  γ|οό exM &αβ|Α.Ο

K  S V n  S |> -  i  .  B

~ fja jp C l.S € t^ p b q  3 .1

Qtcopc*up£ την Γ\ολο\ονυρ\νΑ.η »eouyuou 4&ο&ρ.©υ ^ > 3
? ( x )  - x 1"- 3 x 5 * 4  x 3 + 3 x %  d 2  0 ( m o c i a V

λ  i p  3 > *
i c u p u w t a *  t d  7( x )  p.fc n> X  — X  ε χ ο ·υ ρ .ζ .

ί ( * )  = ( x * - x )  ( X * - ^ X *  + 2 )  +  ( 3 x xi - S x  + 1 J  

Tio l  τ ο  υ π - ο λ ο ι π ο  e x o a )y . t

ί  X + 1 3  ^  i  C1̂ ® ^  3  ^  C A o r f t t> I 

t r e i  <n n o ^ o u i v o p i  ι σ ο τ ι ρ - ί α .  + Q x )  = o  Q m o ^ J

\σ ο Ε ύ \ /α |τ η  j i t  ^ n V  i  + 2 x  a 0 ( w o 4 3 )  ^  β χ * *  »

^  C ^ ' i )  vajoul. Α υ orn. X s i ( τ η ο  a( ^  , v **

1W>4 ΎΙ p , o  VCxSl <-U-| A ΰσ>ν τη Λ  £ θ < )  S  0  (w io < \3 }  .  **"*

H c x p c o S u ^ a  3 . St

θ ε ω ρ ο ύ ς  noA voW up-n* ''" »<n>np.ioc &o&pov 3

f i x . )*  x M * 6 - * *  « δ * 1 * ! * * * *  5 H O  0 ^ 5)  

Λ ϊς υ ρ ιν ν ^ α Λ  τ\3 ί ( χ )  |*ε ro  *  ' *  t x o u p t

^ 0 0 =  ( x * - x )  ( * 3 - S * )  ♦  ( 5 χ 3 - « - 1 0 χ %  5)



Kj ^ cl ‘ 6  + 40  X? +■ 5  =  O  C‘mo<  ̂ oouooocvuucx

€no|ttV u)^ $ ( * ) »  ( χ *  * )  £ * > .3* )  ( i m o i s )  l o w o a o u e .

Apex ^ ( ta)  Ξ. O (mod 5 )
'WJU enojxtv/οϋλ r> r to ^ u u jv o j-n  ιβΊβςι^-ιο* . $ (=Όξ Ο (m*>45)

€x«>i 5 S\<x̂ op<=t\ οΛ* λυστο (mods) τΟ ^ β Ο ,ί , ϊ^ ^  (-mods).
■U T o u p o c S e ty p -o t 2>-3

θευ5ροΰρ6 tyW Ho λθιυνν/ynai^ 10011 p i ol

f(x ) = 6· χ Ι11β+ x 6 - 2x3 +· 6χ%χ v 2 ~= O (.’mods') .
EiVOU e  -j ,

- f ( x ) E  X - « 2x + X V  2 (irvod  3 )  r-ou jxeT inxe.

ΚβΜ e n o p tv u n  , ς ύ ρ ^ ν α .  p*. *w T\of i«rp.a. 5 1 ό  Λ ^ υ α ,ν υ .

^ iy - ^  \c r> x ii^ icl tt-vcu  κτοβυνο^η | χ υ τ π ν

g ( x ) .  Χ Γ -  2 x V x  + 2  S O  ( m o A 3)

Aioupovpfc. to oj(x) ε̂. to  x -* x  *<*» Sxovp.^,

= +  9

Aj>ot 7> noAv.«jvuy.u^ ,«roi>f,«. <j<>Oso(>nodV) s;vcu lcoSi
vap-n |te ttw οολϋιονυρι uû  u ro -u p Jio i &οι&ρ^, 0 
5 B 0 ( m o A 3 )  *  o ^ ol Sw/ ***' λΑσν, V Α ρ ο ίτ ι fcoAtfu^VYjuu l  

tO O T i^ 'io l t ( x ) E O  ( w i o A s )  έ ,χ ^ ι  A u < r^

θ ε ώ ρ η μ α  3 Λ  (  L d lg r c ity ic e )

As EAVOUL p  €ΫΟΛ npu^TWi fcCU

"f 0*-) =  a * X  4  · * * ±  φ  0  ( m o d  p )

tJa. ηολοά>\/υρ.ο ps. auuep o u s συντ^ς^βΛ  
T o T t n  ηολυ^ονυριίί-ή ι ^ ο π ρ ί α  ^οΑρ,ον Π  

f ( x )  = 0  Cm o ^  p )
t x e »  το τ\οΛύ rrj <5ioUfOp€T.\OJii.s λ υ 6ζ*Λ.

A n o S ^ n .



* 3 0

θ α  χρτισψοτκητχτουρ* επα^ω^η πάνω  βτο J&a$|Ao ττ»Λ no^uiuvopiVro

'<ToTi|uaj> ^ - Ο  (-m o d p ) .

Αν τ\ - 0  τ ό τε  TrLtVoAuuSVuyLituj i (t o t i|jiiol &α&ρβυ 0 

ί ( * ) = α ο *= Ο  ( m ° 4 p )  S e v  cxfci A v c t j . cl^ o t» α ^ Ο  (n » © d p ).

h y  η = .1  , T O T t  ύ\ ί  ΟΟ = <*| *  + °10 5 .θ (τ η ο «1 ρ ) |α ι  <V^o(>nod^) 

ĴL>/OUl a^A.yu V(Γ01 *|A y cl u a u  €X^I |m w  o(\l^ v4 u&a *λν<ηι ^rned|J

V q o S e io u jL L  CTV το  &6ώρ<πρια. α ρ δ ε ύ ε ι  gva i\oAouw o|M ut3k

y » \ v >  fca&yuo'v < T| .

θ ε ω ρ ο ύ ρ -ε  pcva. noAuvAWOjMvuj ιστ>τιρ.ια  fia & jxo u  η

Iσστi-

Ι ί Χ ^ ο ί η Χ  + · · *  + α (|· = ο  0 « < i p ) ( ot ^oCmodp)
u υ η ο δ ιπ υ ρ ι oc, -« ά^ρτ>ρ.<χ. ^ Μ τ · .

θ ά  έΜ, Jio.rjoV cum, ΤΛυλό-Χ «σιον -η.^ S ia i i t« .u .U
n v  CLUTJLV CU |]« 1( ■ Iλ ΰ σ ε ΐΑ  u a i  a λ  t tV a i cujtc .* ©< ejnfii

Co, C 4 3 . · . j T̂fn.o<l

Af» i  Cc*)so(mo<lp') .
rv 4 * · . V i «■ ©«,* y)
v a  V A iocA 'nJo 'u jxfe t t  QuTor^o. E i’ vcm  ’ 1

?C * )-iC e .)  = •^7 a r ( * r-C„r )= (x -c <
■ ^C*)

οηου
c j ( T t ) = a ^ x

H-i
* («**·+«*.,) x '* +-  + (ν : ^ . . .  t aA)

'£-T6t Vcr. 4 j  . - . ,yj €χουρ.ε

■fCcK) --fee.) - Cc*~ c . )  e j(c^) S O  («νοάρ)

OJfOV = 4C^o) = 0  (mo dp') , k.s <,...,?)

Α>λ“- C ^-C c ^ 0  CmeJp·) ^
oj^ otj οι λ ύ ε « Λ  iivtm  c*v\fedc.i|jLt& ( m o d p )

οι,ότε Ξ Ο  ( tn x x ip )  , Κ = ι , . . , η .



ϋ3<

^Ήλου^Τΐ Ον ΠθλθνθνΟρΛνΑ-00 1<Π>"Η^·Ά X̂lB̂ J-OVJ TVi
< \ (Χ )  =  Ο (™><»Ρ)

6χε\ 0r| cuvuroiι u t^  (ynodp ) /’}o€fc*^ "u^ '^,10 P*
Πρόωρα. ηοη> OLVo^e^fci e™v enaju^UM  p«A Ap«*-
η  no^owvu|uu^ iMm^icc $ ( x ) S O (w  o d f  ")

W e x t i T o  ηολύ  η  S i e t f o f  « yu-*·* \ u » m . B

Tio.pCtx'npTigtl
To frfctoipupa. ίου ljtxgrttr)ce ου/ το p ε τα ίρ ο υ  pg. eca. no^ouwx/p.«. ρ,ς. 

ciW tfcT es ano Lo crwpuaL % ?  < \* * *  b r t vxi-&t ηολυώνορ.ο iaB p o ill 
Stv ymopti l̂a. txt» βτο Z p  Περισσότερό αηο η  S ia ^ o p tru m  pijWi , 
4^α ^α)6^ό ρ.α>» ^ποτΐ^εσροι α^οτιιν  9u>)pta ηολυι*>νΰρ.ΐΛ>ν p*> tu»Tt- 
Xfcfclis our̂ o βνα ο ^ ο ιο ^ η σ τ ί ^ujpocF.

T T o p ig p u x  5 .1  
Αν 'η ηολυνονυρχαή u ro c tju cu
^ ( x ^ s . a + a . j 'x  + * · ·  + =£ Ο Qmo<lj>) , p  npJac**

€xt\ tvtipiσσοχερε^ otno < 5 i o L u . f c λν<τε*Λ , τ ο τ ε ο λ ο ι  
OV C W teA t^T tS  του ηολυωνΰρ,ο-υ ?(x) S iaipovtf tjcu. etqo TOV p

δτ>Άουδη * ,
4 - (x ”) S O  ^TtvocAp} t o u ; c e t i  ulcl. .

A n o S ^ t..
As ϋηο9ε<ΓΜ)ρ.€. oci ^Ρζχ) (τπ-οαρ) toA jcociua...

Τ ό τε  n  noAovuvopiu-n ισοειρ-ία. ^ C*) = °  (*voAp) e*fci ftafepo t a i

δετού ©ci tun σι eivat JT . CnopeVuss O i r ^ y j  t e a .

a r  φ θ  ( m o A f )  , a ri( = * * · = a ^  3  o ( m <d p) .

b  3 W = W + ' 4 α χ χίΓ

^ ( x )  S  ^ (V )C 'yKeĉ ? )  (  Π ^ .  S , l )
A^>a o\ ηολυυίνυριυ.ν ιοοτιρ.ΐ«^ ( n o p . j ^ )

f C * ) £ 0  O ^ p )  <j(*) s o  (nu><ApJ
eWcm lecfcovecpt* 'Ε.τ6ΐη no\uuWtfp\uij ισ ο τ ιρ ί<* ^ O O so G w d p )  

fccSjjuo'J ν ^ η  θα extt ne=pig^ottpw α „Λ n SirfUVp i uive* W**HfepiGfcoTtpt* q 0̂ η $ \ o ( i pev V> \sa k \** i



3 3 *

ατο·fefcfct AofcTl* nê |6.60Tfcj>fc* Ληο TOW # npigp-o. e

T10 mi^uJVtx p t  το Ofeuipup-oi- ττλ> Uoj^^cnn^e „ A^o,
=.0 ( m o t if )  -cmiteC'xju* . %

Ταρο.τ/ηρ'ηση
To αποτέλεψα olol© av to ptxcKjfcpoupt ciol «νολυ«*;νυρα τ©υ * p M . 

p a \  λ έ α  ot» u a t)t noAtnbvupo του jzj, Μ  Γ|ον> ex*' τ\*ρ»6*ό·τςρ^
8\3<.£ν^ρ\ρΐ>ΙϊΛ CUt\0 TO ̂  &β&|ΑΟ τον  €AVOuL XO jAtlStViuo ; no*
Ao uWup.0.

Τ Ι ο ρ ισ ρ χ χ  5 $ .

J| ποΑοωνοριαή ισ ό τ ιμ α  ? ( x ) * 0  (moAp) f ττ>ρ

e x u  p  SiaacupipLevev Avieto Cm°^ p ) <W uoi povo ctv 
TO W.V0UL ϊ\θλλθΐΓ»λθ.Ο·ΙΟ tot) x ^ -x  Q m oAp)·

ληοάαξη.
'Lfetu) OCI ^ ( * )  Ξ  ( x ? -  x S )  C j(x ) ζ τ ικ χ ΐρ )  X L c tM T x t^ w jx i enoo <j(*)eZfc]

r,a  UOlQl ouiipouo UL CXOO|1& (n pot. 1.3 . WU θεώρημα formal) 
f(U ) = (u P-U.) Cj(tL) Ξ 0  O o d p )  - 

' t-T61 TV noAuuJVOjUL«»tr] i<rotip.ia. ?(>() 5 0  (moAp) *Xfe1 p Siafctr*:-

ρ ιρενετ Aufeexs H6 * ^ 0 , 4 , —  , ?--i (τηοΑρ) .

A vt! 6 τ ρ ο φ ο ί, oj> υηοθεστ>υ|ΑΕ ©α τι ru>Auu3vuptu/ri towvipioL
f ( x )  =0 Cw ©^p) exfci p Siaufc*pip.iviA  A u a tu  .

AlCUpOJVCOL)» TO 4(*) Ρ£ T0 TVoAucoVup-C*.
i ( x )  € ZL£*1 tw o» a  J»€Tt

? (* ) -  ( χ Ρ-  * )  <j(*) * r CK) » c C*)=o η cieg r(*) * f  *
A v r (x )  = 0  τότε  <p<*vepoL·

ί ( * ) π  ( * * - x ) c j < ? o  C » * 0 * * ? )  t £ X U O O t \  vjucl .

Av djeoj f (x )  < p tote flia. uaB* aubpoAo U εχουρε. <^avtpa
$ (vc) = 'C(u .) (m oJkp)  . 

ot ηολον>»τ opwxii ισο-ηρ.» t s  C ^ ot.25)
■f(x) =■ 0 ζτηοΑρ) WW i( x ) s O  (woAp)



ά/αα 'E-tc\ ν\ uoAuvovoptu/n ιοτ>-ηρία. £(*) = 0 (Ynodp)
exe\ p S \ a v J L tu p ip ^ ^  A u t t n ,  €vu> o β>α&ρόο eu*

ΟΠΟΤ£ e b p ^u W a  p t  το Μ όρισρα 3 . i  fei¥cM

t ( x )  Η  O ('TTLo ip ) rOJJCOTilVJLXt .

^ T61 ■ £ (* ) =  CX “̂ X ) C| C O  0 ™ ° ^ ? }  OXAJt^O' ^

1Τ ο ί.ρ < χ τ ιίρ η σ η

θςυύροΰρ* τ η ν  noAoiovup.utlj ιβτπιρ-ΐα-

■fCx )  =  Ο  ( τ ν ι ο ά ρ )  f p  a p u j t o *  C * )

HQ»), η SeV cx̂ » Aborts gia - v o  nλ-fitai Vt tuv $\cUf«p«aV*  ̂
Αΰσ-euW e x o v p t  ί - ^ X i p .  ^ι£»κοτ*ροι·.

1 )  Av on ( * )  ^ έ ν  exet A o tS p -o . δτ^ο&η ctV
(m od p} ocuotjo-cv uux

T O T t  η  O ' )  ***** <X^p» ftebi J3 §\K<|OpfcC\u,bS ^O feUi .

2) Av on (*) εχ&> Aot&pLo V| , τ ό τ ε .

Λ^Α\Λ V|<p Tote *1 OO/η exfct Αο<γυ\ η  €#fr* ^  
Sia^opeltaes Α-ΰσια I *  κ « η  .

< ) Α ν η * ρ  noul

i )  1° £ (* )  ΰ ι/oi noAAo>-ir^0»gio τ ο λ » X^> X (tn o d p ^  , r o * £

*\O') e-Xu p a.V.pii&u>A ^ύσχιΛ .

it) "̂ ° ^QX) uVon Χθλλ»( VVp*<no ΤΟΛ» X -̂X (w oAp} ,TOt 
*) O') iot>$yv*p.r  ̂ pe rvxjXouivop»Vlvj itm‘8yv*,tM*
ijabp-O'u -€.<p , vuau tvpaetE. GrtW ntpriruicm a-) StJJ0^
η 0 )  tj exu λϋ(Γη A exei t  Si <oc<fO pfc-c.iu.il 
W k t f A .  ■

H r\otpcxr|c3Lvui T\cxp<xf τ\ρ*ησνι trvvo^i^ei oAolooxx ova.^tp^M1*' 
p .tx p  i τ\υροι βτην Tuxpoi^jpct^o a i ^ e r i .



θενϋ ρ η ρ ,α 3 .5 ·
Αν ή  ηολυωνυρΛχη »σοε»ρ.»α. ^   ̂ ρ αρυοτο^

^ (Χ )  =αο+0,Χ+ · * - ♦<*ηΧ·Τ' = 0  (m o d p )
6 X 61 (< S ,a < fo p fc X lu .6 i  c ( -------- 1 c  ( m . o J p )  |iK < T,
T O tt  ’

** C x -  c |c ) (V lo d p ^  Tou> t> o t iu A

orjoa) ^  ( ^ 0  €tvoa t v a  n o ^ w w ^ U jc o  β>οΒρ.ου r\-V* y t  «.«.tpouev*

OtiVTfe f̂cfcTtS *&* σ ϋ ντελ« τη  τχ>λ> οροϋ to OL^.

I S t o u T t p a .  olV |<«η 6 X 0 O | tt  ^  C ^ )  "  ·

A ^ o S ttJn ,
I t |

0oi χρήσιμο ποιήσου p t ena^ujjpi i\cxvu> 6to V. ·η»*ν SiCLpopttik.u’v'

'XufefcvW Για. K * i  txoope

f o o - f C s )  B  i - « ,  ( * 4- ς Γ )  =  (x - c i V l  0 0r*i
t

^(x*) = α ηΧ  + (α η ς |+ βη.,')*" * ♦  * · ' * ( α η ς » * "  *4 a i  ) 

£ η * »$ ή  4 Cc i )  Ξ 0  C ^ o ^ p )  , 4 x e v ip .t

f o o  s C x - c , ) ( j ^ )  ( « u o l  ^  t a x r t o t i u « i .

Ί ηοΒετουρε, o n  To ^© O pripct ©vox οιλτ^εε o«*V τ ο  τ̂ -π ^οα tujV 

δ ιαφ ορετικώ ν ^ΰσειον «.vcu i  K -d  . Got Sei^oopt -mv tx/Vndua too 

W o p n p a to i otxxv t o  n j|rt5 « .k  aor©  eivou. i< .

An o t t W unobtcm. £ * o o p t,

£ ( x ) = ( x - C ,) . - - ( x -  CK. Λ ύ  0 0  (jiiodp) Tejiroti tun ( l )
C|£*i

ο η ο ο  το  C| O c) EcVOU *")oAou->vu|Xo X  D*]

ρε. «τυ ν τε λ ε α τη  t o o  p c ^ iG n Jk o ^ p -'o O  opoO T o O L ^ .

Ei^aji opLOJS ^ C c O  =·0 (rtvoA p ) β η ο τ Ε

CCK* c i )  · · · Cc x"c i )  3 <ck1 ■£0C"'»‘1p) ·
Ε \ρ ιδ η  o\ c i > ·  ©tvcu 5 \cxcpop<»T\ti-tv Aoaru* (*modp)



t > | C K - C  ( ν - ( , · -  Λ - ι )  ^  g C c „ )  = 0  (m o J p )
I

εηο|λε/ιον
$ 0 0  Ξ  ζ χ - ’ C^ Cj (m oolp) to o  το τ ι tuot . C *O ‘

οηον το cj t4N/ou fcVcL no'X̂ '*»vw\te \f·*- w -u ip o u o u *  <fuvrfc>eertS 
j k o u ^ t o v  - C * ' 1) ) ”  1 -  t j - ^  VtftA -too p fc ^ if tro  f e a ^ -

|λ»ον ορού το Λ η  . (
Α η ο τ ι ι  ( ί )  to u Q U )  e * oUt*fc Tfc^'te.

i(x > 3  0t-C ,> . • • ( x - O j W

Xttw nt^muiori οηον β̂οη , το ext» β>α£ρ© Ο -̂v«*

to  fcto&trpo ηο)ΐνΛυνν>ρ,ο GLyj ι οηοτ&

f (pc) s  α η Cx - *  · '  C* - c*>) (V o Jp ) tx*ucot.< viot .»

Αποτο θ ^ ρτη χα  3 .3  p-aopooft * *  ηά-ροορ.* <mv n i p . ^ e c  
t o  &Uopr\p.oL WoL^Xocneje- Ernn^«>ov;

To θ ^ ρ τ ιγ ια ι 3 .3  5 t v  I6XOE1 a-v to  Yrvodaio 

suvfttTA^ t |ρΛ  ηαγ>«δ6ΐ£γ« o \  * “  ^ ^  i ~^ 
ύΜ ΟΑ  ^ η 0(6Λ αηο m  *ύβε«Λ T«V* πολυιβνυ^ι*"» ta o r.p ia *

r O  ( w o < ^ l i )

Av tjtclv = - C * - i> 0 < + ± H * '3 ) C*+3)>w»4l6) caototnti

^  *ccj ( m o c h 6 )  * ^ bO U ·

I T o p i o - u a  3 .5
Γ · -. * ,
not fcxxot npcoTo p  etVou

ΧΓ_1- 1 ■= ( x - i ) ( x - 2 )  —  ( x -  ( p - 1^) Cw-oJp) caa c c c ix a

AnoStigr,

M no^ouiVi)
p t to t̂«Ajp*npua ex€t φΊ.) 5io(^epfeC»uii Av e r t» i  f y o i l p )

^  no^uvovo^u\cT) ισυτιρΰα 4-00 * X " ^  - O  (m o J p )  «wp^Loua

TiJ
X3l(> M ,Ap) (^<Ap) .



Ano -co ^εώρηρα. 3 exovpt
y?~l 1 = ( x - i ) ·  · ·  (x -(p -i> )  C^®«*p) *

~n>pqLvnyti<m. Mioc αηο5*»^ -που fieflojxeixo* 3 3 αν^Λρτ'ητ-η «*τ«, 
το θ̂ ώρ-ηρχ*. 3 3 . «rivoLL «) ΛίΜβΑον^Ίΐ-

|~, <*ρ = 3. \6x0tt. ‘Ecru» ρ n t^ rtrii ri^u^cej.
θίω|)οΰ|ΐΐ ta  tv^uuivu|ia ^ (x )r X ^ -i , k(x) =.0*"O--·  Qt-(f-1)^

Ufa
Οι no^oaivupiati irottpit* ^(*) 80 (modj) *«* ^(*)-°C "vo€̂ P ) 

€/0\>V Au$tU Τι* X » ^ Λ γ  * i CP " L)  r O 1 <3 Γ| «Μ ΙΛ

^vlfeUi uatTT^ tl°Ai9U)Vu|1i u*j * 1 cron jx I «Λ f(x) δ. O (wux&p)
0 {LaubpOi TorU ΠοΛο ο»̂ ύρ.οΛί ·?(*) fcivoJL Ϋ~ X tiea. <η rUj^uivop.»-

*.yj icrm pia  f e ) '= 0  ^w ioJp) <·*£< <l6pi66«T(rp6i a no  p - J
SltfCpoptOU-*'* (modp) OTjOtt 6op̂ u>t/C< p t  "̂ Ο Πορι vpM 3 ]

£ OO = O Qntxs d j>  ̂ t-CUJtX5t.( uuq ,
"= (x - J) · “ '  C * '( ? O )  (n\e<lp ) tou>iot*vM» . 9

"To eqopiVo Ποριοροι C»V« TO puHto ©tuipnpa. V4i4*oij 
(e*U)p. 6· { jxfi· pLl OL SlOLpopfcC\ U4J Opali OtqeSe^H .

ΙΓ [όρ ΐσ ρ .ο ( 3 4  (θ β ίΰ ρ η ρ α  W ils o u ^

Γ» CL UJCL&6 UpJUCO p Ibxufcl

^ - i ) i  = - 1  C ^ o ^ p )
Απόδειξη.
Για. apcoco p  u x o e i  ( πόφίβγΜχ. 3.3)

« 6

-  1 » £ * O  · * * C* " (p - i-)) (VoA^ ) Oautxitti u*i ,
r\ 1 * — t i . 1

0 . G^a.^tpox o p o i -nov/ Suo ptpou/ c n s t ^ a o c o c i ιατοτιριο^ 
%CL fcJLV/CH a-U-t.pCX.lOI I CTOtLl poj ^VKtxAp  ̂ , O-pCL

— C " ^  1 ^ P ' l } L  ( m o d p ) .
«

t lT t  O p =3 , fclH  o p  e*-'*°-* nfcftTTojk n̂ u>e«9S ^ e o ^ i
-1  = ( p - i ) \  ( ^ o ^ )  .. ®

:.̂
«»···

*ιΐ<Β
ϋ̂

 
wm

 m 
»>̂

·ι&
*ίί̂

ι»»
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m

ο-Tlot-pcxt^fyncm. M»ct « ^ η  cujoSei^n του 6 tu Jp ri|L g t o ^ TD\J Vl l i*©T^ l\p 

fcorrm αν βτ™/ t a u i o o ^  ισ ο τ ιμ ία .

X?‘-A = (x-J·) * - · (x-'Cp-O) ( η ° λ γ )

0 fc o o u |tt  X s p  , o rjoT t S x o v jp t TnV u r« -tip .ia  cxu.fcpoLCu>\/ 

p  — l  =  ( p - l )  · ‘ “ i .  (V n o ip  ^ StvjaS*j p  ~-i. —

^ 3 ^ ° ·  p P A= 0  (W o d p ^  , €»\opfeVu5i -A  *. ( p - J . ) i  Cm ,* ^ f )  ·  *

- Π ό ρ ι σ ρ α .  3 . 5

Α ν  ο ■p e tv a i n e p i-c ro v  u p u > to i  , i  ^ f c < p - ±  , \ tc u  

O.V04 τ ο  α δ ρ ο κ τ ρ Α  T ujv jW o '|i f t i /u W  tuw a p i& ju o y  Ι , δ , . - . ^ - Ι

CXVOL Itf. St 0L<j>O p6C I ItULiV ΚΛ&ε <fOpCL ) TOTfc

5 ^ 2  0  ( itV O iS p ^  ----; p " 2

AnoSetJj-n.

Εδτω ^(χ) = (x -i)(x-a ) · ·-(x-(f-'iS)
Οι α ρ ιφ ρ ο ί i ; €»νΛ4 οι p ’̂ tv  TOD qc^ovuvopo-o <^ζχ)

To S K eivou. η ο ^ ο ι  το  ά θ ρ ο ισ ρ ο .  τ« νν  ^ tv o p -iv o jv  tu*v  p i ^ J » ^

i J Ϊ j . . .  j p - J a  vol tS .o c c  O peClt^ V ItOL̂ fr ^OpQL. E-TJOpLCVulV

^ C*)* XP"i - S i XP' a + ^ X ? 3 + *-*+Sp_3X * - S p ^

A n o  t o  D o p io p u o t 3 - 3  € X ° u p t

X *4- i  5  χ ™ _ 5 (ΧΡ’5 + * ** ~^p.ax  + (P'*0* (nieip) cxxwcociua

Οι 6 0 ν τ ε A w V t S  Ao i r j o V  τ \ υ ν  S o v a p .G * W  X  j • * * j x j ,<

fc-au Gool & u o  p.ip*n m V  T o a iC o c iV T ii itro T i pLi ol-v ^ ol t ' ^ a i  

\a t ) T ip - o i  (.·ην© Α ρ)> «-«!*» p>6V«*»S

5j Ξ. 0 (tvtojp J = 0 (mo<lp) i * · * f Sp 2 =-0 (n ucipJ

npQ^jjLOL Γ|Ο0 fcru^VjK^tJcrtXJAfc · l i

3 E p ° 4 t £ 4 i a ·  . . .
A v p  eiVoU n tp IT T O i Tipuoios TOTE ο ο^ρισ|ΑΤ»τ*>5 του Μ α α ρ ο ιΧ ο ;



S  ’ ’ ν -Α
B\aAptviQU α η ο  *tov p ·

•>3^o^p.o.ctujol « oupiSpi'nT'ni του *Aoi'6 |4.ot.co} ei.vOu o S p .g  
δΐΛ^α'^ή το  0-^pota^.ot tujv gwop-e\/u>y -rvu*/ a^i&p.ujv 
©touV ^cxj-t-fcoiVov««u p - $  (^epac , tfpa. auppuiucL no
riopicrjxtfH 3  5  W  tin /m  Sp_^ =. 0  ( tn o d p )  .

Τ [ ο ρ » σ |χ ο ι  3 .G (^eiopT iyux του W o Q s^en K o C m e^

Γ»Λ fcc& e npu>TO | i ^ 5  βχοορ,Ε

T.<tnL = o  («voA»*)
Ksi VC r  y

AqoSfctjT).
ElVCU P· i _ I I I  , ^

7 - 0 - 0 .  ,  ( f - i) !  ,ςρ -ιΚ  , 0 - t ) i  c.^  ~  Γ  * ”Ί Γ * ' ” * ~ ^ χ  =  - V *
δη^ο»^η TO C.^€tc^op6Vo oibpoiepkot. «i-Vou, to a&poicrjxot. *rutv  ^WopeViot/ 
TioV apv&|Xu>V otxvV AapAoLVovtoa p - ^  txx&* <^·ρ oc‘

T o  *\bpoiO|tot OUJCo CA.VCM o  «TUVrfcAtftCT)5 S p . j  too - X  e r e  
X\ o^0a> vO|He

Q ( x )  = ( x - i ) C x - a V · ·  ( x - ( f - n )  =

=  XP -  S.X*"1 + S j  x p' 3 4 - - -  4 5 χ 1-  Sp ^X + ( f - l ) -

onu)> uScxfit. u o i  e t t  Π όο«τ^ &  3 . 5  , *n " i^ U w

S*. =  o  Qwvo A p ") ( i R x p - t

Α μ λ  ϊ 101· X - p  e x o v .i j .t

g t p X p - A ) · ' · ' =  Cp - O 1*

^ C p ) 1 ?  " Si P  * + Ss p > 3 + . .  ··* $ ,,. ,  p * -S  p  + ( p - 0 -

' K f C L

I ~M  C . .  + S f . 3 p 1 - S p_s p  +  ( ρ - · 0 ·( p - i ) i  =f>M - S ,p P' s + *



P-2

jxaco^

o ^ o it, p  Sp. a = p ” S i P + ' ' p·3 ^

Εηβ,&ή 'Ύ ^  p * 5  « «  SKs o O o A f )

% a tlv o u  p s ^  S O  Cm o J p 3 )

Ujcu 6ησ|ΐ.ενα36 ^ ^  ( ^ o ^ p 2·) ®

~TToofe^yuot ,
Av f  nf i » i  p *  5  W o  op. V ™ *  w  3la

J.^ —  4 -"■ —
P-A

δ ια ιρ ε ίτ ο *  olv̂ o ton/ p2·,.
^ ρ α , ^ ο Λ ί  o  cnJjuV|A'»vr'r>i τ ο ν  u^c*e|xaxo^ e-Weu o S p - 3  

το οι^ροιοριοι TUiV £Wou.fcVu>V *p*»v otpi&y.u>^ j p * i  
ocow^o^cfeoLVOVcoji p - 2. cuoLot <popoL · Φ ρ* exv/ocx

S p ^  l O  (w\,o<lj»z )  eop^UJVO- (jlfc TO aop \«^ xoc 3 .€  .

2 T  ρ ό τ , ο ί σ η  3 . 1

A s  ε ίν α ι  p  n p io c o s  και , ^ ( x ) ,  6  iT L*7
τέτοια w e lt . ^

t  ζ χ  )  5  cj (x") KC* ) (*n.©op) oeujTOOivxot..

Γιοιτιλ ηολυυύνυ |χι u.e> ΐ σ - ο τ ι ρ ΐ ε *
1 ) ? C x ) H O ( m o a P }  

i i )  g u ) s o  c ^ p )

Ui)  W ( x ) H O  0 < ^ p )

IGXuovW TOLeJ'nJ*.
i )  Μ ια . *jyn<rn  o l  (ynodp) c-wcu Awe η rrn  i.) olV k« u p©Vo a /  

ε*νοα ΑυβτιΛ pie*^ ατ^ο t i i  i l )  vcou Lit) .

S) Αν Tl l )  έχ ε ι  ije& po k  i«-o«· 1c §ioc<^optc»u«.i ^υ6 6 θ  £moclp) 
ToTt οι u )  axcu u l )  θτχ β χ ο « ν  Τ0 σε% S»a.<j.ope/cm i* Aoew-S  

όσ ε*  povoiSe^ WxouV e i  fi>o&|x©'i t o o i  .

Αηόδα^η



ίοηο 9ςγρ ί-βχ^ηο ίτοΛ τ*> αχ ΑΌ30 |9(V*9I A3g uQ-oaodu ^
II * vra^ny Λ

* <!τυυ*, ( ) η U mow $ra9r\^ -r] (11 bS*** κ> λ raU
-■aJli 190.3/^01^ Uo^^olin av\ ·*οχ3φ'^Ατ° /^+“Α > >\ Uq-io^vâ

A*-»i ebo «i^d^x oP,t •9X-3 VIβ (1 ^ 9X«J. ST3Doy f\ ©Lno
>=»ys>(:m u> mrv ti*x>ny yj ou*> Vad^ioiiy 19X·» (·\Τ U, /\y

• ^7 ">ux taicno^lro Vn?n^ Λ nyou ql i^x 2> )̂VV ^
(** ςαι 9̂Afro vUo vr^ny ml oyou 01 ra'xa ^ L-

■ (df»om)Xp(‘ ... c (dpoW)V>o 

*ix c*U99* Vn9py ^ *^'^>0 ^*.3 (l ^

3-rioOX5 ‘ ilUrrO SUjnoxo<du SUl 
|j ΓΟ^ή ox Τβ^ dEuOx̂nQ>>| yoiAuĉn^O OX * U)̂^noliO AUl oUy

tao 9t) 00 λ το οθΙατΊ no toVot\o5

tpiacrxmox (foui} ^χ AD^ + · ‘ + *V<^ Ξ. (%)$ «>4γ

•^+Λ O^gtMJ· (dpou/) o S CtO^W^

ίο *τΙιΐαχ>ι liwnJnxcnnyou -u 3xolio * (dpoxu.} O p- A,3^q

yi4Ji D V - - * + 3 <\ “ Cx)X( C^oS ϊττΙλοΧ-^ v

A Wk» («7 u. w -n Ux» (11 ^ »i<>l
ο φ 4J 1 Λ ^V^t··· tx'3+°3-(x)x|

*J jX^f-'+X^+^'C-y)!. ν»ΑΤϊ ny -5

νοΛΊβ 0^0Αΐ5\̂ΛνΟΟ O I (131
Κ»ψ? Amx^VDi^ kpn^-wiAii (dpoau)-» ^rnuBA^x

(dpoui) οξ(το)χ) ^ (dpovu) ο·ξ(ίο)6

^tu£ C-»5M \ J U («o*)?>|i

(dpovM) OS (ti)^ (τ>)£> Ay 

(<fpout) 05(*)yX)& vt>»tluoe\ <i^ 

.nUcnoyou vuxu^ny mAi* (dpou*)lD uoppiv. mo <»<d to* mo (Ί 
ûxL»aC toa^ (<lpoui)TD <W1W uacaodu *u* vrf »Aa4dn£ '7

0V£



341

\ \ \ol Aoen m s  ηολυωνυρί't'n̂  urott|χια^ X s.O(Vvocl4) 
â /cu η ^ ΐ Ο  (moci 4 ) , olAAou ocueirj S tv  txvou. Λν&η  β ύ η  

την ru>^uu>vo(juouiv ιβοτι^ΐ oc* X - f  SO (m od 4 ) ewTt T>̂
oe,v 2. =0 (mod 4) „ f ^

"To ^ηόμ^να. \ \ο ρ ιη χ «  χρ-ασιρζ-υσβΑ ccoc frnoptta,

As eWou p n p o jto s. Γιανυασε φυσικό διαιρεττι a  too p-i. 
y> noAv)vovup-it/n ισοτιρ-ιοί.

χ ^ - 1  3  0  C ^ o A p )

exe^OLUf , ^,Ĵ i  dl S»a^ op^ c»ais ΑυβΕίΛ C’m o^ f ) ·
^noSetJ'n
riOU n : 2 eivcu d=i v-ou X -i Έ O (moASl) €xn Ji.ove$\tu!| Αν«η. 
Γ\Λ pfep^To UpuJCO p exoajp.t d |p - i  οηοτ£ p-

' t r i ’ x M -  i  =  ( x J )“■-1 = ( χ J-  i )  V\ (x )

οϊ^ο'υ k O O  — ( * ^ ) K V  ( x J  ) * * + - - ·  H * " * +  4 =

? -4 .-J  , ■ M - a J  J  ,f — X -V X + · - -  + χ * 1
S r ^ o S n

χ Ρ - 1  s ( x - l )  h .(x ) (jmoji p )  -CjOlo'COC' VCjCX .

4 ηολυυ^νυρ-ι fc-η icott|JliCK. X^-1~ 1 ΞΟ C ^ e ^ p )
exei 4)0&|AO p - i  <uxu p -1  3t>creLS τ 15

X i i  Qmodp) j .  » · } 'Χ'Ξ. p -1  (m odp} .

Ol nô OvWVOpLV̂ i la tn ijd ti X°*-l SO Qmodp) \LOU k(x)=0 (τΛοίρ) 
ffXOOV fcc&pLOAJS ol VLOM, p-± _ J «XV t'l C TO \ XOC . X |̂U^cUVO_
pe την ripocoum 3 . i , a )  r» noAoujvoju(uj ισοτιρ.» * 
χ^- i  Έ. o(jm odp) 'Cxti wV-piQuj> d  SicUfopextOtA λΰσΕΐΐ/ ,

Omodtp) * B



a m

ton

I T 0 p l g | U x  3 8  ,

Α ν  γ  n t p iT T o s  n ^ u jco t*  τ ό τ ε .  yuoc x w  n o ^ u w v u ^ ia u

ν σ ο τ ιιϋ ε *
. v* t i .
I )  X  * - 1  5  0  ( t n o d p )

II) X  * + 1  Ξ Ο  ( * © d f > )

Exti aWptAuiS ^let^opecnufti ^ύβι^ (w ^ p )*

AnoSaJ-n.
Hot p > 2  exo\>p%

x f‘!- i  Ξ ( χ ’τ  _ i )  ( x ^ r  + i )  Gnoip) .

^  ΠΌ^οωνυρ.»uû  \occ\p-i« A - i  — °  Cmoe^p) ^ fcl 
vloul εχ*ι *p-i S\a.̂ op«sC»u-t.A λυβιν&

X = i (mod - - } X S. p-1 odp) -
\\ εχΜ ftcc&|jLe Hi! ujou m il) '•pete*. ex«»i $<χδρο

2up<jujv<* tTW  npocoum  3 - i  **t (.) tu»x i t )  * * o v  

VLOi&fep.i ou Lll Si«<jo^r.i a tb  λύβει* C*nedp)· ^

~TTp o~coug“n 5 , *3.
H η ο λυω νυμ νκ η  \σοτι\Μ <χ &aS|xoro tj

ί θ * )  —  Λ 11 * 0 1 ^ (Xv i  + *►· 4 ο (β =. ο  (t n o d p )

?  , η < ρ  > *χέΐ a^wfeu>> η <5iafc£V̂ >tpeva> OiUm
Omodp) a.V *>ou jjuov© glV to X -X  sivou. i v a  noAAwnAar-
σ ιο  το\> £<» C 't f ^ p )

ArjoSeiJm.
Αν To χ^-X tivou. ηολλο-πΑΛβ··0 ΊΓΟ”υ ^C*) (jnoJl t γ ο Τ ί. .

XP-X S f(* )^ (* )  (tto d p ) Cô tx>ciu«. . 
όπου C|(x)ei2Cx3 .
rvuJpi^oopfe oci η. πσΑυΌ^ϋρυ^ ισοτιρ»ο Λ χ  ·= ο ζ»η««λρ)



\<xuere* p \<-cu Siau^ujpi fieve^ ^υσε<Λ (m ©Ap) ·

\ \  ηοί\υιι>νορ-\υ.·ή ΐσοτ\|χ«α f  C * )  -  0  ( " ‘•©dp^ <=*&» &c*3pO T)

*cu c^aw c*  ρ*την <\ράταση 3.1 e**i η
j x i m  7\L>6tl>>.

Avci6Tpo<p<x , efeiio ©n *n ηολυυώνυρ.» x-n ictoti^ cL (wio^p)

£xti η S\tn ii.tVLp\p,t\/fei λ υ σ ιο  , *yj < p -

AicupaDVcaA To χ ^ -χ  p.fc t o  fC * ) ^pietoope. rio/WuJi/up.©*. 

C j(x ) iccu Γ ( χ ) € Ζ Μ  €T6t ^ €Te 

X?- X
όηοο tr(x)=-0 cAecj r  (x) < η  ·

TjoupaLEirtpo'up.E ό τ ι , ^ u a n  τπ >  UoAou»vup.i\£.ru tvox»» γ λ  ot^

-f ( * )  Ξ  0  C*m o<lp) ew cu λ ύ ς -η  w u  fm S  r ( x )  =  0  0 ° ^ f ) ·  ^ p ^ -

|M)l o u A  OLV jpocTON/ auipouo U  f ( u )  = 0  ( m o d p )  , r<nt

0 =ILP- U  = i(a )ijf(tL .)-» · c ( u . )  Q m o & f )  ctpa.

r (u )H O  (Tnocjp).
H noi\oajvopnuuL| iOOTtpuioc £ (* )  5. 0 O^iodp ) r̂ot £x ^  

TOV^CLX»6Tl>V O'] SlGLUfcVLJM pcibVtfc .
Av r ( x ) ^ 0  > Tt>Tt d e g r O O ^ r ^  i e n o p t ^ j  βιι\β τ β

T\opiO|L»fti 3 .1  Φό , feXCMJJAC 3 Γ ζ χ ) Ξ Ο  (w io d p )  ‘CajJtoC.I Ufl .

 ̂T*. ' I t
CT6t r\OLVCOC rCx) =0 Q>VLOcJp) «xotuo c  I uucx , orl'o r £·

X P-  x  -s  f ( x )  C j ( x )  C ^ oc^ p )  -c o ^ t^ x -v u r^ . i

l[oupaxripm n,

0  nepiopioyoi a ^ - { euw *\<*pomavu> tvpocaon Teniae ^iol v o c  

ρ.αο^1«τουρ.ι »o( €tTtAt<roop-«. την £vaipe*in ro-o X P- X  p t i o  

£ (* )  604 va napoopLt col c j ( x ) )  X ( x )  orlfcpcuou* euvtfcAterfii.,

Οίρσυ Sfc-V exoDjit ΟΛ/α^ερθΰ 6& StcuptTvrnta noAi)u>vup,uv faotip}.

4 |  n f  ° c a ^ O  3 . 2  I 6 * 0 € i  v u a j  ^ f c V t  U L O X t p Q l . '



Tip o co LC -n

f| n o A o io v u |u u j!f  it ro t lj -u o . or)

^ )  = α η χ Λ . . .  + α , Ξ 0  ( ’" ' “ ‘ f )  '

n o v i i i o i  , τ \ < ρ  , <SX6\ c u u » η  S ia o t u ^ i j t  & ν ϊΛ  Ao*®1̂  ^

. i N \ ^  x * l . X  & iv e u  e v o c  Γ υ β λ ^ Λ η λ α .
Ο ι ο α ρ  )  oty ic oll jju o v o  o tv  T o  ^

Cl O T0\> i c x ) ·

A n o S e i f n .  , . .
^  9 * OL· X  s. Jl CTnec’'P ^  AxeU oti tu/a(

θεωροΰρΛ την ^pQ|jL|juu/η iarmp-*<x· ^  »
b Ow-oc&p) 71 pLovcxSiuin ζ·'1̂  T °Tt
• b f tx )  = b o ^ x V  · · + ^ α »  =

= x, , + b r a « .1x ,' V ■«**) ( • w J f J ’— -

Ay a W 5 xn + k C ^ .1̂ - +0,*) .
b iG O s g C O  Ο β<1Γ> ΟΛ" “ ' “ “ *·

Ano to n ifO K O c 9 η ix o u f®  i «  °* < ^ ω ν,|ΜΐΟ>

l )  ί(χ )Ξ Ο  (™ o()p) ««» ‘0  j W ^ o C w d p )
L < *  (< π £ ΰ ν « ψ ^ . Αν η n
λ ύ β ^ , τ ® ^  ^  -n * )  « “ Ί ” 4 ώ * η  S u x t e b j . i f t w *

λ ύ έ ϋ Λ  ^  enojitVuJJ ei|tfu>i»c<. y t  την  (T p icao n  3 -9

χ Ρ , χ  ^  ^ Q j t) c j (x )  (nvoclp) XAA>M»c.»uet

A ^.o l  j,  4 o o q ( * )  -  g C * )  ‘jO O  - *  ■ *  C »“ > A f )  « " t o T u - j

§ η ^ ο 2 ή  χ Ρ_ ^  4 θ )  · ( b  T T  ( ^ o d p )  caxJijOuuLq

οηνίϋ et\\̂ 'H*-<>u<J1tLY-t * ,
T o  α ν ο \ 6τ? ογ ο ,  0 <y»i « · " '  n p ite o v x  B . 5  . *



4 4  S'

4 .  Τ Γ ο λ α ω ν υ |χ >  t i e s  l e o ^ J j d - f c s  _Η γ,ε

S0VC31|JLY) Π^Χ Η- ^ f̂ "<

J ± ? I p °
. o v

ΊΠ  ̂^

4.1  Ι χ Λ ^ α ε ί κ η  n o p i ^ j o s ,  η ο λ υ ^ ΰ ^  -  

T O r ^ o s  τ ο ν ί ο ΐ ^ ί ο ϊ :

As ewou ΐ ( * )  · - -  + >
ενα  π ο λ υ ώ ν υ μ ο  ρ.ε npa^pjOLCiLuyin εο\)Χ6λ€€τέ^.

Ο ν ο ^ ο υ ^ ε  σ χ η μ χ ΐ τ ι α η  ( η  τ υ π ι κ ή )  w p a j o ^ o  τ ο α ιΚ * ),

τ ο  η ο / \υ ώ \/υ ν λ θ  «η*ι
f ( o t ) ^ a ^ ^ X ^ S a a X  i - - - + r ) 0 ^ *

^ Tyw η^ρίπτιυσ-η η ο υ π  f C * )  eW cu ρ .ια  e a a fc f e f i  SVijocSn  

α ν  i ( * 0  = Qo , o p ’iJoujjLt f ^ x ) = . o  .

Eivou <^a.V€po oc\ ΎΙ noftoumjjuuL^ σ υ ν ό ^ χ 'η σ η  qou a.vc\fctot>*' 
ςτο ^vvcu Ή ^apoijuijos (ytLTTiv ίΓυντη ι̂«Γ|Χ6νη 6ννΌΐα.τ*ηΛ A*ct'

λν^ η Λ ) Tn  ̂ η ° λ υ  a )v u |i.i^ >  <?υν<χρ*ησηΛ f\ou cWciftroixet ere $Q*)· 

\\ ''G xnpxtiuA f S i v a  e-p^cunt *ro <?ci ferov ο γ \α γ .ό

y o v  i t 134·) j i v t t c a  κρ'ήβ'η. τ η *  *vvot«x* τολ» o p to v ,

Av fo o ,< jj (? 0  e l R W  ^  TtSTi. I tXuOuV Τ<Χί 7̂ΐΑ .

(Οι λ

( * 0 O  ^ Ο ο ) »  i 'c * )+ % (* ·)

( * 0 0 ■ % <*')'=  f o o - a ' c x )
e^ai^vo^VK*». Tv^v (Κ-)-το^ηε 6 /Ά ^ α χ ν α ^  η « υ ρ ο ^ ^ 0 

to o  Πο?ΐυανγυ^»-Ο'υ f  (* )  €$■«*·

, f V ) = $ C O ,  - . -  , $ * > « ( * * & ) ' .



ywiC'iijWfgflBwa

•Soroti^Tno s »tp* coinniu i
1 <yx?9\(31 Anj ^noHodvma *a-rj o-AnA^yO^oU CO^ fiolio

(?) (sdpottc) 0£C*)£

-»π\ηθΛί Uxn^nAmoyou aux 3lf|riocJcT>3Q

r ĉlpcitt,·) o «(x)^ vui U-onĵu^

* ςοηο1 i
O^V? ΓΟΑ13 X

*Λ C"W "X :^°ΧΗ ' "U/. i I
°i TV* ° X ^aorwomvj to>od

wz5 »x4i^s^ *** *
O-r/oA on O I/Oli Q_L f ^A3Tf\ob^ ΙΧΓΥ> “3f 5 ""—Γ-----*

93-wf*AAn9 to ixa± 1 g 3ΎΙ Tcm lu ac>M^o<j 

+ ·’■ 4'X,D4°10 - (x}^ o-d AAmnlfob αχ τοΑςηχ Λγ

* i /  ̂\ "**' <) ΧΌ
)"T - TV3»;--------:----;—ς—_ »*

* '"W
smA^oL^ *tr*

X-l
,. x'«>Ct«-j)--(t-j)i =CxV

190 TOT9Λrru.9 I liTO 10^0-^03

ΐ*

>*

- . y
:u/

uX ^i.)* *"'\κ it»*. + x <*)* + 0*0$ = (-n+x) $
3tiftO)(3

anox^ Jt<rJ k°J_ aol ouαχ cu9c*a$ aqj. outd 3ioi{ ^J3Y\ Ay

9*2?



Ι α ^ ν ο ι γ ε  T ^ p o t τ ο  S * S  vccu e p e u ^ t  τ η  ****"- j^ D o j i  tW  

TiuceuW  τ η *  ( i )  K M  m s  T\©rW  vop.tu.no \σ ο τ» ρ -» β *

ί θ 0  =  ο  ( m o d  ρ5  *  )

Αν cL(modps ) €tv<u p e t λο»α τη^ ( i)  τοτί,

i ( d )  = 0 (™odps ) αη’ οηου T(jd) Ξ<) Ο ^ Ρ *  * ) * ^ o p tv w s
•rv ν^^αση d O ^ o d p * "1) elvat Άϋβη T n i( S )  ·

To olv c· GTpo'po δεν α λ τ ικ έ*  je v iu c t , α^ο-υ ta H  ηου
e n a ^ w E i  τ η ν  (2 )  S ty  ε π α λ η ^ ώ *  u»|o*pfcu>e»fca w w  ( i ) .

A ^ a .  a y τ ι ( λ )  $eV e « i  A i r e *  τό -re. *.<u./n(A) δεν c x «  Α ύ β α ι.

θ α  δά^ουρε era enopsva oet av flytopijoup g. ολ^ο n«> 
τη*(2) p-nopoop-e. vex υηολοβ\βο\)ρε. όλε* τι* Tn* (A)

As SXVCU 7\ ÛCLCTVl b(wo<i p5 i ) P'OL^ ® “n τη5 (2 ) . Τότε, 
ολοι οι auipcuot τη* poppni b + -bp5 A ςπαλιΛώοον τ«ν(2)

To EpUTVipOL ά-VoJL tOLTa) OLTjo t̂ o\6.b Gov^nu-tA ^Vao «-rjo Tooi
ouuitpojioaii b +*tp5 * eLvou. ^υση ttis ( .i) . θ α  &pmju.t λοιηον

. « i , I , x 5-i»̂0L ηοΐεο TtpttS Τθ*υ X  J a y  MTpXpxoOX/, o  CUXApeUOO DVLp

£TUxA<ai)ede* την noAoujyuptuj ισ ο τ ιμ ία  (1) 5np|cxSv| feivou
i ( b + b p S "A )  S O  C -m o d  p s )  .

Aijavcnon o’ ouxto δ»ν« το επ ό μ εν ό  Λ'ηρ-ρ.Λ

Λήμμα 4.1
As eivou f ( x )  € 2 [χ3 ρί. J e « j  ?(*.)* η  , p π ρ ώ το ι , s  <jo<ri· 

Koo 5 ^ 2  tc.cu tfiToa b  (> a o d p S A) pLiaAuorv^ ττν% 
VloAuuWupuUL'n  ̂ ΚΛίΤίριΟιΛ

ί ( χ ) = ο  C ^ A j » 5 ' · 1 )  ( 2 )

V\ Û â Kj t> f t p 3"1, ζταο«Αρ3) qvvojl ^ vi6*j τ*ν> noAouJ\/u- 
piaono ισοτιμίαν»

£  (* ) -  O ( rn o < ip SJ  C O



α ν  vucu y t o v o  α . ν  η  * * λ α .σ η  4 ( τ η © < Α ρ )  e lv au  λ ύ σ η .  τηΛ»
* * 

ajpyLiu.rO

* ' α ο *  =  - 1 ^  c ^ f )  ( δ )
?

A*\oSfrt̂ r\.
Ai eiva» u.Aoo*rt b + i p ?  ̂ λύση. (^ ) . "Τβτ^

^ b + t p 5' 1 ) * 0  ( m c d p 5)  ( 4 )

A o o  Ttov τ ν η ο  TOW T c t ^ - l o r  e x o r u p t

4 £ ^ I  (+pVi)*+·
3. ·

Α λ ^ ά ^ ν α δ ^ *  awou 3 s-  2, = S v (> -2.̂ ) ^

UCL&e. €XOUfJL*. p K S_ V C  ^  p 5 * ' ^ Τβ)

4 ( b +t p s ' A) = ;f ( b )  + f /( b ) - t p s-i + Aps  , A a U feuej 

| C b + t p » - ^ £ | ( b H i /( M t p »-i C lB e A ^

y\ ο η ο ια .  o t  συν£ια .β |*©  p e  tt> v  ( 4 )  ρ-β-k S iv * i

ί  C b )  *f $  (  b )  -fc p 5 ~ A =  O  Q n t o A  p S )

Α λ λ α  4 ( b )  Ξ θ  (Ίτποί) p S S n ^e tS ii p S , € Π θ ρ . ^ ^

pw i ^ r  + ^ b ^ )  5 °  O ^ p * )

'A ?a  f ' C W t  =  - . %  C— Jip)
P

u^ofcrv - t (Y V L o c A p )  s a v o l  ^ ύ σ η  T n S  ( 3 ) . .

A v x iβ τρ ο ^ α . } oty # ( b )  5 :0  (m oA ps~A) <-uu ^  
•b(,modp) eWcU λύση ττθ  (3 ) j τότε &<*- ti-vcu

i V b J i  = _  j i |2 .  0 0^p)
P 5

tm juU iu, f 'c b 'j t p 5’1 =  -  ^ - r  0 « i p . p s-‘ )



S yaS ^  i O O t f 'C b ^ p 5' 1 = °  0 ° V )  .
Ano -rov τΰ η ο -rou T c iy to r  HW 'f'Oopi τώ ρο . oci

^ ( b  + t p 5' 1 )  = l ( b · )  f 1 H O  ( m e J p * )  ·

O o u tp a io i  b v - tn * '1 Αοιηόν € η α λ η $ ώ «  τ η ν  ( 1 )  SrynS,; 

n  t  Acts η b  «· t p 5"1 (<m odpS)  Λ ύ ςη  τη »  ( 1 )  .  ·

0 snbpevoi ορισρλ» W  -rtw ηογονήασ » . t w

VctNt̂ vV.o'V) &fcu>p'np.0uoo!> .

Q ^ g j ju o s
' EfeTu> b  p S i ) ρ ^ α λ ύ σ η τ τ *  noiW vop.w*» ,<n>r,|«tx»

f  ζ - χ -)  3  O Oio-A pW  ) )

M ia  λ ύ σ η  ol(Yyvoci p 5 ) T n i u.«n> * w p l a *
ί  C*-) ( m o J i p S )  ( 1 )

Ka^fc»Tou qlv τ  i cr r o t  x>TL T rt^ b  p* β*·ν
O t = * b  ( _ w o t i p S' 1)

διη^αδη cxn/ Qt r  b  + * t p 5 i  ^ CL tOtTp>io CLU*p oao t  .

Αηο το A^^pjct 4.4 6X00p t  eno|A.eVuov oci Oqcipxoi>V 3u<ret* 

T n s  (_i) Q u i d 6 το)Χελ tuv λοσΊα^  b  ) "T t t^
Vi.au p o v o  otV n. j^>oLjcp.i οιη icroTipJOL C^) €X Î ^oefctv .

Α η ο τη ν ό ιλ λ ί)  p f c p i i  ncupaL T npoajpe oct \ao.&& λο β Ή
<&(vvi»Jp5 ) τ π *  (.1) CM ctveicvo ix ri αηΛ ^ o c r r iS  

<λ (̂ γη.ο<λ p*"1 ) Tni> ( £ )  ·
-3Jj> O^pO-Cl Vxct , Ctv ^  O (jmo <4 ) τίοτΈ.

? (& }  ΊΞ.Ο Qwioci p5"1 )  v^cu. ά = ά  J ) ·

(■j extern p tta ^ u  tuiv'  Av>66ioy tcov noAo**JVwpikun  ̂ i&oti|aik>  ̂
C.0 VUQU w  rjfcpi ĵ>cx t̂ruxt Qto ςη ο ρ ςν ο  θ β ιο ρ π p e t .
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Stso

θ ε ώ ρ η ρ ο ι  4 Λ

$ (*) eta. πολυι*Μυρ.ο γς. ocaepououi <η> ντ«λεβτέ&, ρ  fv^ui 
____ < >. S .

'fcsTui TOi

*το*τς

<cu S <j υ <η ujo4 , ’

Α ν  b  (m c x lp 5’ 1)  *’wou μ ια  λύση τη* τίολυωνορι^η* ι«Ότιρια&

ί Ο Ο  = ·Ο ('rrtoc^ps ‘ 1 )  ( 2 )
*r*
χ )  Α ν  # ' 0 ) ^ 0  0 * c A p ) ,

t o t e  Viu&pxci (to v e S ittn , λνση. τη% n o ^ u j i u ^ ^  ιοντικά*

^ ( x ) S O  C ^ o J p ’ ) d )
ηο\) ΟΛ/βίβτβΐχ·» eirrv λοοτη fc> ^ m o ^ p 5"·4)

&  s  b + " t  p 5"·* £ m o < ip s )

crjoO  ^  ievaA c u c e p c u o *  ηον C ffaA T i^eoti mv^papfM iLVi 
l»T>Tlu’tCC D

#  f b ) t  =. -  0 ° « * ρ )  · ( 3 )

i t }  A y  ^ ( b ) H O  Om©<Jp') . T o i l  

η Λ  Αν ί ( b )  -  0  f ^ o ^ p 5 )  i
'  u n a p x o u v  p  A u c t i ©  τ π λ  ^ 1 )  nou e.veierooca'xiV

6TVW b ( y r ^ A  p $*A) °»

d +  = . b + t p S J  ( * L o d  - t  = -0 ,4  j — ■

M-j) A v  i C b ) ^ L o  ( v n e J p 1 ) ,
S * y  υ η α .ρ χ * ι >cap-yxva. t Il t o io l  Α ΰ<τη .

A r\© Seil*i

1) Α^σΰ $ ( \ ζ ) φ θ  (?ηοάγ) *ΐ)<ι etVal = 1 . Ετρ>^εν«Α»>

Tv. g ^ a p p iu m  ισότιμό*. *

**«  p^ovaSiuM λ ύ σ η  4 . C ^ c A p ) .  A n o  -π» λ * ρ ^ « .  • χονρ'1
i d  OnCLpXfc» p-OVCtSlu-cj ( 4 J  ^

b  + t P5’ 1 c '" •Jp * ) .



i l )  A<fou f ,Cb ) 5 0 ('"»Ilp )  ·θα- “ VCM ( ί ' Ο ο , ρ ^ ρ  ,ccu
enô ie.Vu>* *

u a )  A i  ^  , * f «  ·η

i< * m ^ a ( 3 )  Sev 'txfei λ ύ σ η  , ρ* Ληοτ*λ*ηχοι ^n v  v n d p ^ e t  
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i i )  Α,αυ * '(< 0*1*0  (mo43) KOM
Tv C b )  €Xfcl TpEJli /\VJCUS Z \ %

Γ « + 3 «± O o « l 3 3 ) , ^ ° · 4'*

SnAaSrl m  X H ^ ( * m o 4 3 ^ ) j  X E 13 ( m o c ^ )  , ( mx>c! 3 )

t\ coj aycveTOixo-ov ©τη λ ύ β η  X = ^ ( m o d i  )  rn ^  ( ^ )  . 
i l l )  Α ^ ο ύ  f ' ^ . i S ^ o O m o c b )  i  ( 0 =  ^  O(mod 33)

S ty υηουρχουν ΑυΟΈΛΛ TnJ> (3 )  avc\e*«e*x« τ»ν*

Χ Ξ *  (wvoj 3*) ttvs (9) 'E.TCI ^ O )  kxei τι* *o« u *

X =. A (m<© d 3 3 ) ) X s  13 (mod 33 ) > XE 99 C7*0^ 3 J .
■Sa \  *SW'6¥-o-V)VLfc Γ«* ΤΠΛ η ο λ υ ω ν υ ΐΛ . ΐ \ ί / τ ρ  itroT i^iC U i

£ ( »  = x \ x + i  = o  (w o c i 3 H )  (^ )

ijo\) ayc\GxDixo*uv € τ ο  T,i> C^) *
Αθ>ου f /(4) = *1 =-0 îuoc3i3) . £ (ϊ3)*2?  so  (mocte^ ,
/ ' 

t ( 9 9 ) - A 5  = 0  ( M o d s )

^ o ( m c < J 3 <‘ ) ; φ ο ^ ο * ? )

^ ( a . O ^ S ' l S ^ o C ’m o c i s * )

^  (4V £εν exM λοστ&ι  ̂ τ\οΊ> oWS'GTO'xomV τΜ
(3") £no|AE.\/lH5 7) ( A )  S e v  Ε Χ Ε Ι  .

T lc t p t t S t t y ^ t t  4 , 3 .
, 1 »

Θ Α  fef|l/WlOTHJJJLfc. TfW no^ovuvo^tut'n I COD OC

ί θ )  = Χ χ * - · 3 * ™ 1  S O  0 m « » 2 * )

£'«*< τ ( χ ) ϊ < | χ - 3
H noAotwyoutuA tcrolvwuoc

1  ί ( Χ ) . ί χ * - ν « - Α  = 0 ( V o « U )

tXfci vLo»eSiu.if\ Ρΐόνη την  X = 1  ( w c d £ )  ·

τη4 noXt*«Wd|MU-*>* ιοτ?τι^\αΑ
i - ( * ) -  X x * -3  X ' i  = -0  (m -eJS*)

Ci)

(*)
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?->1<*£ή ™ v  i5 ^ = . t  C w » J  (<i )  ,
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£ ( * ) -  x 34 - 4 x 2+ 3  = 0  (jraoAii) QL)

€)<w T^>eu Ρίύ<Γ£λΛ , x»!>X s ^ C ^ o d i l )  , X s C ( w o d £ i ) ^  X s ^ w o J u )
Ag^ Ορ-οια pj&Voi ot\uj^ uxu 6i a  upouj^u|tfiri/aLT\oipci^jg^uu^ot, feplfiltoojLt oci <n Soihioa. no^uaiVujtUMl| κΛατι 
pjtfx. έχ&ι *ηρ ώ  Α ν κ τ ε ^ , τ ι *

X Ξ  € O^wvo Ji dl* J ̂  X  Ξ £  (mod id )  ̂ X = 31 (mod j _



( A )

7ΪajpctSet^jAct 4 . ^
θα  βπιλύστνυρΛ nr*/ noAouwoyuux) «cro-n\wcL 

ί ( κ )  = x \  a  X -  3  = O (mx><l 5 s )
Eisicu i '( > . ) = 3 x * * 2  -

6  A  Ol^VHTEU ΤΠΛ r\x>Auu»V0|A,tlJU|4 | FO Tl p-i a->>

f  ( x ■) =. x 3 -w 3 x -  3 EO (m o d  5 )  
fcUca *  r  L (m od  5 )  ujou. x s .3  (m o d  S )  .

*̂ >g) Έ>ρ» eVoop-fc Xii Άυσε*6 T«V> Γ̂ ολυΐΛίννρΑ lolj* ioxjTI^’ *^
£ ( x )  = X 3+ 2 * - 3  HO ( m o d 5 * )  & )

r \ 0 0  owxi fttoi kouV 6to Sue ^ye-oA ττν* (1) .
1) A<jOV ^ ' ( l )  = 5 Έ o (m od 5 )  UXU, ^Cl)HO 5*) 1

ν ι ^ ά - ρ χ ο ο ν  λ υ 6 * ΐ Λ  ττι>  0 θ (Π ° °  * v e t e r e , x e v '/ 6rnv/

XoOYL x £ 1 (mod δ ) T*v* U) , e\ fê OrO

a t -. U i - 5  (m od*-1) ,
Srv̂ OkSvj 01

X El(niodS·*) , X « € ( w » dy * ) ,  x s i i  (m ods’1)
X * -l 6 ( mod S'*) X =- 3..1 (mod 5"?) -

i l )  A cov ί ' φ τ Π φ  o(*nod5) on ( i )  «xw p.oV aW \ Λυδη
mv x * 3  * 5 ^  ( m o d s * )
ηου oiVTHfiTtMXftrt 6*πνν ΧΞ S (mod5 ) m s ( 4 )
■fc GLU&OCUÔ r̂ CU £Γ\<χληθ tuix. TYVV ^poup-jxitu  ̂ iCTOCtp/iOC

t  = - 6  ( rvijod5 )
T}ov> 4.TC&C |iov/tfSiuj4 E f t 'l l  TDV i H i  (m o d 5 ) . ‘A|»oc 
yv ^tTOop.fcv'n λύ«»η ei Vox or) X  ^ 3  *-SH 5 8  0 »®d 5 *) 

O lJ^fffel*  τηϊ (?) « ν α ι  Λο^ηόν ο ι

Χ = 1 , 6 ,  8 , 1 1 , 1 6 , 2 1  Cn‘-° « ls ·* )·

-i>3 ) ' B f ; ^ o o r _t  τ ο  Λ ό « ο  τ τ ο  ηολοα,νυ^ιι'αίι ι- n r - *

^ C > ) ^ X 3 < 9 x - 3  j o  CwoJ 5 * J  ( 3 )



ιρ ο  « χκ ςη η ΐ'ώ ι

tt.) h $ o V

$ '($ )=  WO * θ ( ϊ η ο Α β )  com $ ( £ ) - * * $  ^O(mo<$55)

f # ( i i }  = 3€5 Ξ 0 (m oiis) *-°λ ^ 0 0  s φ θ  (mo<i 5 )

* ' 0 0 = m ^ o M * )  m «  « a O ^ ^ o ^ o C ^ e * )

5e.v u n io X o v V  A v W  ν η > & )  ^  ν α  a v r i s r e .  χού ν  e e .4
C^6eui s  Ξ  C ,  <·( , 2 1  5 * .)  Tn* *

b) A f o i >  ί ' ( ΐ ) = 6 = 0  ( m o i 5 )  -u*u ^ C O h o  l « - A s * )

^ ε*6* t\£\irfc. 'λοσ 'ξΐΛ  X '^
Χ = 4 + ^ 5 *  ( tvuxA S'3)  , *ί-°ι«>3,3,Η

S ŷ sxS  'n

x a - t . S S . s i ) ^ ,  < ° i  ( m o i S  )·
γ|θ \) αλ/ζ.i t r o i x o u v  c m v  ^ ΰ ί η  X  s  A ^ m / e d S " *  ) T<ni C ^ }

C ) Aj.o'u f /(lC>) = >^0 =0 ( W o j 5 )  *«u ί Ο ^ - ^ - Ι ^ Ε Ο  (wd5*J

η ( 3) exei ^ tvT t λ ύ σ ε ο  x u
X = | £ + i - 5 S ( m o d 5 3)  , W " '

§Υ^ο5!η T l  ^

X  = . Κ , ί Μ ,  , Mg (n v o J  5 * )

Vjov οινχι β τ ο ιχ ο 'ύ γ  C rvw  Λ ύ σ η  X  a  16 ( j m c d s * )

( j j j  A ^ ° t j  ^ .O  ( m o c l l 5 )  oa ( 3 )  | i.ovotSi u-oo

.Λ ύ σ η  r r W  a ,  .
x  £  e + - - f c - S *  ( v a o a s 3 )

ηον) o w ci6 T O iX 6 n ! β τν ν ν  Λ ύ σ η .  X  3  £  ( m o c i s * · ) ,  1 η « ι /

- t  o < V .L p o a o >  r jo o  feqo^'n& tso'cJL  t y >V lc*j icw ri| tlo c

= - 2 1  ( w e d  5 )

ι\ου ix fcA  | A ,o V 0 (S io u ^  χ ΰ  <rvt r r \ \ /  t  S i  (* v o A  S ')  

y k f < *  η  *■ =  6  +  1* S 1  = 3 3  ( m o d  5 3 )  feiVau m ^ Jii«ru {ifcvor|



.XoCnr\ τη> (jb).
\\ (J3) λ ο ιη ο ν  naupaiuuW ^υσ*ι,*

x s ^ ,  1 6 ,3 6 ,3 3 ,M ,5 < ,6£ | T ) <0V £ ( ^ δ 3) .

5 >  U o / \ u u j v u ^ L t u > e s  ί σ ο τ ι ^ ^ Λ  μ ε  μ , ε χ ρ ο ι  

σ υ ν θ ~ £ Χ θ \ );, < p U a t K O V 3  c x p i& f x o v s

νη α ρ -xu jjuou ^εν»αη |4-i.&oSo* ^c x  -no τχρ o ̂ n^cet. ctv*»  ̂

&τ\\^οση6 ηο^υ\λίνυγΐ,\νϋη i  t συτι JjU cl*> |-c€, |x«.Tj>o «jvvfrfcrw ^ooiao
a j ^ t ^ c o  Χ ττπυ n o ^ p o .^ > o o jo  O ju TT^ o O p -t, '©ct to τι^οβ^προί

auiTO CL^ajtrccc Tfe^iuA. f t a v o e t o t x a  n^oftj|r>y-oa^3i. |χέτ|>οι 
Π^υοΟου  ̂ C*jp»̂ -jjuo*ô  \6ou evoi σύνολο^ C.ofeT'n^ocnov/
KoW \QXJTl p-l ul>V.

oci ςχ-^ο^οοθεΐ fttJL ao^o^i^oujA-t. ju-fi. H C”1)  ■f® nj-n^os 
Tuav SiOLtpopfecvV^V >u<r*vxw m i  hoAuujvu m̂ lf-τι* l<rotT ;^

4  ( x )  * 0 { , ύ π ο &  m ')  ·

Ο εώ ρ η ρ υ α  5 1
’ Εβτω ί ( χ )  € Ζ  & Ί  *** m ^ a iu ^ i p* nf ο,το^Υη ou/aAicm.

*< *a *•P * * * f  .Ij i r'vn.-l

OLί )  H noAou)VO^I.»Xtl
f  C x )  =  ο  (ΥΛ°<^ ***0 C O

6χ« λΰση  αν  te a  ^ > vo ocV ta d *  aTloX lS

τ ο υ  feOfeTn^LCXtos

4- O O  =: O (m o d  f  a< )
*% (I)

tx e i  Aoffn. - 

\ l j  Uxufc»

i  (x ) Ξ 0 (m od pa ‘)

H O O ^ O » " 4) ··· r U C )



Ληο<δε*,|'η.
'EgtuJ Cl ,- - - ,C r CXuipOiAOl ΤΈΤΟΙΟΙ

f c
«

i C c r ) = 0  Ou**(£r)

Η ποΑοα3νϋ|Λ-»αττ| ιαοτιρο'** ^0*0 (inodp. )  €,*fri*r*iv

'λόση X =. (m o d  pa t )  , 1 * 1 )···)^ “ ·
To  οΰβτη^ΐΛ Tu>\/ V icroi.ip»iuW

X s-Cj Λ
»

cr  (-meJpfM
•  ^ _ \

jjLt to  t o  Θ fcuop w y  <n w v  u n o fto t iu u v  , €^ιΛ |*<

ναδ\νυη λ ύ σ η . C ( 'rA odW ) } βηοτΕ.

C =.C· (m o i p^1 ^ ’' 5 lJ, **jr  ,
‘ tTfc l exoop. t 1

i W ^ k c O  ( ^ P * )  I · 1, — J*

Ε η ^  * CM S O C '-J  P^ ) ί - l ,  , r  ^ d - a c t a u

4 CO Ξ O C1"®*! P*4 ) · /* .

p“l | $ c o  >.--<,··,«
eqfĉ  >eL I f j

ÔL tx o u (i-t

^ j aSn # ς θ Ξ ο ς * ι ο β ΐ ^ )  .

H fe\vox ^oirjoy Aomj tn i ( i)  .
Avtl6TpO(joβ., a> «lu/eu <tj X  = c  (two don) ^.ια λοση,-τη^ζΐ

Et ^OUj^oi^-oV

fcQM

S ^ - ’ P ^ l i c o



θα  et-iaJ 4(,c^s o  Οηο^'*Ό ■ Yru\^Cc)  SiyoSi) f~*—p r | i c c)'£«\«,S'" C PpS ΡΓ3 ) = 1 n  'Lti ' θ“  tiv<u C'\H o ,  * *<.·,»·
w  ̂ "

SnjjoS^ * ( c ) H O  O noJt“ ·)

►

0*«<* ?“ ' )  .

tnojj&Vwi cate. Jua <*no *ns noAouJvô uu.i.s uro'np.tfc'» to-u βυ6τή~
|X0Ctoi>(I) tKfcv λύση. OiVliffWiw t*v *'

X H C  ρ σ<)
1

X = C
V.oa η  α.ηό&^η -rov i)  τ*λ*»ΰ»ν*ι feSui - θ α .»japax,nft«W (tt oci 

-to nâ >a«\cWvO toGmjift jppapfit ItioW ισοτΐ|χιΰ)>ΐ 'fix w ρονα$\*>·*\ Avion. 

m V X =.0. (jtrvocA -m) ,

lopLnt^acp.c«.vajDi M \ r \ b i  Sy^ajxfc oci η ^ aryl c Ct)tô m·) c*-jcu 
9v>j<m ττ\Λ ηολν>\ϋνυ|Α.\α.τ>* Noo-iv^ua* (1) av 'u*a  ^ovo a-v 
fciVcU nri p.ova£*u.i| λ ό σ η  £Wo6 6\icm|Ajoctc£ ^a|Ji|MWV ισβτιμιώ/

X s C ,  (nmod )

y : C £ (vnojp**)

Q<|ou o a.vcfê ><xxoi C · er^a '̂n&Ejuei m V

C * ) = O *̂n od p**1  ̂ 11 < ̂  r  „

t t )  y iia  τνυΛοΛχβττΗ αηο τι^ t\o Aouovu û u .6S ·ητυ

ζνίςτή|χοΛΡ^ (.l) 5ev exei ^ο<τη i o i t  fccu. τ» (.1) Sw 6.xei Aoeij 

\\ ι«ηοΐΛ^α> / 0 it\o V l4('>a) - M (P |̂ ) · - ·  ^ ( P y * )  < 6 * ^ CTr,v/
V̂ fcpi rtTUUCTV) CLOTVJ *

A\b O ô t̂CPOV)  ̂ be» oAtb 0> TVoAoujVoplUt^ \0DT1p-|€A TO''-» 
*Λί«Λή^ΟΛ0} ( l)  bxoov J\hgV| .



Χ υ υ Α α λ φ υ ρ *  p  A. "ro σύνολο twV X a e ^ V  trtb η ο λο ω νυ ρ ινη *

icrotvyuGL* ί ( χ )  = O C ^ o A ^ 1)  t " A>‘ >x * *<** \^«-

Λ το σύνολο tujv Λ ύ σ ^ ν  cn i r^uiovopaV/n* ,σοτι <** ( i ) . 
Έ τ6\ TO uAr|dt>3 TlOV 6T0lXfciu>V TOO A j OXVa*.

tan του A fc»vaJ hi (m ) -
3 ε  vca&fc 5<aifem ^|iivT | f-< x8a C ^ n · · - · ^ * )  ^^€»fcu>v τ ω ν

i\oAvjUJVU|U Wvii V IfrOTipLUjoV TOO) OO&TTipjOLTtO CO O-V « I€»TO\XO\J 
p .t  m V  jkvj<rn C. (tno<J*>n.) n t*  ( i )  ox^vte 6 ϋ ^ Π ^ Λ < γ · « Γ  ' -

<^tpa|A .t e r n V  ocqoSfci^Tl too; t )  p ^ -pow i.

Qpijo'upig, p! αυτό τον τρόη© p.»a aqeiui>/icm.

S ' : A, x —  x A ---------- > A1 Γ
Cc i ) ■ *· i·

Ww. envoi-

C
*j orjotcn tivau 6η i } f iu^u»v« γ . ι  την a^SW Jn ™  I j ^ p o u s .  

ct\€i§vj τα ουνολα hvcu t|tn tpaoptV «t ,θα α,νοα rr* ^  Ufti ■> 
Er^ojjue\|voi τα βΰνσλοι A j X - - - * A r uai Α envax iceSuvoLpa, 
exovjVjovqoV το \&vc n jp & o i «TDiSfe-iuiV *̂ "°

“r\wv etoixtiooV του A| x · · · y  A f  €tvaj K(p,  1 )  ' * * ^ )  ·

* f a  h i C ^ ) - < p ‘\ ) * - * ' U r “ ‘ ) ·  ■
J T c ^ c tS ^ ^ a L  5.1
Ha. em Λυθεί oa ooAou>vopnu.T) ισατιρΐα.

f  ( x )  = y? +X t  ΐ  3 .0  Q w o<i3M·^  )

©fcvopoopt το σύ^τηρα. tuiV τιολυ<Α»νυρ.»να>ν

f ( x ) i x \ x t t = °  (rnoAS**) ?

” χΖ+χ<ν^ ^ °  (.wvoA^5 )  J
^upiiyeiij ο μ λο  ̂ otf]' οχίτέ,ν ,on\us oi SoLixt e ™  U a f i S n j p a A l .  

έχ£ι  λ ύ σ η .  '^><x fcou f ( x )  ·=0  ς  ,*«,«! 3 'i · * 3' )  ^ V  

s-ytv Λΰον\.



-TTr,p0.dtl.fllU3«. 5 ^

O o - β ρ ο ύ ι ι £  T i i  λ υ σ « Λ  T t»i τ ιο λ υ ω ν υ ^ ^ -Λ ϊ  \ a o u | t\ o j>

fC *”) -  2 x *  -  3 * - · 1 =  0  (m o d  **■· H * )

O e v j o Q < ^ > ^  τ ο  σ ύ σ τ η μ α .  t u W  η ο λ υ ^ υ ^ ν ^ ν  \ « χ Γ Π ( ΐ « ώ ν

i C O  * a x fc- ^ x - i  ( m o d s 1 )  M 4 )

φ('Λ) t  9.X* — —I  r r 0  ( > " ^  ^

VC.CH ftj> '6V L O W JA «· T t i  A u f f t L S  t u W  ( 4 )  u c u  ( ^ )

^  (JL) α.τ\ο to ^O L ^ouS tv^a . ^ . S  ftXfc! |».βν»α^α'ρ

X 3. 3 ( T n o d  2 * )  ·

\\ α η ο  Tt> ncx^solS m-^^lcx 4 · 3  έχΜ  λ υ σ « ν  t is

30Θ (m od 11*) Kcu ( ^ o h ^ ) .
no^uoiwujxvfcT) unyriyda. f  O )  = 0  ( m o d i  *11 )  e* «  

ζ ό ο  Αΰσ&Λ, ησυ eiv/at »ι λ ΰ σ α *  (m .o d $ * M 1 * ) tw v  a a o ^ x j^ W  

^ ς τ η ^ ο - τ υ ^ ν  ^ p a ^ j j L t W u a V  I T O X v ^ M u W

y  rg 3> (m od 5 1 ) 

X* 308 W*)
. d o fccu

*2.3 (m odi*)  

Χ δ  « & ( " · *  W * )

Α η ο  το Vw/fcjvuo 9tujpYi|A-OL too ' '  υηθ/*ο\η«>\/

o<.\ T O  ( i ^  * * 4 1  T n ^  p > O V o S i u . T i  ^ U C M .

X i l l ’ j - l  + 2* 308  J * l  = 3 3 5 .1 8 5  = 0 3 5  ( « « i ^ * · ^ * )

vc.c»A to  ( i j )  την λυοη

X = l« l* -3 -i + a * ·233  ·2Ή  = 2 5 5  8S3 =  235  S M3*)

H So ĈJLfftt rUoAuuWUfLifc-?| «<Ton |X« <X y\o fTVO V <6̂  ̂ ΉΛ ôOtt-S

X=S2>5 ( .^« ia* ·H * ) *«u X S035 OnoJa’.i")*^



TToupouSai^^Kx 5 .5

θα- ΜΑολοβΐ T\i λυσοΛ "ms τ\ο^υνονυ^»Λ*τΓ  ̂ \σοτ» .̂ι «Λ
ί ( χ )  =, Χ * + 4 χ * + 3  Ε θ  (tnocJi ^β^Οβ)

tiv̂ ciA ^β.Ηθ% r  2, 3*̂ · 4\
θέυ^ρούρε. τβ σύστημα. τυον ruoXovA>vv>p.i\c.u»V icroTtp-iuW

ί ζ κ ' )  c  X3 * 4  χ*  ·¥ 3  — Ο (iMed 2 3)  ) C^)

( ( χ ^ χ Ν  4 κ * +  3  ΞΟ Cw o i 3,<)

£ςχ  ̂ ϊχ * + 4 χ* + 3 £ ο Cmoci ιι1)
4 (1 )  cu\o-ro V^oi^ciStigYtQ J\ l\ extv \ionoSu»m λυσ*. W

X = 1 C 'nvod 2 b )  ·
\·\ (j2) α.ηο το T\o<ĵ oiisfcJL̂ p.c*. 4 .5  <f/*v y.ovaS\uxi λν^Η. ττ»>/

X Ξ 5 ζ  £*rrvod 3 ^ )

H C?) αΓ10 To T\OLp0LSw^|4.Ct ^ . 6  fcxfrV Τ \* > VJ β 

X E B C ^ o d ^ 5 )  , X S € ( m o d 4 l * )  > Χ= 31 CM°ci 11*) . 

V\ ηολυνκννυρ^ν-τι \ σατ» ρ.'ι <χ ^ Ο Ο »  Ο (w oc\ S 3*34'* ^ i )

TusV auuo^ouBui>/ eOfeTTl̂ aTuiV £pOLpLpu\fc4A»V »o«Ti|4,iuW

X E i  ("toci ^  ) 7 X 2.1 (tviod l 3)

X = 56 (wiodS1*) K J l )  - X5 56 (Vod 3̂  )

x =80 (*<*1 <|S) .1 x s  6  ("vod Hl ) J

\CC*J X --1 . £vrxod 2*)

X  = 56 Cmoci3M)

χ  Ε 31 0**°^ ***)

C1») ·

Xp'iiô p.ocjoioOp. ε το Q^ui^njUi rwv vijo^ot tjwV,
0» ^pcm -yuab ισοη^'ι ε*>,
3*4-A43 x  ■= i  (r\od2^)  ̂ ^*ii X  si(inocl3 ) | $·3^·ΧΗ.1 (wtod U*)



4*cyvw ytOVOL^vue!, -λύσεΐΛ CM/c\€To\x<M T»b

X Ξ ί  (mod ^  ) , X H a O ^ o d i11) } X= ¥6 (w oj II*) . 
'Lxd To ( l i )  €xu.imV .̂ova£»u,ri λΰβ-η

X = i  4 9? ■ {*· 5 6 -SO  4 23·3Μ. β Ο · * ς ϊ  5 .0 3 3 .8 0 1  s%  15*^8^ ( m o d  *8Mob) .
fa s )  €xei την ^ ϋ σ η

Χ ^ 3 Η· « ,* ί  · J 4 * Μ < * 5 £ · 3 0  +  23 3 M- C . K  = l 38«» s  r: 56 513 £ m o d  ̂ 8 *( D$) .T o  (IB) €X«ri -mV λύση
x - Βμ ·Λ\*.Λ-Λ f a* 41* 5ς*20 4 S* 3**· 4*. }6 = 3.6«0.6M^ 5=  55.185 (mod T8*«0fc).

4 So^ecook noAuuuvuu.tK.'^ iOBTifi-ιαι. exfci -rpeo λ ΰ β τ ο  τ ι )x s i r e « 1 ,  5 6 · 5 < 3 ; 3 3 Λ 8 5  (*ιο4 Τ 8 Λ ο β ) -■



Κ Ε Φ Α Λ Α Ι Ο  V l l

A pxiu^s pi^i

ί. A p x i * £ s p '^ e s -

t I
E-6tu> <pU<71*Oi Y)>i ecu CUU.j>CUO> Λ yi% (OLfr\')~ 1 A^O TOV Of.cp©

w  oxd^co t) λνα,ρ'«^οορ oci ord^C aO ^C n).

0 ρ ισ ρ & 3
t-6Tu> Y\ <fOCtUOi > i \i.OA ql duepouo^ Jx€. (OLjY^si. 0  Ct t«.At»

CUpxifcU 'p«jO»-^noi'n^ η  α ρ χ ια τν  p ija . -του η , a w

*  <ρ(»0 ·

^ W 04-* ® ^01 © oc tW cu a p x i u ^  f  « jJec^ m o A -n 'J^ v  

O t ^ s  i  ( 'm oJ'n ) to u  o L ^ i  ( m o i * )  ^c*. vux^fc^ocjVo V -< ^)·

Για. πα^α-δθ^ρα.  ̂ <χν yi~^  τ ό τε  ( ο 1  ea'Vcu o^xivui ^^οΕΥου % . 
αχρου c^(s)=-A t a i  4 ξ Α(·η.ο<!^) , O p© ta olv m r4 t o ^ t , e 3>

0.JCU a p * n t .^  p» jo i coo  4 jttfoxs KXXXX t*®-1
3% l(m ocU ) ·

Xup^oVa.  pE.coM tiapcujcx'Mio ορ\σρο ^CLjppfc ocl 'n- ^ l016̂  
° -€  Ηη £».Ν/αι ctjpxiuLr» p i^a . ηοΆλίχτι^αί&Αα^αuuo o |«c*0a\

Ηη αν uxu ^vt>vo ow a rd C o L ) -  GsC'n) *
__ 1 π ·
J l y o c o u y r L  i . l

't f iT U i φ υ σ ικ ό  s  ori>A »ux& oL cctc e p c u o ^  p e  ( a ^ T ^ s i  . 0 aYfc^aj<^

<x ex^cu pic*. cupxivim  p ^ a .  (jmadtov) a v  u cu  p o v o  cxV  01

β(η') e t  Qal p̂cu o i
» a $ ( n )  - i .
*· >Ci | OL ; · » ·■ > CL.

β χ ίο τ^ λ ο ο ν  ava cLva^ptV o 6 0 &tv\jjlcl ϋ*ΐολ®^\ι»ι/ ( ταλχΙ τι) ,



n o

ο α  άναΑ αρχιαι\ ρι^α (mod*) T\>Tt orx^Ca^Cn) και inô evd)̂  cu^«>-
χα. ys.TrW nyotoitro 3,2, \Û  Τϊ , οι <̂ τί) <% τ\λτ\&ο̂  au.6pcu.cn
l Ja , . . . i a ' W‘l eivai cwo Sue avioi>t.|ioi (m ein). Ennytrn/,

( . * ? , · * ) = 1 ■ * -« , '.·  Μ " ) · 1  · ΑηοτέΑοί>» <" «*Η,βαβ' eu,,β, **
α.νΐθι)(\*Λθο ο-ΰβτγιρ,α. υηολο»Γ>ω '/ (m ein}  .

. » ' Avc’»c>Tpopa., a* oi aac.pax.oi i  ,°*-j · · · ,ο*- οιηο\^οΜ» two. civa^ptyo
QvifcYYvyi.a Ι)ί\ολθ\ηω  ̂ ( TDTfe Φ ^  (mod*)) κα-kt. ^ocnuA
K.OU a ^ s i  ( m o d * ,)  ClT\o TO B’tuipnp.m. Τ ον E(1<«1\ enoptVuJS 0 a  û OX

γ.ια option p\^a (.mod*,) * t
Γηόρισρυα. 1 . 1

Έβτιυ <̂ υσιαό* n> i ισχ aujtpaio) ci (α,*ι)*1. ® αα^ραχοο <X 
feivou ρ,ια. cupjMu.'vi p'^oc (modi7 1 ) ay uou ptovo a»V

Ηη Ί ,<x, · «► ·, °*·̂  1 i *
Αποδί»^η.

0  aaeponoi. a. eivax yua. oupxvun pi^a (mod·*') «-* ueupovoav 
0 1  CLVLt-pouo 1 i  , OL  , .  .  - ,Ο ι* 0 0 ' 1 *ηοτ*Α ούν o v a  a v o ^ p -s* ©  

ζύ^τνιρα νΜ\ολ«ιθϋ>ν(ιη.οχ1τ>) ^  \λο α  pcov/o ©W 

Η η ^ , ο ί , .  . . , » <* ’’W $ ·  ■

V\ <f nyiaCVCL'no'i cupXiuuW pî voV <£ai.V6ua4 ero τ\θϋραΛρ*Λο (iop«crp*oc .
Αν o (^oxnaoi η £X6i ô xiuti pijec,TOTt n. rio^oirr)<xaiajac.<bU{
opixSoi. νΑη ftu/ai Ojû uux opiaSci.

Δ υστυχώ * ό |ΐνολ,δεν έχουΊ «λοι οι ^u*tfco\ η > 1 ,α ρ χ ια £ ν  

'
Για n o tp o ia jp a , ο Η  Sev exu. a f x ia is  p^e* ,ο-^αυ ^ a  -π>ν> 

aatpoiooi and τ*> oti'a^p.e*'© go6t*)|-ux νπβλο,ηιον Cmodj^) 
^ i 5 , ^ ^ l j  0 € ζ φ ^ \ ) * ί  uax Old ^ s O i d a )  =■
s o r d  C n H *  uax <2 (ι ι)  = 4  .

11 '



a ή
Atio n<xpaSa^|ia anore^cww ολοι o\ (pioiuo* cupt&po* ^  fr0· too*

ο π ο ίο ι  λΟ Ό  < <f(*0 . όηου λ0*>) 'Λ OTjva.pc.T>airv 'pe*-̂ e '
> ι^ό>  fe\f.&eTni ^ουορ'ισοιρε ςτη/ η α ρ ο ^α ,^ο  Η τβυ ICfc^>.iY, <χ<̂ οό 

^ \α  \uxbl a u .tp c u o  Ol |ιε. ( Λ , ' η ^ χ ΐ  t €χ uet c x ^ s l f w o d n )  
Cop^^v'ix pfcTo 6fcu)p<npa_^.{. to'v Τ3Γ .

T o  ε ρ ώ τ η ρ χ χ  ΠΟΌ ^OOIUO JtVYOLTCa El̂ OLX ΠΟΙοι ^volUoi H>i

ftjtol»V QLpXIU-6̂  p*^£V ί τ α  6ηο |χενα  ^ '>0L6xo^r»&ovpfe ja’ oujt© r e  
ipu>Tn,pua. icoμ θ ' av|aycTicrpv|JLt «’ cluto , αηο$*» f cvuovt ea  ®t i : 

Q u ο ια ο >  Ή > 1 exei  pupxtu .es ρ ϊ ocy u ca  μχ>νο otV  _
© 1 A V^  -  3 j ^  , p j % p  t p  nfcpiTTOA CtfUCCO*, *.

i a . Η α νυ η α ρ |ια  αρχνυ-ών piJuW ( modm) y >q. 

η φ ΐ , ϊ , ή  ,ρ^ S p 8 , P ntpiTTO i n p iu r e i ,

J lp p n p y o n  i . g  « A .
'te T o J  ^o criv u o i Y i> i .  Α ν  P ^ 2 P * 0 f l ° ' u

p  TltpiTTOi TLp«-0TO> ; *6 <fUOlUX>£ , TOTS Ο η  
e * e t cu p x iu .e .i ·

Α η έ δ * ι | η .  g

Αν , p  nefiT ro*  apu»u>* , , « r t (

6θ|λ<^α)να. ρ ί όσο*. a.va^fcfOL|ife CrnV ηαρα^ροκ^ο ? itm U  f

o r\ ^ ol exfei npuattijjfeyT^ α -νο ιλυσ *α  ttu jxop^V»*,

i)  η = 1 { , β ί 3

)  Ύ |; p * 1 ̂ ^  nfeptTrei •tl^w'noi^ ^ 5 3  , ^ · ? . £ .

ί ί )  η τ  ϊ  · p ^ ‘.  • •f>Ai ) P  l' fef ’ r r o · n y “»T®i, £ ΐ · 4 ,

4 ί  ί - i  , β ? · 0  ·

u

i l l



. ' fOKwJn foxiicisb <1 { ^ *7 & ^

Λ^ίιο ( UpOUl)^rnplci ficnyiixdno ufdoii^ \ΐ•S-p

• J iro41 «tie'll ^ ^ ^ ^ ^ ^

tu.4>Jorl vtut noA-n a^§ ' rxni^Aobio'S ^ *oaxm(Ju 

fnou»A>u 1*ς τπαχ ^·€ Λοα. ou3r»^-o^\i°^ roA^
v»?'^ rvnixdna «μ» Λ*§ Jt£ *e9 * 6 ~ 8 bkT r b/ ccnnii>P$> 0

ε f^tsfr^?*6 In

• 8 oo ^

Icucndu »0-LJ.»{ku ‘ W ( ^

soocn^li rajLl'C^L» cl * JMO ·
. ,  ̂aobru. aai rvonr^iAo *ολ ̂oiSTayirD^ou 

ΠΟΛ79 pno ολούΙ tern Auivapui stiuxAd wxa 7<u soTuor><b q

ς;*γ ιόΓτΐ6ϊύϋ|^

■ · *<>'*<*' τΜδ'Ό3'' (?.
o*ltai\ vui U

**> ' tS *U (,
CaidoM stai no a U * »

ο t**> ®a©t1 τβτν Aao vafici ramixita \9*3 *"3$ q

"h J ·νΑό\0ό\£

%.τοτ)τολ?§*0' nrlaox^ (\<u.

oe^AiWneii vua XLouiarvxliou aoi 'Arfaim yitacxjpotf *y

*T,(u<©) i H yo aixxktm ^tm ovR (upoiu) T = Cu^to hot̂d · γ$ι<&

tT*V\*<&» V**d U; O ΤΟ^ΤΙ^Ο»? ΤΧΓΛ ' 0*)^>(Λθ\£ "31CU.

B-L6



2 Μ

Η  ύηουρξη a pxtudw ρ ι ^  ν ( w l p  ) Α η ο υ
ρ  H^ujTX>0 ·

-Π ροτοα τη  1 3
Έ.6ΤΟ) ή  π ο λ υ ^ ^ ρ - ΐα - η  »σ ο τ ,Ρ ',Λ

x d - l  = Ο  ( t n e J f )  ( ? )

οηου Ρ τνρώτη» vxxxl Λ  ^ o a i u i l  p - t  « Μ Ρ '1 ·

Αχ uqouoxfci ρ.'<* 5|0»<rn o u jv h *  r a £ i v S  d  (-M odp) (To r t  
^ π ά ρ ο < υ ν  <p(.d) -λ ΰσ ^ ι*  α υ ττ ι*  TeL jru* e l ( m o d p )  .

AnoSugn.
Έβτω iz\ νηάρχϋ ρ ια  λϋση OL(moAp) m b  (*) n«> «*** Tajt> d  (rru»4p). 
kxo\>pe λοιπόν 0 , p } s i  t  ot^S 1 (-modp} UeM 0*<lpCci)=<i ·
Για τουi a υι^ροάου* 1 | θ ΐ , .  ίχ ·* υ ρ ι ·.

•1·) Eivcu d iv a  δυ ο  θΛ /ιοότ*^θ | (m o d p )  ςύ ρ ^ ^ ν α . p t  την Πρόωση3.5,
Του

3^ Eivou J lu o ^ i  C^) α^ου

( α ^ 8( ^ ) 1 £ ΐ ( ΐ η ^ ? )  t  = o , l , . . .  , 4 - i .

H (?) opu»  a.iupiftujb d  5» e p o p e e  iu.es .λύσει* (wiodp) ,β ύ ρ ^ ω ν α ρ ε
"Mi Π ό ρ ισ μ α  3 Λ το υ  S3 .

AtioTftXeW AemoV c i d « i η^-ή&ο* x^ qlo-cis

i (m o d p )  ; a  ( « © d p )  > . . . } o t ^ 1 0 " · * ^ )  ( * * )

*A*s t is  A^Get* τη *  (fa) .

2ov«uus 01 uj|eL<ru* C O o d -p ')  ηου άνοα  3u*& is rnS<*> ^
Ta-^-rv d  (m o d p )  , Srya.S'n o - r d  ( 0 = d } ^pie^-evreu p e tx ^ J  tua/  
^ a a r e v u / Q * * )  · P *

E i^ a i o r d p C c ) i 4  , Vto*, ε ύ ρ ι υ ν α  pe. τ ο  ^V optopA  8 - ^

tt>\> Vc.e<̂ IS »
O rd (a L * )= c l  (  K , d ) o i .

’ A p a  <u | . tw a j |« r eo  (* + )  , οι α ^ σ * ι *

Ο *0"© «Ιρ) , } K ^ d - i  Muou ( k , oI ) = 1



2*4

eivoj ουατέια '̂βώ» o. tifvuTÔ eveU ►Ade«4 (modrJ T* “·ν<“ Aw*“·*

-  —  H * 4  ·T o  " *  T  ΐ  ^  7  7 « )
H en0|xtvTi προταχτη ρ.οΛ tJct€>̂ ou\iJu την dfl*f5n ^vrt^v rrv4 î| 

Γ\0Ό £*0\W τ ο ^λ  d  ( w . i f )

ΤΙΤροζ,οιση. 1 /i
As blvou p npvuxos <ux*jl \p - L , <&*ifcl.
Tort n. noAuujvup.iu.'n urtmpua-

X ^ -  i  H O  ( m e ^ p ' )  C**·)

€X€4 awup»flvi>* di £t«upoptciuj^ *ύσ*€τϋ *** ^ d )  «6 n̂ ndo>
a.r\’oujTts exô vW TctJ-n d C^e^p)*
Ano5%»jtj

 ̂(ν') έτα auptfl>ua* d 5\a<jopec.iui.s λύσει* Qmodp), *υρ̂ υβνα p*· ro
Γ\όρ'σρ.οι 3.^ "r°'u V»t(j> XL -

Wa «k8*.<jOo»u0 Sicuptcn d Ή>υ p-i , το σύνολο tvjv λύ·ΐηον το*
(*) ηο-υ exo-υν TCgn d ,€iv«w ισοδύναμο ρ« το σύνολο

A ( d )  = U /  l i K t f - i  e ^ c » . ) ^ ]

Eivai ôuifrpo oci τα. <ηινολ<χ A(d) tfia roui J.i-̂ ,βpouj SiouptrM 
Του p - i civau υποσύνολοε ro-υ , 2, - . . ; p-i  ̂ ue* p.«,3»6Coc
£ενα p-tia^u toos . Αη’ την α-λλη ρερία. vcotftt <f*toi uA>  ̂
fc.6 4̂ ,i  , . . . ,p-x] a.v»nu.t* 61 ένοι UW po>o trot <χη’ c**j-lc*

Tol A(d) , c«<fOv C^, ρ)-^ oxrdpCO=d
d |<fCp>-f-1 .

Αηοτ^λούν λοιηον το- σύνολα. A(d) pia. StotpL£p(orrj το-u 
συνόλου ^ 4 , 3 . , p-i j  .

Am 6vj|χί>ολ\ϋΤ>υρ.ζ. .̂E ψ(<*) τη jujv βτο*Χ**
“H3U A(d) TOTt ψ(ύί)=.0 dj vpCdj-^Cd) $ujjLf«Woc pt 
mV Πρόχαση. , \voul



2*5

J Z  4>C<J) = p-4 .
<4|p-i

A n o r o  5 . 1  T w V C « f . m

'E t s i

2 1  9(«*) = p - i
<*\?Ί

Z_ ψ(«ο » Χ-<κ«0 ■
d|M d l M  '

J -  | f(^)  -  ψ = °
d | f -i

ΤΊ>A ^ i  η α ν τ « . , Ke uy a vo t
TupongoOp-fevo oc&poicrpoc. npirjfci ψ (®l ) s *fC«l ) ujcx&fc

<$|p- l  , detlsl - 'Apa 0\oi eUtYl , 4(?-«l · ^η<χ^*ο«ν <pCd)

^ ύ σ α ν  την ($0 d  , B

UToptorpLOC 1.4
Έ*τω p πρώτοι ua» <^p-i , 4euA.
ToTt unctpxo'uv aujptflvwv <j>(d) πλίθον au£pcu.oi cuj 

Ouvô j|x€.vo «ύβτηροι vnoAo'iruuv Qwodp)

ϊ|ου η -πχ̂ τ> του* Cnvodp) J  . e

e t o

leoSOvapjct exo\>p-€.

^OptQ-p-CX i« 5

Έβτιο ρ πρώτον w*aA ^ l p - i  >

T o T t  \)παρχο»ν aapiftuJi c* πλ-η&ο* n.pv»rojj*v*i* uXcUu*

* " e T *
ηου ·λ tolJyv tvu> \o>*uc<xa p.*. d  .  ■

A* d - p - i ,



9  Η

ΤΤ ο  p  \ e p u x  1 , 6

Έ ετω  ρ r\piuiOS. Ί/ηαρχονν ocupiU^ f ( ? - i )  cuiepouoi «.ηβτο
θΛ/ο̂ έ̂.%Ό «ύςτη(Χ«. «•'oAomw/ (ra0J p )

η ο υ ώ ν ο ί  c t p x i u e *  f l l v >  C m -o d p )

AnoStiJn

Ι η ο ίρ χ ο υ ν  « u icp cu e , clt̂  to V " > P ~ A] € * < w
*To.^n p - i  a<j>(p) , ά.ρcl υη cLpxe-uv' OLU-p« A<-ό3 (p ”■ 0 oupxiu-ti

CmoJIp) . m

JTC3cp3 OL ÊXJ|JLCX
Για. τον πρώτο p - 1  . tlvew <p(*) = C . Oi ûcnvu)i 5.ouj»ir«* 

<A|6 UVOU 01 i ( 2 , 3 , C ·  A^O Tt> <*νο.^ρ«Λ'θ 6o6ty\|ao«. une ôirut»v/

CXOM
ΐ ) < ^ ζ Γ ) ί 1  Αρα. p o v o  €*<** w kepou .® * *'*<H ^  i  ( > n e j ? )

1̂ .04 CjVOU O ultos o  A ·

Apo*. p o v e  fcv»  ̂ aVctpomo* « 4< ^ * 1   ̂ (vxod?) 
toU EWOU QOJt.0  ̂ O € .

δ) <j>(3)=.3. VnoLpxouV <x Vp t (Jul?* 3 «Vct-pe^0· lo u  exouv ra^n 

3 (rvvocJ )̂ Ouou 6iV0U CUJTOt oi 2 UXU A .

A) < ρ ( ζ ) ϊ 1 .  Δυο txfcfcp«U.et ς χ ο υ ν τ ο ^  £ (nto<U)
y /^ ι t l  V OJ* CA-UTO \ O flO X p  «UTCIUjCI Ol 3  ^«OU 5 .

o  3  txxi o 5  eWcu λ ο , η ο ν  Of>XiO£* ρϊ^*Λ O u o d $ ) e

Τ α . σ ύ ν ο λ α  λο»ηον/(

«-* { S , 5 W , s \ s \  S ( \

ei.\/ou c l v o ^ l v o l  c n j e T n j x o j i a .  υ η ο ^ ο ι τ μ υ ν ό ι ? α ; ΐ  

\Aoa τ ο ^ , 3 , 3 , Μ , ^ » ^ ]  0  «fccpouo^ 3 k \  £  κ  <  ζ

f-UoU (K ro n p O S  p'e.vcx'f vax»\  p .o v o  fc v c v /  ctT|o -pa0 4  a teb p o u o i#

τ»υ ,5,H,  f , &j .  r»oc ηοΛ^ήϊ»·ι^«. 3MS8l i4(mo«U)



2 ΐ τ

Ο ρ .ο \α  u cd  y a  tou> cm tpouo\> >  5  ( ^ ' K “

Hioupot-SgÂ yLOt i - 3
Ay o p r 2 aT+ i  , *π > i  Siva* np«>cos ,τότε o 3. S t v

S ”
Eivcu DLpx»txm pi^oc  ̂ .

Εηβδή <*βυ^

2 *  =  i  (m o d g  ·)

Αν Α οιηον O'icd C S ^ - t*  t o t e  3C ^
i βη >7

Α-Μ “ · ? ( ? η ) : ζ η - ί  - i 1

Enayoyua 5fe'ixvoo|it ocv y a  uja&fc c^ucnwi ^ > 1  ι^χύβ-ι 

2 * Η <  E t c » S v jq iS v

o r d  C*) < < f (e „ )  , ^pa. O 5  StVW.yaio^xiu^p^eiOn.oJpJ.,
“ η

H U ttapjpn α ρ χ ι κ ώ ν  p i j<*>V (moclyy^ 

1 \ = p *  , J p  t|€fiTT04 npvwxoi ,

Λ ΰ ρ .yia. 1.1

E$tu> p neprrroj πρώτο*.

A v  c x ^ a v o u  > u o i * * p x t x n  p » J o t  ( n t c j p 4 )  t o t e : j i a T n Y T o T - n - i w

C t V ^ d p * 1) ν̂<* eKTiuy 5<io \€>*0«u,

ή o r c *pft$1ot  ̂ =<f ( p * )  ή  °  Λ  ^a»c»fyiufl p .ja  (moJp4"1).

Κά&ί. apxtu.^ p .J<x του  p®*1 e'woa ρ',οι o ^x .u ^  f
το υ  ρ^.

A ^oSciJ^.

Ευιιολα <j>cuV£LCM o e i (j>



2 * 8

ε«Τω , , OTt a f e  < ^ 1 ) . ^  t Ae-ftl.

V** cisl(™oJp«»i) £ e asiCm=Jp«).  Avi®

Q. = A CmoAp )  €ι^ιδη ο Cl Qvou yta apxuu  ̂pilot îtedp̂ ), 

EnoyiViOJ f ( p * ) | t  u»a enoyiViBi i o  V <j<f«) , **1*1.
Av tot  t. t  = ^ ( p * )  i«ju er^oytvuJi o rd  X ° 0  =<f ( ^ )  -

111 .  -  *Av *>1 TOTt excn,^

= ^ C ? ^ )  =*t'^ “ ^  <f (p^) «-p*- γ> - Vi Λ

fc^ti3v\ \<>1 ^<voKytu3t»utt p . A ;^ a  

t , p . t ( p ^ ) o < p ( p^ )  s ^ a S i  o n j l ^ o t y ^ ) , . ^  

o cm είναι για  cupxiuM pl^a

J ttiv  irOvixeia cv> a va i a  γ ια  «γχ<«ινι ρΙ^χ "Sr^aSrj

o rJ ^ } ta ) = <f (f^+A) βη®τ*· oc^C|>  ̂ s .i (mei .

Έ έ τ ω  i t i  ot<J ( a ^ i t  τ ό τ £  “t  |<ρ(p * J -uea el = A (m e d p ^).
p*

θα S^oo)i.e oeii t  -<f>(p€) °n^«· ° a  G'vou P1̂
“Π> \> p^ .

A tfo «  a H l ( m o d p « )  ixovy-e a = i  + k /  Yr * our ^  

S i o  Viipn ιη^ ,οδτΛ^ Λ cuucni 6Tn f - « *  *> 1/»^  ^  »*"Τ«·

βΑ+ , . .  + itf p*P - j  + p · A . A 6 Z
a * = ( u f c p e ) P= i * P y-P , · ■ , i „ . \

(<i i l l )  . Ε<\ι ^ Λ  ocd , M t “ ) )
ά γα . c l*^s i  (* io d  p '  1 .

w « . . f > η ι · “ > | ν  ‘ -*” 1’ l"i'( f ‘ , l<l> * p
, ( t « ) | \ .  l , . , i ,  1 -  M i » 1 )  * ”  “ " '  4 ' K t  J  ■ ? · » ’

v\00 t ^ U p O V O ^ p t  -  t e



9*1

M bΜ υ p \ CT υκχ -ί. τ ,
E6TU3 γ  nty.TTis nyitw, . Λν cc «να. f . a  
TtJTt 0 Cl U.VOJ. Sipe'nfc αρκιαη p.̂ ol 0™·°̂ p ) ‘wm P"®1*0

* "  o T ^ k w I ? * ) ·

AnS Selin. , j  .
E&rw Oil ο α  sii/« u a . αρκιαη pi^a (wwip* ) , το τ ι f» KP ) :

= .p(j{p ) a p a  ra.?W  ^  1 (twodlp1)  SnjaSn Λ ^  J. ( « " i f ) .

A v . : i « p o t a , a v  a T"1 ^  1  ( w o J l  f )  δ Ώ ο ά ' \  1 ^ f 1)  

o t  J W  4<f(?) · **u ê o|Ubv/»ŵ  Cuy^«x y.fro Κ ^ γ ^ α .{ \

0 Ot txvcu cx̂ >y,vu,t̂  ^3(̂ Oi (wvod ^  ®

JlayoLS&Axug 1.3
'EfcTuo ρ = } . Γ νυ ^ο υ ^ε  ano T* na^cxSuj^-a i . i  oCV °' 3  wu 5 

j^xiuit, . Enei^n .
3 * =  « S ^ i  (η .° Α ϊ* )  Μ  5 β**ΐ3 C«—*

0 3 Vjpl o 5 tw<M OL^3)t|>ti (^ ° d  •i*) i  S-njixS'T)

o rd  (3D= o r d  ( 5 ) s<f (■**) *
^3. 1 v

Εηέιδή <̂ (τλ) = 42 W €yoV|i.t 
3M*£i (« .J i1) w  

teeva^nyici l - l
Για Ίλά^ε <^oo\uo ου^ι^γι.ο 4  v n o i^e i .̂tct ayxiu/n ^t^a. (m odp^) .

» «οτ\ου p ηε^ιττο^ fi^iotjos.
Αν o Ql dvou yi\a a^xiu.t\ yi^oi (mod^} ,το^ε ενάι» To\)/\gxic«>vf 

xvxq-touv OL vkom QL-vy άνοιγμα ayxvan. f>'̂ oc (mod γι) ·
Αν o oc dvoa yncl aupxmn yt^a ŵioo\ γ β) }4> £2. ToTt o 01

ei^ou \ucx otpxiu™ yi^o. ^ o d p ' 4*1 ) - 
£noydi/un; Onoiyxt\ auiyoAOi ok (aveJiiyt'nTOb clx\o τον fy  έτ&ι

1 . 1



lotfTfc Ο 01 V a  eiVcu yua. α ρ χ η ιτ ι  Q m o d p *) ά α &«- ^uotulo &
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Ιηαρκουγ (^(»3T>)^(vi):=4 ctp,ctui* Qrvo«il3) w·** 
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K  txet apx ,U£i P&S , d - ( ‘Ϊ,<Η,3'>1) -  c**,'^^=3

α,λλα
V j  _ ^  £  <) ^  i  (we<4l3)

oT|OTt ύι owwvojjlv uû  \ o-oTipua- & tv  fextl ^ uan.

^ Τ ο ίρ α χη ρ η  a n .

T o  V-pitnpto €m^u<np.otntxrt rev Qtuijmpcuufti ?.3> eu^opet |**cpct 
η > 1  ηου <«χοου « ρ κ , α ΰ  p t y i ,  SrvJJclSvj ησν *V«1 τ** γο?^

» Ρ t\€f<TToi ί \ρώχ<η ujou i  * L ,
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Αν ο  <^υαιϊ.όι Π >1 τ ό τ ι Τ) Sttovojuv^ νβο,γ',β.
b x " 1̂  α  ( w o i'n )  , C i)

i n o-u ( b 1- r t ) : ( a , T i )  =  i  ( ρ-ηαρβι να. tm A u f tt i  Ttvv „ p O T n ,

θευύ^ΐοϋ» Sttt-TvjoV.
^OUforu 0 , » > 1  |4.ru>f  « η γ*  VA

t> ere» ώ β τ ε  b b  H i  ( m e c ta )  > ° n ° t fc (V»/ >' n ) s i .

A p a ,  f I

b = O L  (m o d * )  <?=?> b b x  ^ ^ 0 1  (ττηοΑ τ))^^

X ^ H b a i i n o J n )  ( ( $ )

<^0X) ( b 'a j 'n )  - i .
H  S l U i V O ^ i U ^  l < r 0 V l j 4 J < x U )  feW o A  \ < Λ ^ ν ΐ ν β γ τ ΐ  ^  T n v ,

WJxn t jm  ol (2 ), Ορθιος Λ|*-ν*ο v<% 6«ηλΝ>σοθ|*.*

■̂fcTWv x^Viavt TTV3 ς^νο^αΛ  S «tfu »V , o r jo ii «Αδαγ* ctoi (v̂ ot̂ jOO -

-jfeMpQL&eî |jLCt 51i.S
€η(Αυ<το\γ& την §iu>v γ ια τ ί i0tmy.'toc

(nxoi\3)

Q ^ Qkci a^»x\t£* ji^tA .tw cu {*\ > '3 )s .
t\v<u l ^ i ^ ‘ 34-1 ά γ  4*3 Ξ .-1 (w o d ll) Ueu 

C -*)* i h l  (•Mod 13). Πο^ο.η^Λβια^'^ο.ν tot S uo m>> 

\(TOT\y.\<x>i y.t ( “ 3) Oxooytt

Ξ - 2 -i (wu>d»3)
- ^  = i ( W ed»3) ^ou

V\ ^lu>vuy.\u^ tfronyLioc eivou ισοδύνο-^τ» \*-fc TnV

χ ^  r. 5  C’m o d l 3 )

Ao&u> -m Xs-^^ST, 6 Q*w«dt3) ii^ w v et âl Ttt



3 .  m - <x& iKcx. υ π ό λ ο ιπ α  (mocU))

r
0 p |g |JL O S

Έβτω ^urn^bi ^ > i . Ένα* cuis^ ojoj CX. |ΐε  (α,τΓ)= i  ,^ ο̂ μτοα

vn-ouSifco onoAomo ftnodti) , 'melM , «χν ή  "Siu»»ojM*?ri ico-

T \{MCL
X™1 =01 (τηο^ τι) w

εηιδέχετΛου ρ ΐ α  τουλόο<ν6tov Λ u cm .
Α ν  η  (# ) 6 ε ν  € Λ € ΐ λ ύ σ π  , 9 α  o c i  ο ο ι  e'u/a* έ -vcx. .

tr\^a^ncO |jLtt-uOoAo«fip Ctw-o^tQ

λ τ η ν  i)ife^«o^)Ct<^»a , τ α  m -c t S iu c t  υπόλο»^»  Cm o <^«) oVoL^t^ovteti 

mm un njv vjuol υπόλοιπα  του τ| ·η ι/πόλοιηα, 1η -β π τΛ  

bmya_|jLYi$ (u rto tW ).

U ta ir^ o i \̂a, <w i-2 |’i J^ τα. Ίη>ο^ιυυα υ π ό λ ο ιπ α  h a i  |ι.η- 

ντγ>λο»ηοι ovo^oijovxoi. T e n p a g u w iu o  j Kwfciua^ SiW irpc^ u»- 
vvfca, oLvriet o m a  .

I t o  eno^tVo V-t^orAajo Ŝ cl ο ιςχο 'λ 'η& ου^  A&mopLfcpiu &
^VCoi_ x tt^ o^ lov i Uja υ π ό λ ο ιπ α .

As o cl eWai eva w-<vSna> υπόλοιπο (rooA-n) oxtx b ■= ctQ.ru, <ln) 
noTt *xu o  b  είναΛ tv a . m -o S tto  υπόλοιπο ( w e it i ) ,

Aicx^opecicu^ f r e o j p o b S o o  υη οΑ ο,π  oe
(^ °< Κ ) O- uxxi b  clv ujou p-bvo cxv Ot.^fcCwod'n)*

Av AomoV a  ε’ινοα cva vnra&iuo υπολοιη© (yioJU) -u<u to

»° b  > · - ·, ^c-»» |

tv a ανα^ρενο <rbcTnp.ot υηολο.τνιυν QvnocU) , a^oi C«,vi)-L
0 01 ^OL eitfcu lOOTlpO}(*OocW)) tVavOU^lijvOi QJIYO TOO} Offcfc- 
^ουου} , <frnopfcva»A <xv 'υπό^χοογ 'to -aS ia**

νΠοΑθίηα(^γτν©ά'η) το  πλπ&ο.} tun/ όκχ.Ιί6-|ίρ\γιινα/«/ ΤΛ -αδι^όι/
υ π ο λ ο ί π ω ν  (m o d n )  έ)</αυι ^ <fCT>) -
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0(. ^  "Z L  ^vn.od'n)

e u ^ u i v a  | i f c T 0  O e u i ^ n . ^ ^  Ζ Λ .

^ ς ά ρ χ ο υ γ  ^ ° ιη ο ν  T o o ti S ia u tu p ip iw a  ^ - a ^ i u a ,  νπ^λο*ηα£τιο<Μ 

ocV i feiVai uoi et Siautupipeve)* $ΰσ£ΐ& -m i <5*ωνυρ.ι\ί.τ\* ια ν η ^ ΐα Λ

(« Ιο ίΐη )

AcpO\> (  , Cf(*T)')̂ - iftp- ^cou i fi/^ s i  (mtodin)^ ei^oavcst

|jLtTo G e.^p^ou5S/ <f& L λ«α*Α O ^ * " )

a p a  ^ n a p x a u v  £ i j l  S\aV-*Vpip.e.va. v n - a ^ u e  uaoAocq<x(»«a>cUje

Av UVai pva αρχ\υιΐ| p i^a  iQnx^A^n) T*Tt »« iiZLL nqiideA

0  a.iu.^cuo> 01 sii/ou 'm-at&tvu> υηο^οιηο (wvodi'»^
a vi ^  |tivo  aw

^ ° ' · 3 ^ 3  V - · ,  3

€|VCU aVlOOH|JLO« OU/Ct&OO (wiOcHn) >lteu « ^ « ηοΐοοντ^ ν  

®tpoi tiVou Oj^cx i n  τ η - ο 6 ( uup O ftoA o * Γ |οι (ΐ^ιβΑτι)  * V

J I a p a & E i ^ p .a  3 . 1

θ α  προοΰΐθρΐστ>ϋ|ΐί. ο λ α  'ta T-clS ivuci vrjoAoir ĉi ( τ η ο Α ί · ΐ * )

L 'v cu  <p(a/**)=L<f» ( * *8 )  = ^*oi o U ( * ; *12.) .  0  ovfctpocte*

S · ? *  exti a p x » u.’*.* ρ ί^*Λ u-om. G u p ^ v o t  ρ * · » »  Π ο ^ ο ^ έ Τ * !^ *  1.J

Ό 3 ElVGLt plot PipXi'Jtj ^< ĵd ^Vioti 3 ·Τ * )·  Ϋπα.|>Χουν έι^ο^χέ-

*f C  ̂ 4 2_ £· * ^.-o tS lu xi v>rjo\o· t i«  ^v\e«i J · ^ )

d T  ” y *  .14 *< 22s 2 3/ 3 42,
***u fe’tv/ou OUJlUCX , «■ · 3 , 3 J i J '

AA>|« ^ s t l ( « - J l · )  , » ,,( E *1 0 ~ ^ » ) ,  3*'=  IT

5w s i i  ( « - a · » » ) ,  5', t s iC * « > ' , ‘l s ) ·

'A p v  TW S l«a<L ip^ ii.V « T't»S\«.U» Ac* I <t0< (t1M0 c| ^^3- 

€ > va i tot. s io j t e v a  1 ,1 = 1  , "J 1 , 6  * , ^  , Ί  '4 ·
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ά-λλο^ TyoTXOS ^ντοη.σμου 1U3V ¥-α2,«**ν «no^o’.fu w (^ 4  
OjpULfcUX « ΰ  V\OV0̂  WV<UOg^ni: Τ* *-θ5\ u a  u ^ o ^ o itja  ^wod

Qjk οι auApaJoi a  |x t  (λ· ^  ®) = i uxm cl*^? = cxC ·ζ!

Ol ouifcpcuei fc. , p t  u-Oj «|weiv<M.
^(W )a<<* «'Π0Γ£)0* ν’ *** *V€*fiyirV0 <ni6Tn^«L uru»^*tnu»v

^ rtCU $ ) . νηολονΐνονίοΛ τι* 6 Suvau.w* Χ*>υ* <m*<Hs)

i cl J .i .0  o. a u ijH -o i i , ,V , lC* iV ,i ‘·* r m /
u ror i^ i»  α.4 ϊ.Ι ·

' Et 6< to. SucuAHJApty tvn τη -  cS>\ u.o> υαολο i#]oc (τ»\λ <Ι 4S )

e w cu ^ c  ν ^ ι , ^ η ι *

• Π ο ο τ α σ η  5.3.
t6TU> P HfepiTTOi flpuJTO* Wxu 4> <f00t*05 £ i .

a e  2  pfc p | o t  uai t*. <j,o<nuis * $ p t. p<(fvn , t-0t *

■n S»u>Tup\*n vcoTipicx
X ^ S O L  (utocip^} ( Σ )

cxti Λι>ση olv tuoa p-oVo <y> Stiovopiu/n ισοτιρ-ίοι.

Xm = a  (TnocJ p )
6*^ XvKJVl

A n o S u - J n .

£t vcu ^av tp o  oc\ αν τι (I)  CX6i Ao<m ToTfc «-«** Tt(U) Gxti Λύση.. 
Α ν^»6τρο^«, a* υηοθέσουρ t  o « \ ·η(Π) βχ*ι λύση . Oo-Sti^ouji t  
oct jiol < i k  <^oo.*o & *  (1) kx«  ^u<m. θ ο .^ ο Λ α ύ ρ *  e a ^ p k * .

Π a  -&=l UX061, Vf|o&fcTt>upt c z \ ^ατυν ^»ocnu« 4 > > l -*1 S iuji/u -
p tu ^  »troti pi a  (I·) **ev Λύση. ^  S d ^ u p e . d*‘ ^  r, S,c*vop, -

UTl \ (ΓΟΤ1 p  i ol v* J  I + jl \
x  = a .  C^od p )

s  %

6*fei λοση. ^
A v  d - ( m ,  <f(p€ ) )  = ( m J  ^ p - l ) )  = ( r 1 » P ' 1 )  eu^a* ( w , p  J-J 

Enojiu/un j\a  uata<jA>ciuo *i> sivcu d = (w /‘fCp^O“ (Τ1; P ' i ) *



3 « 5

Αηοτο θεΰίρηυκχ. 3 Λ θα είναι CL s i .  (*ιοαρ J , ocpa

d  s  i  + ρ   ̂ € 21.

luooVO'iW go>v ρ-βτη 5ο*«γτι ,'ςχοχγ*

? ί £ ώ  /"j « jV
a  =■  a t  a  = ( i 4 p - 1 ) s

--1  * ( Ϊ ) p4 i  + (5 )  pj<^ + · · * = i·* p ^ i
οηου t* ouxtpcM o^, S .4 ^ 4 + 1 .
. 6 VP**o
Apoc a  ^  3  i  ( * . . i  ?«>L)  , ‘

>f|ou d - (γη> f - l )  = 1 9 (p ^ U)) * ' A ^o., c«vo -TO GfeUapripct 3.1

} ^\u!>vopi\U| ιυ-οτιρκχ X ̂  Ξ OL (nvoel )  ex Μ 2 u o-vj, * γ

o\> em^upiovoTO^it.
^ o t ^ S a y p c i J . 3
9 a  e je ia a o v p t clV o\ ap\9|iot 3 itou. 5 βίνα* €-ctS iue.

)io in a  (mod l¥ * ) , οησυ 4  <^u<nue* » l f Φα. ^-raOOWpt npu:
■YiV nefinruiffn  -6 * 1 . t iv c u  d = ( 6 , ( p O ^ ) = C 6 , U ) = 2

Ak TO BfevOpr)|JUCt 3.d OtpOTj

^  = 3 l6/i = ^  = l ( ^ o d \ i )  *Vi!o 5 = l ^ i ( w d l1f)

3 2  fcWOJ B -cxS\u» οαολο\Γ\ο (nrrvod\^) fevv>> o  5  **
• ’ O ' - i  6-Ot5»U^

Αηο ttiV αροτεοιοτ»3*2 fcopnepa-iVoopi e t i  o A 6Hy

ιη ο^ο ι^  (vno<dll?€)  £ \a  ua& tc^oiu©  *6^1 , s v i o 5 S 1feV̂ y 

θ α  SkuJ^Tjirwji*, 6ir»V euvkxfcia twy Stu»vv/|ziU*j ισ ο τ ιρ « Λ  

ο ηου οι ν \ίγ ιττο ί cucfcpouo^* ΕΙχονίρ.* to tnop^v-o

i
U ΠΟ —
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0€UJpr>yjLq. 3.3··
1 . Αν ΥΛ vcô  α  eivcu περιττοί #m lOTT.picx .-

X ^ S O L  (wio<i2^)

6χ € l CL up i 4ul> pt CL ^ νι βτη ,

2 ,  Α ν  ο  οι είναι ΤΚρίττό^ CLLUpcuoS ,vtQU οπσυ ^rjfrf'woj
- E c t u > 4 > , l .  T o ™ - "  S lUW U ^ lH -ή " W i p i e .

εχ€ι ^ ΰ σ η  αιν V-OU. yi»6 Vo CtV O l z l  φηο<Α8), j  CLiJTTITnV T̂ tpWTTUi- 
c n  T\ K\oupoLf\aVui StUMpuMi \emipt<* dxtv A S\a\uuppwu> X\>cu*(Modt*J.

3 .'Ε .6 τ ω  a  n f c p r r r i i  ouifcpouOi ucu 4n s  ^cj δηου c| n t p ir r o s  

OLUGrpCMOi. T 0 T t ,  >1 S lU iV O JU U M  I 0T»Tl|l.‘lOC

X*1 = O L C m o d ^ l )
i\jdY\, ol̂  v>gu pavo olv C lΞ 1 (jmcd^0»  ̂ ολλτπ τπν nfrpiTVruion 

tv t\aportAcHu> S iu W o y im n  leerriyrta'cxfe* 3  S»au.feup^tv^ λυσίνΐ (η * ^ )Λ 

Α η ο δ ε^ η .
Ε β τ α ί Χόρ^ιονα pc τ η ν  Upacaorn 8.6 t o vV ^ . U ,  οι

*L C L Γ* 2  -A. %cuxt^ cuoi -  D ; i 5  j  · · ·  ̂ ^ ^ 1  °"Mr̂ e\>v € v a  olvo |̂££,-

VO cri)6rn|xoi vnoXo'itUoV Qtm>A ) · A<Jfru X* J - ( χ  f j . 4

T i T t  a = c - i ) K- 5 k  a )

■ χ 5 (-l)*1· 5 a ( ^ ° ^ 3· * )  ( 2 )

ofJoO k ,  Κ , ρ , ^  feitOU OUULfepCXlOl > 0 _

X .  E-6 TU) VYX π  irplTT03  OjLLtpOUlOb. Q^TOVCjCL̂  TOL OL WO. X

α .η  o y ) (? ) v  (k )  , €Χ θ^ |χ£

( - i f  5 * 1  s ( - 0 K 5 K (« v e J a 4)  .

tr io p e V u o  p E k ( w \ e d i)  , uλ * <*ησ την προ οαστ] g g  t j  r»v 

Iccp 1 5  f lv o u  τη .γ  = K  («moil *tr) f onou *t z o r d  ' ' e ’̂ *
a «

( 5 )  = ίo n o u



3οϊ

έ,ύ^ωνα. [JLerrrv vtpotoum 8.ζ> too

( > o d  * * " * ) .  ^

Vu)J>  ̂(*) 6Xfe* Ctu îftuji ,̂oc λύση * ό ‘ '
7 rnv anoSttln W p i r o w t  bt, 4 * 3 ,  ^

1 Λ ν  i J  T o  CLTlOTfeAfeCTUQ».
Ι6*ύ* jpa ft** * « * *  = *■  r

Για 4 = 1 exo^*· rnv X^aaO"»®***).

t i v o a  o U ( r n , 2 > - i  U cu  < ? G ) = 1  * X v iH<r*va. L fc TO 0 e * p * i u «  * *  

,wai ; o t ^  s0L * A C " ^ 2) , ( ^ ο ύ  ο αΰναι η<*>,πύ>
aafcpouo ^ cx^ cL  ·" x ^ 5 a ( m o i i )  «χ*ι μ ί α

Λο«ν\'
fiot A = l,GXov»|ife τη ν  X - =<cl0 0«U ).

EtVOt 4 - j ̂   ̂ 1X014 ^(4)c2· Av 0C= 4-1  ̂tot l
= α *< ***0*  = i  Cmcd4)

UXU feU|i.Cj>WVC3ty fc TO $&VDy-v>yci Q. 3 . Π X *  Ξ CL0>ΚΟΐΑ i f )  # 6-Xfe, 

OUUupt &lOi |jl\ CL λ ^ Ο Τ Ι .

2 .  ΈβΤ0ϋ m= , Cj ntpiTTo^ A  3 | T i u  W  ei.v<u

5 a t j  = ( . » ) Κ 5 Κ ( V J a 4 )

A p a  o k ύ^οα o ip tio j , xou e n o p k vu u  .eujou 5  91 (w e d  4 ) ,  9 « .  

^ a i  o C U i ( m © d 4 )  . E ^ o y iV u j*

^cjij  s.W C*10  ̂ 2 & * )

Ά ρ α  VCHOC^modS.) , 2 ί^ α 8 η  o *  t'oeu  « i f C o i  , .cat *η<*δη 

5 a = i(w o < i& )  tya ftivcu 5 * S  j  (m o < i8 )  , a ^ o c  CX = 1 (w u x is j .  

Λ ν o u ic n  Ή evv&nfcri »κ α ν ό  ηοιεΐ t e a  , y n i ^ e v V  5 wo Α υσίτν^  

τη6  n o ^ana V u i ι«Π9τιρ.»<*Λ ( 2  ^  » * ) = 2

M U  « v o u tilttA  \> η ά ρ χ ο ·» ν  4 Ai<Tfc.> X (mail*) -RV4.

χ ' Λ = Ot (w>i>cl^j f & & 3  .

3 ,  ElVOU C^CWtpO OT.\ Ύ} S»U>VU^|V.»XJ
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a  (w otU ) (
Aucn <xv vuw |χ ό ν ο  ow <X = 4 (mod4) i T

^«ruJo-nua h % .
O u w  < X 3 l O « > « l ' i· )  , « ’“ '> " * * « 1  3  ^ < η · θ ( · Λ » < Κ )  > “ t "

^Πουροχτί^οτΐ
"To W n u a  *5.9 U<u flfc4cu»i»Vfci OCI . ,
1) Κάδν η ^ .τ τό ΐ cuttfQ«o» e « u  ·*η-α.8.«β «ηβλ..ηβ Q* * > ‘

^\a guc&b η<^»ττο <^ocr»u» vn.
2) K<xb% culit ĉxjoi TfvS α - 8 κ + 1  , Κ ^ Ι ,  <feAVOU" /

^ (^ -< χδ ιυ ώ  υ η ο ^ ο ιη ο  (ί μ ^ %  ) , ^ ^ 3 ,  ^  η^ριττ*

CfOUlULO O f  l^ U O  . ,
\ * i J» \j i A u 4 ^  SiV 0L*4

3 )  V^cxb-t CXUUfroOUO* a s  ^

} ( j .a S ,«  u ^ j p .n c ( i w i ^  P* η nn.,«fc s««— f· «"·

HYcxyaSfciyya. 3 ,3
U c  ·, *1. 5 imeaa‘),ex*ii“ê  “t#uH bujovo ĵuuu  ̂ tcroT»|jLia X r=  ̂ >

0 9 ^  \ccm o 5 fcw«eu ηίτοπτο'ι
., s  >,· >*« <} ( « « d a * )  ^ i v >
4 diLOVuu.i\Ui t c ro n u io i X  -  ' v _ ,,

x Λ  \ ,  . χ Γ  » v »* oJyl ftVLodS*) dtVdXfrf
Ct<j«ri  ̂ =-1 (vttod fc) X   ̂ C /

^  ΰ 6*n cju#av I t  i  ( vw « d β ) . ,
1 , »e s  5 (w v o c l^ )

H- O ^ u J V v i^ U L c ,  1 (t o  11 i a  1CC Λ  „ j  X c .  , A
„ ^ 7  i n ' I  (nu id i|) S w ^ x f r ,

cujou 5=4( wiod4j  £-»/uj ^  — r y
^\>sv\ o«-̂ <rv T d. (vnodA )  · ®

3Ictp<xSfctj(HJLa. 3Λ.
Q ol cm  λύσουμε *rrw S ûsvuja»'0 ’ 'β·0"1'^*0*·'

Χ 6 5 ί  ( m o d *  ) /  e
Eivw 6 - 9 - 3  luLt i ^ . r r a  . A<foU ^ = i ( ,no 8 J



5 = 5
5*ξ 35

OJotr» €ίζ€:\ 4 A o o o s  (τα ο ^  X )  , Cup^wvei το %Η*»^νγα

, 2  ̂« λ 3 ^ S 4·^^ +5®Ον G,(j5 )s2 i|=lt a-utj>moi i 5 , t 5  , t  5 , ΐ 5  jt5  , t  ,- '"
η η ο τ ^ ν ^ α  «ΧΛ/ο^μ.ο < ώ « < γ «  ν η ο λ ο ί ^  (m c i  t  W r ' l " ·

την Ylpotcum. f U ,3 )  του ^ 1 £  .

' Exovj^t X\L· aa^ctucm ii \crOT\y.i«> )

5 5 = 2 *  , - 5 ϊ 3 ϊ  , - 5 5 * «

5* s i  , -S ’ s i  , - i * s «
ί ; * ! ,  5 * 5 ( 5  , - S t i  , -5 > = |S
5Ί = Ι ϊ  ' 5*5 i  - Λ is  -S *  = 31.

' E re  t 5  Ξ 5  ^  (*nod  2  5 )  ό η ο υ  l t - 6 .

H ^a^JL^Lla^ ICroTlfJUCX 6* vj Ξ ^  (»ηο°*Χ ) Srrjo$-»J <yj

= 6  ( H t o d i 3 )

€ / ( t \  S u o ^ ' J O ' f c i i  ;  T l ' i  j  :  <j  5  ( m o d  2 * ) .

I-} &iU3Vo \̂\c  ̂ un>T 1 |x 1 c x ‘fex t  < 4  d w ^ O  (Vnod S  $ )  , n *

X( I 5  ( U s 5) , ξ - 5  (»~d2 5), x3 = 5 5 ( ^ J « 5j ,
uuou X = - 5 5 (m o 4 3,5) ; S inotS^ TiA

χ =  **(*»<Ί ί * . ) , Χ 3 : J < M 3 ? ) , V =  H(*oJ i i f ) .  

J | c X ^ » C X ^ f e l j | U 3 i  3 . 5

θςχ eniA^oD\j|ie τον Siujvuytvan ΐσση^α. . X  HA-1 ( m o d 5 5 )

A<jO\> Ο T O U e»vcu CLU>̂ > OUO l ( CLOTŶ  6XH fAOVCC-

W ^ o O v t  ( v n o d S 5 )  , 6u|J.^aJvex. jxfcro % tu ip r» jicc  3Λ.1) ,
'OrjuAA uat 6 π> ^a^oSti^yci 3.4 r & ) v o u .

i l  "Ξ. ~  5k ( >VLO d S ̂  ̂  orjoO ^ = 5 ,
^ 0Tpc4JL|^,t)LY) u so n y u o c  Η fc. CVVUOĉ ^ *)

i j j s  5  ( v u u » J  S 3 )

.4 \w**M 1flv Jj =3 (m odi*).(sXW |XOVCX&<LLij ν̂*«Υ·Μ
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k y w  <v\ S(U J V ίσΟΛΙ^ΛΟΙ fixH THV ytoVe^tOi^ Awfrli
-s _ 5 *̂  ) δνι^αδη τη\/ X Ή 3  Q»uo<i £* ̂  .

3. g  . , 6 .
Q cl € τ \ \ λ ν σ Ό ν γ , ϊ  τ ™ ί ° ' ' » * ' > ϊ χ'* η  >
EivaJ S :3 > 3  S n t ^ t n o .  A<j,ot> Π  = i  (m o<U), eo^vuvoL ^ti®

θ€ λ ίγ> ν^ α .3 -5 . 3 ) ^ ^  fcxfc< 2. X 3  t  L (m**i *» )

δν^ουδή τ ii χ  \ QMod*4 } 'Aeu X *· 3 (ή ο ^ )  ·  V

V\ bewi^ot T*w π ο λ υ ω ν ύ μ ω ν  iooti l̂iuW ηοα *\α^ουσ\άστχ{»* «το 

ν ε ο λ α ί ο  H  «Λ* x-cx cu^oTtA feG ^om  TTlS t\OÛ Ô ^CL<̂ OU OUiTtli 

Y ~ o *  fcon^ovV, 6 TiW cm A oeu m s  ηολυιονι^ιιν.'το  un>Tij*i ou* 

(^6»νθ>ίΟ \s\ Vi'ni \OOTl^UOLfe)
s  x ^ — OL = 0  (jm.od'r») ( ό η ο υ  (cl, ^ ) 5 ^  ·

kcu  crnv eo^fcovi τον n^-ήδου* tvw 'ioG tvuv c-n*.
X clotti τ η ν  ijtv iw n  n ty in T w o n  ( 6 «^ou S*v u q ^ o w v

ά λ λ ο ι nfcf tof>i<rj4X»’i £icx to ^ 4 t|>0 η  V«u ***"’' '” >n)
0στ>ν ο ι^ ο ρ ^  to tyVi&os tujv c*vs , * * o o f« -·

J l^ o r -O L g r t·  3 .3
' EfcT uo a  evo-s o*.t.ipcuos y-€. (><xJn ^ 4  .
Αν ο oi tivcu cvol vn-ouSivjo ν η ό λ ο ιη ο  ( m o d n )  τ ό τ ε  ο ι 

filU>Vuy.l<UX.$ ICPOTlJlIt*

Xm = a ( w o < l 'n )  k«u  X ^ s i  (w o d T )  

βχο'υν TO \S\ O TlAon&Di ^uCfeUiV.

A n o S u j in .
. r  v I o OllOVOUl'twS

t^TLO U4 , . . .  U (w coU ) ·» d .Q fe^ iy itv ^  λυσκ> r
Ι ^ ^ Ο Λ  χ - , ι Μ , ) .  A tοϋ c *  * * u  ^ Λ ^ ^ · π · ί ^ )

^1Q· AJ^a^xti aVLtpaxos C u>6Tt C s  a . (τπο<Αό ) .

Aq>om ( a  τ0=.1 iwou urn (c-j^O ^ ) °Π®Τ{· ° ‘ ' .
' * o« r  i_\ Aorov

r  • ^ C U j ,  fcivcu clyCl ouo cwicrrni}*0 ' ( γγνβ« ΐΓν  '



3 Π

\ c\ > c » '
& π α λ η τ \ ϋ 1 ο ο υ ν  τ η ν  ic/ o t i j u o . *  -  v  ·· 1

( c U i ) " ’ - c " '  j ; m s c " , " - a C m » ^ )  I U , ' a · — ^ ·

E6Tu1 rw f ( t  c , € Z  y * .  c . ^ c  η«» e i ^ T , W  w
/ w s a  (m o J c n ).  9a .S«Jcw p .fc  o e i m ^utm . C ivou  i o o h ^ h

C tn o d ^ ) \n #  α,ηο c i*  C U ,, . . . ,  CU^ .

-ZTfpo.j|^a.t-« Ilol } feu/cu C,"1 = ot =. C ™  ζ νηο^7ϊ ) -
tnfevS·^ ( c ,· * ) ) - !  , W vija .p*6»  cuUpcuo* X* usere CXe = l  (wtoJn).

E U - .  , i C m ^ J n , )

o o(va.€^ouo  ̂ VJt C^X^ Tn̂  ■* = A )
0 a  v n o p ^ i i  Ao\r|oy Sfcvuucn^ ί  U i U f  Qwvadvi) *(**■*

tn o ^ v x J V  C O ; i C U  = C.C, X 0 ■= c ,  c  X0 =. C ζ * χ > ο \ * 0

n V^Mva Ψ υ fc^ 'V iyousa jii. ®
J jo p io y a  ~5,4
Έβτυο a ,b fe Z  pt (α,τΓ)^,**):: 4. Αν ο» au^aioi a , b 

u ^oa > * \ - v n o X o t c y x  (™.οΑή) -rbtt o\ §\uavoywui.* κτοτιγιεΛ
yji ^

X ^  CX ^Tnodin  ̂ mjoU X * s t
6*o«v tt>\S<o o j*&w ^ « u w .  ·

EeTUi ^ OJ t\cxj\| ^  SiuiVu iVCy) \ODT\ |Xt

X  SO L (vno<A*rO

Α ν  η ^ - ρ * · .  . . ^ « r  , β . * ο  , 4 ^ i .

C^ ‘ C a .'P-i , ) - e· · * ^ ) - 1 ·mv*·/ Λ^βτα α ν  ucu. μ ό ν ο  ctv tea&etua α.«ϊθ*»,Δ w|ttiVUK''ct j
νοοτιμ\^ (α) * *

x * z  Ol CWioJ**®)

^  ,-  x’" - a .  0 ~ » Γι*.) ^ £ l )

Λ*1 £01 ( W o J f L j

C l)
τ^τν^α. ςΐνα ΐ
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£Xfci λΰίπ ι. Αν 'ex*»\ λ ΰ ο ι  ,n iu . to u ^
(l·) S tv fe x t» λυ  c v \  .

> ΰ σ * ω ν  -m *  t f )  « x o u j j . t } « u ^ u i v e c  ^»*to '©fcwj^n^iei.5 1
•TOO VLfê  d  t

)p a  i = o  ( M ( * 0 * d ( p A y  " ^ ( f c f )

J P * H i ( N ( r ^ ) ^ ( s 4·) ^ (f,4,)***^(f«r )
T© f̂cujpttjA©* 5 f 3  yicuv Qaxboi ^io va  curjo ôvv&o'VpLt o v  uo^%|*(a

€«. tvuv ( p )  Av frvi . XttW i^ tp irm o e^  a m n  t i v a i

^Cp.4** ) =Jc = ("’ > ‘p C Pi8* >) ■ l *i ···'* ’
A v  ^ l a i ^ |O U U C X > V  T W v ( D )  S f cV  i X f c t  λ ΰ ο τ η , τ ν ΐ  w  o ( J ) ^ W

Αν * 0 ^ ^ -tut/  (JU) ex m Ao<rv| , r i r i  \ 
i )  Αν κ α ι  «η c x u  ^οσΜ ,
*) Av ^ o ^ J . T^Tt' 01 CM J OV ΜΛΙ \4<WO aV; <n1lwvU|M Vil

\ ση-τ <oyJ\ o*_ χ * *  E OL £v»teA 2  *̂ ) 4 ex«*< Auo-vj .

T o  ρ χ ρ ,α  ”3 . 2  Αοη^ά |b t p \V ^ '  np«o twv ieatru^uvc^

^Π**5 η (!Ηχ Su}OOU|ii ja f c j c x A o t · ι η Tirc^a^Jvii

^ η ό Α ο ^ η α ,^ ο ν  W  βτ© cno^-t*/© fc*^>*A«*-«©# η

"Tfcf a · 61 aoV o ·



Κ Β Φ α λ α ι ο  Ώ ϋ

T e x p a ^ u ) v » u . 0 L  υ η ο λ ο ν η ς χ .  

1 Η ^ € ν ι κ η  T € T p o L ^u > \v cn  ι σ σ χ ι ρ . ι < χ

θβαίρουρ.^. τ η ν  ^ε,νιαη. τετρα^ρονια-η ι<τοτιρ·<οί-

O i ^ - i O L ^ - ^ O L ^ Q  O n o d 'n " )  ( * )
i
Ot]oo Otg φ  o  ('tno tkn}  · X=t vou euuo^o vix^ ew pe. *c u>p ot- o t  i

'VV λυοτη, τηΛ OLvcx^etcu &τη ,λοση ρ-ι<χ5 S i uavopnunrti rtcpot- 
^ ω νια.'ή ’» ισ ο τ ιρ Λ Ο Λ  τη* ρ_ορ<̂ ν»*

y a =-b ζ ν α ο ά τ η )  .
*^'fOL|j ρ-ΛΛ'νχα., αJsl Wo Ôt\\ ÔLClCL(JT5Upfe TOL Su o L̂&pr) \t43U 1 a

p b rp o  τ τ ο Ο Ο  4 a a τ\αλρνουρ.£ την ktoSu vot^n toon plot

4 a £  x ?  4  A <xs  a ,  x  v  4  a ^ o ^ ,  H O  (me>A4 CL^y]^

0 ,c > ' r i  ( i O j X ^ ) 8 S ^ 4 .  « α , α ,  c ^ A ^ O y V , )

Atf TU>O0L, θεθΌυ|Χ£.
4  a 5 n -  -wl

 ̂̂  ̂  + ̂  s. ̂  (m ° J  vn.)

~ ^ ^ 2^  =· b  (vnodlvn)
W ισ ο τ ιμ ία . (fc) a.vcr^ejtou s t a y  i aoSuVCLfi^ S'lujvup.ia.n rev pa- 

lcroT« \̂c3c e .
Y  --Ξ.Ο ^modirv) .

^ Π ρ ο ^ α , σ ν ι  1 . 1  
— 1 * 
cCTUJ n  at aJVopLva-η % ct)*!' ^

Y S =.\> ('Ήο d vn.) ^  ^
λν Cb,v»x) r d  «e* lc , οηου e* €woa to  p-t^ctXuttpo Tfrt^a^vo

Ποο ηί*ρ**χ£χηι & Tov J1 ( o l t  €*v<xi fcXto&epob u^o^j^v/ou)

VYlrdwip , b  ΐ  di b Q Γ τ ο τ t n  (I ) elvcu efliAufeipn Olv uxnt
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y.cWo CLV 0 , v * \ , V  i  ^ au  r n % x T ^ a ^ i u ^  U M tiflq

2_s ■ = WQK  ( ' r r v o & v n * ' )  O O  

*<\0Vj < Λ *  υ̂τ\0^- 1 , e’wcu €n\Xoa\y.r\.

ArybSttJn
'E&tuj oc« -n ( l )  είναι €π\λυ<π^/η . To-tt AV^* 8*ya.S^ β  \ c . \^  λλλι

tuo f̂cVwii ek.|^. Ai v w0LA.
^ B eV: W ( yw od-nv̂  -

Η ( I  ) naltyvtt Tub^xx την
W* E b (m eA m ^

vat tn o p fcVul* K  VS)2- Ξ. V>0 O m o A l U p ^i rs *v — "’p / *
(*  j*l0") -  S t TOTt ouwj StVtxfrt λύση. ,«u.rei Xoa cxV s lb 0 .

A v  s | b 0 ( fcnfeiS* s ( m 0 vuxi ( Ι » · , ν η 0 ) κ 1  ^ vaA $ U  ^2Aa *

S yj S -  i  , JT[oAAa.nAeur«a^pL>|it. teat τα  Sue y  m i  rtrAtvrtxl αΛ ισο'
i

τλ |λ ό Λ | l t  t  , CXO\>p.t
ic.* w 1 a be Vc (m o ̂ τηβ) .

Αν Z s k w  (tnodmf )  tote
Z *  z  V>0 Vt (m o c J v H ·)

tv^xx^ia η 0\ι v y o u o a p t .
A'fc.tfcYxpo^c*. j « o tu io c t  C ^ i 'rrio>) - A uxu o c i vncu^xK 

2. I tT m o i  uj6Tfc 2 *  5  b e V<» ( w e ^ W p )  .
Of'joviyjlt OUULtpQjLO , vJ UJfcTt

vt vvj 2  "Z ( iyvo d  τη 0 ) .

Α ^ Λ | * a  2  ^ — ̂ 0o VC ( tn e ^ w ie ) , t a i  fct\frî <q Q.^j'Wo')" ^

* * v c u  k o ( W e e l l » b )  · 2
o M a n ^ c JU J ia ^ jo ^ t το  ρε·ϊγθ τηΛ \uxi to. Soo yi^mi» τηΛ p i  ®i e ^

ĉu?vJ0U(ie e v  ^  s <i bc f r o  A m . *  )

e2^Z w Z £  b  ( w i « A w ^ )  .

^tTO vjyv. \j S .e b v J  (m o t) « 0  t a i t * o o j j i t

>y ̂  £ *ιβ<Α>η } % tB

4

kJjl̂
XlŴ
V'··
''
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Tlaj^Seijftioi 1 1
BaSa^ooyLe oci *w S»u>vu^-ut^ Tecpa£*ivtvLvi ισ ο τ ιμ ία

y  *■ Ξ. 3  4  (. vno<3i 60}
<cAvcu & η ιλ ΰ σ ιρ .τ ι , υυοα βτην c v v ix t io t  & χ ^ o o j » t  h * AuetU ττΛ  · 

fciva* , 6 0 ) .  »2 = S * ^  . £«1» *\*tov G O s l S - 5  < uu SA1 s , * ‘*  

'E L x o u p . ( 3 , s ) - l  * “ * ^  &' uivu\c ' v" '  kW ,T , ( *·

2 2 Ξ. 5 · 5  C ^ e ^ S )  ion©tf Ce jS·)" ^
η  Z *  = i  C<mocA6 )  ,

Gw/OUL ■̂'yl , Jjfc H i  Z  =  1. , 4  ( r n o c i f ) } .  l u  yi^ukjv©c.

ûe tvw η^ οπχση  1 1 *) y  3 Ξ SL 4 (m o d  Co} c-tvo  ̂ am floo iyn .
^®l 4 ^>owy.t T w yoL  t o  A o c t i i  π ιΛ -  X oyc^ oivo . ^i*-rnV U^ot^xenLL

^fcTOoye- 'Vj G» W (> n © d 6 o )  *ujcm έ,ΧΌογιε. 3G >/^Ξ ζ>βΐο<\6oJ

£^ α_δή  W  3 v u 2 =  i C ^ o d S ) . .  A ^ o o Q 3 ,5 ) s l  Λχίλλ<*«\\*<ηα^>«-  

y . t .  Ujcxx \ o l 6 w o  γ ΐ ί , ρ Ί π  T n i  |< .£  3  u o u  6 χ . ο υ ρ ΐ .

*i Ξ  G  ( nmodi 5 ^  f

θέτου^ ζ. Z  = 3 V\J ([τΛ-Οί) ST ) VLCU £.*0Op,L Z^ S C ( ,m e i$ )  'Ύ )

=· 1 C ^ c d 5^) . Apex 2  = A, 4  ( jm o d  5  ) , ujou erto^e.vM >>  

W * 3 , 2  ( m o d s )  ^  T f e A u i i  1 8 , 4 8 , 1 ^ 4 3  (**«»<U©). 

■ZT[cup>oLiSu^jjua ά .% .

Οο». λ ο σ τ > ν ΐ ^  m v  ισ ο τ ιμ ία . y * s  £  ( wd^IS1) .

Eivcu C€ »lS-)=3 · θ ε τϋ υ ^ ς . y «  3w  C"iecilS ) ^  e^o u p . t  

°! W ^ =  ^CwvoeilS') · ( ] 3 , S )  -  i  cwJTrt cw cu  ictqS wvoi^ ^

tvW 3 w ^  =  S . 5 ) .  ^ A otn A ao io^ oop ii. 3  u o u  

tc l£>u o  τπΛ  ujow. e x o o p i  t  ^ v * j^ =  G ζνννβ<Α 5 ) .

Z  c 3 w  ( ^ 5 )  ouou e x o o p L t  Z  * H 6  = 1  ( * » w d S )  .

<cao^xfcO uii Z  "£- A,4  £ * n e > A s)  , U a t anj* cujto 6 x o o |x t

VO - 3 ,  <2 QttioAs) a x u  XfcAt a i  y s  ^  ej 5  ) .
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Αννοτην n^u>i5n .U  <foiv«m oxs τ ο  n f o f y y A  τγλ Μ.λοβη*.
(UIU> jjtuvufns Tt. îo^uvujL'ni veew^ioA 6Tr'v «»>λο»τ, (ΐιαΛ
^ ujvo^au.'O* icrowyLAOJk cuxc ^3cx̂ u \c,ujv/ icnDTi^a^ .̂

J3T0 >̂tcr|xoL· 1 l
H \a  em λυ cnTtTpa^MJiu'n \σοτ\^ΰα

O0 s O (w oJ'n ) ) (moj-n)

\Μ\ορθΐ. να cvfaxStet enw yLÔ 'n
2*5. a. (modtia') , οηοο ( a j m 'j e l .  *

^cupd.&&^q.  ̂ ^
θα  e t̂tucroo îfc tiw €ηιλν)<ηγι,ό*ιντα. τη.ν £fc\nuT>aTfê ê juj>MuiVa 

teroTiyLi olX
3 x a ·ν£ χ+ 1  = o  (jmods)

«v»|j.̂ >ujvo yLC oool eiScxyit |ifeicft «SU* .
3\οΛΛαη^α.σια^οο .̂% t a  δΰο ι̂ΐ -̂ηππ.  ̂ ueu. to yLt/roo |i t  Α·Ββ\1

' *  ̂ ' i\JJ34 TlO-x ^viOoyLt TvW I CTO ou  V* yjL*yi MroTtfAtCL

3 θ κ *  + x + 1? έ. o  Qm.odeo)
Q»»+C )*  5  9 4 (.tnocieo)

θ έ τ β υ ^ δ .  V| s ,G x + 6  CvrVo<i6o) ujOU *€ ΧΟνψ fc lUoSu I/O^i oc T*vy

y  ^ S 5 ^  ( \n o d G o J

S.o .̂^ujvo. to HoLY<xSti^AaL i  \  ςχ^χινίλ  ̂ wcnydo*

^ | k W  e ,n V  Z ^ S l C v n o a ? )  ( 6^00 ( < ,S ) o l  . 

Eivcu ,Μ'Β, ia ,M S ( w o i c o )  <uxm 6 *  = .JJ-6 (*u*U<9

u<u t €^vvux X s 1 , S  C'mo^S') .  ®

An oAcx m  Γίουρα.ηα.ιΜ ^οΰνβΐχχι oct gxvco <=ftoupa-fcS 
va> ε ^ τ ΰ β ο υ μ.t  jj.& Α<&ητομ4<ρκ<χ t ·*_τ_t«po ju> v \ u-έ Φ>
U3O τ ι |ΐ  ι^Λ

V  ̂ =. Ot Qni o d >) ) , oqou (jetjΉ) =--I ·
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Στο ν̂ €<ρλαιο ¥Β |νΐ£λειι>σο»Α€ γ£  -λ&ιτομέραα. τα 'tn-'fcnua υηολοιπα.^,ο. τη- 2 ,
δηλαδή τα τετράrjovtufi UnbAoittO. Sta-ta |itfcA£rnox>U|jie f£*b \ρε^αΛαι cant>. 

Α$ gou'cujujinbo0p£ wv €τιό[αενο ορ'όρΐ» ·

Q y io poS
Εδτω <^0(jiUci'n>i.'t.V(uau4pai.oi cx γ .&  (α,γ>)=1 wxAe^cox 

cexpaflvttviuuo unoAomo (W ocin^ η. ^6T^a^umap vlno^Ogo? ~π?υ η
αν *n StuivvyLiviTrS lc o u p io c

Xs HCX (τη ο ο ίτ ι) . * <
CT\iSfeXfcou ptOu'ϊου)|«)οατο v λ ύ σ ν ι . A*/ auth dev e>cei Λ«β~η ,

^ α λ έ ρ ε , ό ε ι  o Ot ex^ai Χ £ ΐγ α $ Φ ν \m> ρη-υαοΑ ο»ηο
<η τ&τρα^ωνι vjLO ρ < η -ο π ο Λ ο ιη ο  το υ  tj t

J£to V^aAcwo Yl δ>αη»6Τα)σ*αρ£ oci to npo^npa n u  en\Ao6wi ριαΛ  

noAuu>vop»trii> ΌΌΤίριαΛ t 0 0  = 0 On.od'ri) ps. cjvV̂ etx) \iXTpo ,ϋαι^ατιΐν' 
T\ejprnTuicn ρυαλ(τηΛ tuoW wo}-u α το  ΚΠΛψΐοΤ^

£ 0 0  = ^S - a  =■ 0 (vuodn ) t όηου 

pjiopu., v a  cwax^fet «&■  ηολοωνυρ,ναέί» \cjoTip-ifc>>
^(χ}=.χ2- ο ΐ  ξ  o (mo<( ρ)  , ο ΠΟυ ρ4°<·

t-OU Ο p t̂ VCtX TLpUJYÔ  GLpl^po^j V-CLL S* EVq. (TÔ oA*5 Otpcp I Icu3̂
U3OT Cp\ LO \/.

A oto ftoiTt> SicxTxpc^picwitJ&oop.e. ertD τ&λο>τπυ Vfe^aXouoU 
cloto\? £c.<=i ^ct"§o«jjae o c i n  nCrpŴ TUJev̂  j ?=3  «Scv η<χρo u ts te p  
e^oapec(u€!^ ^ 0 6  IcoXieS. Έ τ β ι  &o l  ^eVi i y/ η ΰϋυρχ |ixe. t v u / ffoc- 

γ  O \J ΟΤ CL Ο V] ΤΠ2> 8 l O^vupv W-Tl̂  I <ΪΌ 1 1 pL t o<_ i>

X 2 = C X -(>vodp) , p | c x  ,
'MW. p  n& pi TToC> r L p u j t ^ s  j 'S r i j o c S ^  χ Λ ς  T e t ^ a -

)^> v*t vjlol v j t io A o  «π  c x  Q rn o  d  δ η ο υ  p  \\  frff t τ τ ύ ^
\

TUpUJTOjS.
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£  T e x y ( χ χ ω ν ι ν ^ ο ι  ' υ η ο Α ο ι η α  ( m o < \ p )

3 #οαΛλ  την nopi^jcMfo %α peterowupt Τα terpajumua onoAomot ("νο^ρ) 

οηου ρ ηεριττοΑ *ρώο©*,
Λ υο feggiutcnpoftA ni^oxol· «Uf »αρχουV οτην $tu>f>'ta m»v χεχρα^ω- 

Vita»'* ν>ηολο»πυ>ν
i t  Πρό& Αηρα ,  H ah SivoW  toV p  και J<nm>V Va nfocrSiopioovpe no.o*. 

au&paiot a ,  fciVai terpaju iV iua  νη ο λ ο ιη ο ι (m o d p )  wxj. ηοιοι u .v<m

yexpa^uiviua ^un-υπολο»'π<χ(νηο^ρ') ·
l y  f lp o G A n p a . H a*  δίνουν τυν aaep ou o  o c  tcai jnTtuv, va npoaSio- 

pi roup.* eujftt w w  η*?πτού> αρώωυ* p που έχουν τον ol τετρά -  

#ujVv* o ο η ο λ ο ιη ο , ρ *  «*Α α  περιττοί* Λ ρ ώ το ^  ρ  jw*.
TOOi ouo’iOoS ^ S .iovupiu^ ια ο τ ,ρ ία  x S a C " 10^ )  eiva< €ηιλΰβ«ρη.

θ α  αρχίσουμε α η ο χελ έο ρ α α χ  ^ α τ η ν  επιλυο-η rou

i e£ n^ofeATiparoi.

Θ β ώ ρ η μ ο ε  3 .1  ( Κ ρ ι τ ή ρ ι ο  τ ο υ

Έ ε τ ιο  ρ  π ε ρ ιτ τ ό ν  npu>tos uxu a e X  p e Ca i p ) - A .

T o i t  , o  a t εχνα ι r ttp c i^ u jv iv c©  υ π ο λ ο » η ο  ( m o d p )  α ν  ucu.

p o v o  olV fcri-
(X  “* ■= i  (jm od p )  .

A n o S u ^ n .

E iv a j < f ( p ) = p - i  uxxi d - ( * , < p f p ) ) =  ( 9 ,  p O s *  °
p - i  ei.vcxi cx p c io S . "To ^ c u p v ,p .c x  η ρ ο ^ υ η τ α  cr^v

Γ\ό<ρνορον τ ο υ  θενορτή ρ-οαοί, 2>.i του  Y U  . a

JV opU TpjQ L St. 1
ΈςτυΑ p  η ερ η τό ο  r tf  tocov u rn  a c - Z  p e  G * ,p )=  A - Τ ό τε ,ο

OL εϊ-νοΜ Γ tXpc^uONM v^o p- η - υ π ο Λ ο ι  r |o  (V uodp)

μ ο ν ο  α ν  , I .
a  = - i  Q ' n - o * ? )  '

<XV \mOuL



Anooe ι£η.
Α \ \ τ >  TO OtU)pm .̂GL *Π3ν) f e  Cmcdb ex o -u p t

V-i

o j  A-= J. (m ocip)· ««J fcno^ii.

VUjV

Av o
9'HOL

UCX Λο

^OL^T 3 + 1 ^  H O  O '© d p )

ot eivou rtcpa^ujviuo ρ .η -υηολοιπο  (mo<ip) ,θ α  u .*<xa

- d o  fm odp^ βυμφωνα μ ε  το $&iopnu.OL 8 .1 . Vif0*p*«**‘*

1  ° - v . , o” - m  , s - W  >  -  < -* > ·
k i n ^ a ,  a s  i v i  » ' * * - ■ » ( — "*?)- Λ* Τ ί / Γ ^

0 c i  ο  ol u v < u  τ ε τ ρ α ^ ω ν \ α ο  ο α ό ^ ο ι η ο  0 0<^ p )  T̂ Tt ^  s  l ( m o t i p ^  

ToTt ^ol axo.|it i  r - i  O oĈ f )  δ«}θυ£>η $Jf> npa^pat ο-τοηο . Apt*
0 OL enJcu. x€,c«po.^w\'xo ^χη- unoAo\r|o (m o Jip ) . ·

J^Qupot8a^».oL 3.1
9 a  ε^είάσουρε. cu/ ο» auitpaioi 3 Uau 5 «-Vou rtTpa^uw»·*·© οηολο«πο*.

^fiioc\ 3 0  .
Είναι r \ 5 urn 5  ( 5 3)^ = ( l )^ s  i  Cvnodsi) , ά-ρ°<- ο

ξχναι xyjpa^pMVtuo ^π οΑ ο ιη ο  ^mods*} - 
E v e n 's ,  3 * £ -^  (-medil) oi\©Tfc 3 c s  l£> (mo<J^l ) ,c*pa. 

s ' 3  Έ  \ £  ( w o c l s i )  V 0 I  Λ ε λ \ ν Ο  3 , r =  - 3 5  =  - i  ( m e c U i ) ,  e n o ^ e * » ^

o 3 avcu TttpcL^UJVUJLo ρΐΚ |-ΟΠθλθίηθ (vno d i t )  .

To Vpinvpio τ ο ν  E u 4 e r  δεν npoa^peoa» a w  npcuxriui* -nporv°i
£λέ^Χθυ ytOL v<v tcx 'tiopioovpt t\OT£ cva-s euAtpoxoi. ftivcxt xfetf>°$uiV' ” 
<ό η  ^ '" t r p a j u j v r u ^  νπ οΑ © »η °( α ^ υ  oi υηολο^ιςτρ-οι 
ε.π'νηο'/οι , eu,tbs Ua. etv to  ^ T °  ών<χΑ E i m  >
kva, Vjp I Tnpt ο Γ|ου ΧρΉ cnp or|01 C'cxaa ηέρ, 6a o i c p o  jpex ©^fetoput·

6χοηον*.

Mice nep\G60xif o α.ηο^(νσΐ6Τ«^ p - t^ S o i Jpo- Γέτι,,οΛ οΛΧ»λοχ%0 
ριοΰ> neptV^c'iex-ou. ςτο blopo π *»* τίχρα^ ο v/tfc'rO e*Ve»<r»Tpe f *  J  

ηοΌ b v L  $>οόρ.ε ς χ α  c^opL6^a*
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Για ν ο  n^mOos -wav Tttj^OLj^ovtViuJV unoAoinwV ujou.

^CU tOV 6^0Γ|Ι(Γ|ΧΟ COUi 6xoO|lt 1COC T\OL̂ CUAOXuJ tAji.O_tCl.

■3\ροτ:α>σ·η 9  Λ

'EfcTuJ p  nepiTTOi n ^u jto  s . Τ ό τ ε  vt-cx&fc. owtx^p-e.^e σύβτηρ<κ_ 

OnoAomuW (S n o d p )  π ερ ιέχε ι τ€=τρ<χ£«ίν\«-^α u^eA om oi

^AJDctp )  uou  P li rtrpd^vA jvi uux . p t ) -  υη ολο ι ηοε (ncodp).,

Α ιη ό δ ^ η
' E.6Tuj , . . . , o tp i  ̂ €vol cwa^yievo σΰβτηρο»-θηολο\ηαίν(»ΛΛ<3ΐρ) .

k < fO V  Q a  , «ρ(θ')  -  ( a ,  p - i ) r  3 ς optjujvcL pe. t n v  n p o cc^ m .  S . i

*ni\> VC.tC| YT\ υ π ά ρ χο υ ν  ^ x  τβτρο^νυν' u a  υ^ολοιι^α (tnoJp).

idcxbt'jo. ο».ηο αυεά  , feivou icronpio  ^tnodp) p t  tvo^vuxi povo evaV

a n o  *m>S CuifcpcaoUO T3V i - ,ΟΙρ ,̂  ̂ . Οι οηόλο» rjo\ ©.νάροαοι tvV

SofcTnyuaxo* 5ot<t . .,°Lp.Al e ,Vcu <Sovwep«. Tfcipo^wviuxl p r j- υ π '^ ' 

λ ο ίη ο ε  (m o d p  )  Urn το njn&Oi του* aval ( p - i ) - t  -  - y  ' *

J U T o p io p g . 9 3

Λ LfcTU) p  Π^ριτπ»  ̂ tlpuKo*. /̂qaLpxô v xetpot^uaviuA οη0Αο·π«- 

^ ra o d p j »>r»> xttpoi^wuv»u a  K v m tjoAoi qc*. £m odp^ ·

T y p T C U H l 3>3.

Έ β τ ω  p  π ε ρ ιτ το ί ηρ»οτο*. T o t Tetpc^uoviu-a. υηολοιηο*.

(jm odp) 6υ^η\ητΤΛ>ν p.fc Toa> ouL fepaxoo j

Ατ^όδει^π
Οι t l  6 1  ηλπθσ^ cutepoaoi 4* 3 \  ·  ·  · )  ώ,νσα cxvifeorip0 »

ΟΛΙΟ. δ ύ ο  (trvoJj·) - - T p ° Lj r o tc "-,jQ'/ « ίΓ ω  α ^ Ξ ^ Ο " 0 ^ )

|*_e c t+ b  v u u  i i k s t ! . .

T ) T t  ^OL ElVCU (̂ QL- b )  (<X+ b ^ E O  (V v todp).
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AVVx i<<xvW<p ο η ά τ ι  a - t s «  (modp) Λ τ-η ο

ο^συ 0 < \ < A - t \ < p *  ^

Εη«&ή (p  - a )  * s e t1 ( ™ ° d p )  «  “ “ « f0* »  * . · - - A V )

tivou xttocw uxiua υ η ό λο ιη β ι £moop^·

^ ^ « i y a aa. - ,
K o& evcu a rp  -rovi outepucm  < , · "  Λ χ )  %*-vou v<reTIP'0V P *" 

&Va wjou. |xoVo €va, αηο Tim  cuctpotcoov ττλ> avag^tvov 6o&rv)|tflc- 

ro* oRo^olruov 2. , · · · ) ? - ! ]  * ° ·  ^πόΑο,ηο, «**fou.oi
α π ο  τ , λλ ^1,2,. ,p ~ i]  ^voul t a  rtt^ e ^ o v .u i, urxoXoiru*.

(vaocfep) „

θ α  4ρούγ.£. τα. υτ^©Α®«η<χ aaxu. |χη-οηοΑο.ηα

Tot recpa^uiviua ui\oAo»«̂ ol ^ιβ<1^) 

aiLfc^cuou* i a, 9 . * } 3*>^ * f 5*, ®  ̂ # ®*·
T o v i cxva^ou|tt HP )  uou. ix o D ji-t

i \ i  C-mocA»^) , 5 * S  35 £ S  (vrtod\T)

£*£ 4 (w\*d IT) , G * s 3 6  Ξ 2 (wiedltt)

3̂  5 >n od I ? ) f -f * = 4 *1 Ξ 15 (w©A\*j
q*z  U  (w © J I > l)  ; 8* £  6 4  5  13 (.Kvcocli^

EnopLtVaJA -COL β τ ε ε ^ ο ^ ν ι υ α *  α π α λ ο ί  η α  i* ) f c u | * n ; η π , ν ^

γ ί .  TOMi OLLLtpCU 4- j 3 , 4  ( ® I  ̂ J ^  f  ̂S’ cuau lG .
0» VJr ôAoil Ôl 8 'tfcpCiu. o \ OUJO TO 0 -̂/Q^|4.ivo eufiTy\jto(_

uuoAomu^Jvvodl'X j \ > v̂v̂ otSvj oi »s\c6pou.ot

icott I ^
fcWcu vt>Acx- X«- x e tp o ^ u iv »  uj^  p- η - υ η ^ ο ,  n o c  QyytocJt?J. 

II|<poTcctan-

1 Ε βτω  p  n€? α τ ο χ η ρ *  W  ujcw, cj (xiol o ^ x l(JL;  p i j e i^ n o d u j

Τ ο τ ί  .
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^  υηολοίτ^α. (m©dp) nroov’
ue XI* cx.pt\£Λ δυνά,ρ^υ*

( 3 a . ^ - - i 3 P"4 '
τηΛ ουρ*ι w/n* ρ ’̂ οΛ ^ -

To. et njpri&Di τ ε τ ρ ο ^ ν ια ο  μ η . υπόλοιπα. Cm©4p)

COpn»f|TOOV |t t  Π3 flfcpiTTEi ÛVOLjXfeli 
OI Ω Ρ~*
1  Ί  * " * > 1

τη* αρχίνντίλ pi^ouv <̂  .
ATJoSeiJn.
i )  Α<|>ου (f(p)s.p-i ucu d=(S,<f(p·)) =. ( a t p - l )  = 2 i&^p<ju)v<x 
jx tm v  T\poXouiVL * i . i  του k*<jp Σ31 xou EJ. tfcrpa^uiviujq ν η ό - 
λοιπά (mocAp) ^οιχηιητνυν U%. του* xxWfrpaiouj

q* Q<* a ^ 1
o  * 9 * * * * »3

3.̂  0) «V-tpauoi , , ^ aj · · - ) 1 , cxrjorfrAov  ̂ tva cxvâ pt-Vo
£u6Ti\|jLeL υπολοιτνον £wvodp) 60p.^u>va. pt- τwv n̂ >ox£xe>> j-4.

-tn<0 VL€<̂  Ώ Γ  · 'ApOL xoc ? l i  T trp o ^ o v iu ^  ^ - ο η ο λ ο ι π
( ^ « 3 Ϋ-3.

fcopnuntw/ p t  ti* ntpiTT*.^ δυνα.ρ%ΑΛ Tn^

apxiunn p»J<M

3Ιουρ<χ8&^ρ.α. S»5

Γνωρι^οΌ^ε όχν ο 3  si ναι \u a  αρχια-π pljoc (w»od i?) „λ*χ '«.xovpt 
τον enopLCVo r\»Va.uja. ’Scittu iV

OL i 5L 3> 5 6  * S IO _LI_J *L < 5L_J-C

md_oi
5

i (w
14 i IS 5 15 M lo

w
3 3 *  13 4 4 €

w*
Θ

r n />Αηο -rev n’l <«uua auTO exoi>J«. jpe- «  » f  Suv“ -tt “ *
oupxiu/n* 3  ,

j i  ,  β*1*  I 3 C " · * * ) ,  3 4s i 5 ( > w < J w ) ( 3 , ! l i ( « * J

3' \  8  (*"><*'*), 3 ’3  ̂ 4 ( - · * » * ) ,  3,,f s i  (*«»'*), 3 ' l l ( » » dnf),
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ycoi t a  β Tupc^w vitta υ η ο λ ο ιη ο  (tnedl^J e^vca ce*

*>a»<4. e . V 'V ^ V 4
e\|u? ^  ® teip a^ ujviu jq  ^ ιη-υηολοιΓ ^οκ. (vnoci 6° p i*  rjrww V 

|Afn> flfrp'tTt* 8uV0(|ttL^ τη ^ α -ρ ν»  u-if λ ρ ’·̂ <Μ (ιτιβ<λ^ ) , tit/cu

S ^ a S A  5 , G \ o ,  U  , \%  , 14  .

οηα55 « X  e x c e p t  Jcv/ctft^fet Stcx<-f o p f c f “ 0  ', f erl ‘e Cro 
T\apa.SfcÂ p.<X 2 .3  .

-JIoLf> ο»-τ·η ρ  ή <rn.
^Vuop troupe. tvcx τρvcluol Bet teTtov (m o d p )  £<.vcu teoxo-λλη^ο 

v/ot xp ixcn pon ot erupt x i i  oipmA^ova.|*fetA ττνλ apxw xn o pt^a* y»ot 
VO. fepoviptt Tct <CC.X^o.|povMjuGt ϋίΙ©Αο*ηο». CVT'^î p) ·

Λν opt-uJ  ̂ rupt^tv VOL νϋΓ|ολο^ιοχ>νί|.».ΐ„ Jtioi. cxp^vti-n pt^ot , η
EoS Γ\0Ί> u^tifctou em v ΤΙρόχΑ ^η 5  3  ^<vcu l\ep taeoT fcpo
Ttpoft^opos Jj>o τ η ν  to p  tern Tu»v xe.tpa^vov\VwV υοβλ®' rl'**v’· 

3\op|g]XOL 3 .3

ΈδΤΙΟ ρ e*ca nepMTToa Γνρώτο^. T o T t ,  r o  |[»v0|lfeVO B vio

't&tpa^uj\/\VajlN  unoAomujv (m o d p )  rj S o o  |Λ.η-T ttp a ^ to v ila W  

unoAo'tnuW (Jnodp) a v a l x t tp a ^ to v i tu> ucjo^o t j© (> * io c |p ) ,
« * t . . . . .

A ijo S e i^ n  ·
'E f in u  cj |it

Αν ομλλοΓϊ

^ o q o io v tx u  rn rv  Ορό col<t*l 5 . 3 .

( w o d p )  

1 .

& tv o a

h  ✓ K « v
3 * 3  e 3 »

t] <‘P  * TTO I O p4 · /

ft>i L
■» p u j  v ( r t a i x p m o r



h : ?<

' VllUlO »gl ΐ3Λ?τίθϋ3 911 *3X3 °\ί0<̂Ύ*1
f--(4'c^:r(<l‘T>) 3τ| nm <;oocodu ςο.ιι»^\ι

τ· ο “ϊ

(ά!°ΐ)̂Ιχ>)~ (‘W®) C17 ^<jpou*> ξ/^10 Ξ(.«ι/·») (ε

τ=(ε)/ϊ·*’) (β

fd/q_) =(d/e) (‘1ΐρο“\><1=τ° (τ
ι --------ην/Οο,Άο ρ οχ 3Λ.°^

d ΓΠΛ9^ν 

*u.cno:iod]£r

• (d/x>)^T °*>V~ AOL^ ™ *T
•^dourt (dpoiu)-os * wdiiam mx acd^ *cni

Ο 130 ΤΟΛ^3 VlXDlxdcn^ <,ΛΙΛ- CUUTO *>"duJ.> 3A03yii 0 ** ^/**0

liimo Itomau AU19 VTJQNO^do 1 To|<J ΜΛΟ r°nr> 3^p^'3^3“\

olfo^nj? ax "ΡΛ oyayyoncnv AnOH9»d^ S,73 <$nod j(tyc»9

\ovnd^ “3ji>̂u5&3“| oy&^drio Ol 3Tlfl0^l(Jo A3§ S13tV3 10 | d 10IJ
*vaudim>dro]^

*p^d oo ni^^oKaocki (d/-o) 9^3^ °V°ftd<\oax9 ndo^roNO 3fjp^

*(d|io) U
3jrpus&^ oyocydno oltm? \οΛλ>y°<j}dr\9 \oVYy · (A/to) aoyoc^r^

aax tua»-e*»4oA*w«Uv» d o nr» SttlwWo roilJodoAo * q »

. ox *odu 1X93v9 3» 10 oox o¥o^pd<\c „ roa3?®^D\§ mcrn

outoyoun-br^ οκιλο^ό^ί^ tOA-o 10 o A"® J* —\

(d^oxuJoUioyobn o-AMa'iWiia wm 10 o ato y + J ^

U93X9 AULOITO f033?\do (^/-φ) SOtpU^B^ 001 oyOC^doa Oj_

"»Vd 3d ·Ζ3το non soarodu somfcu *t#3 d 0119-^

'fuiloudQ

9jpua&a^ nox oyjOijidnD o^ '£

- *>5ε -
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5 )  O b7 p  )  =  ( * / f )

6 )  ^ / p ^ r . 1  UJOU ^ " A /p  )  — C“ O

A r n o S e i^ n  .

d) Av 0.=b (tnodp) T0Te n tootty^a. x*E<* (rneJy) ***' A ĉr̂  aw u«U 

y.ovo av  rv icno-nyua. x*EbO«v©dp) ex« λύβη/Ετ&\ οι ισο-u î t* cuj- 
Tfe* ν» έχουν a^oxfcpL·* Αΰβη nr\ V-cx|*|xi«r cufooxi* 8trf ix«  Αΰοη ( ^  
euyiaxv/e*. oei (a ./p )  -  ( b / p )  *

5L)0«*epcuov oc ti.voiL yua Αύβπ τπλ vffoxip\aA x*Ea*
(a7 ?  ) a i  ·

3̂  Av 5avaSvaxOn«<rt>upt to Otuup-npcx 3. L icon το Πόρνβγ.«χ2Λ , cclvonlo.* 
νρτ\σνν totj συ^ολου Legendre, nouyvouyue (>todf).

A) Ε ί,α ., ( a . t / p )  Ξ α.? , / ι . b ' / j  S < « /l* )0 /e )
To ούρ̂ βλο logendsee ncupvti î>vo *UA *Hpt> i u« -1 .

Av â ^/p) ^(fVp)(fc/p) ,νότί; li-iQvnoAp) δν̂ οδή
τνρ^ρο. ά.τοηο , »^ον ρ>8. Άρα («Vp ) * (<Vp)(b/p) .
Μια Sicc^opfcfctu^ aijoSti^vi nf>oV.vT\*ex e*t*© -η» Y\op«opOL J?.3 <xv 

tx> ÔNi/oLS%oxon\uco©p.̂  *&νβ>**οΛ Χ ρήση  του Copfeô oo Legen.ei*e.

5) (®Λ>*/ρ ) = (°7P ) (  kVp)  ̂C°7P ) d  =(^/p) .
olv erov ovopoutTTi του *υρΑ©Αου Legendre eŷ ccvgovxou rexpa-
£uivi*p.evo» Ujapaflovtei» , «χυττ»', βΰνανοο* Vex n<xp «Ληχτούν/.

H Λ ΐ ( « 4 Γ) pi, ^«v, X £ 1 ««X
C V p ) - i .  , A

Ano to 3) exoope Cr*/p)-s(-i) (Sno^p)
t -,αή < ' ^ . « ( - 1 / , )  . C’1) '· ^  naip««v uivo-,ο

T > ^ '! I  J, -  1 , * v  ( .  i / p  )  ^  w  ώ Λ ο τ ι .

i  * *  Η*» <*!,>) n p A ^  i -η,ηβ p > 8

C’Vf )=(:!}  . «



• ujtaouy
* ·ρ+α[7 vuj. jodmno aooxcJtou^

g*g iotLp ido]^
*|-g o»louio^ οι ob-o f + a^r4 Γπ»Λ3^ο\ΐ3 rorrt ( dpo\u?) ol»» oyoUA 
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i Λ ν p = ± i  C"'e<1®)

( a / p ) = - T  , aV  p 5 ± 3 ( « o d e )  .



-  3 3 3  -

AuoSagn.
Αν ρ  Ξ i i  (-πιοΑβ) P  = -u ea

£ L i = βη*± 5^ = 2(4η*± * )  en^«. QVp) -  i  .

Α ν  p2.+ 3(mo<l8) *r^t , ^ * 2  w

2jl L s 8n, i6 'n  + j ^ Tt 0 7 f ) = - i .  ·
6

To r\ojp«tciTua t\joft0yia €pn»nTU 6W Aomuc ft^mnpa tiv> fc&us^cM»
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'M3 t s c | \ u s i G o n ^ s  Λ rt  t I n m e . t i c a  e /; ( 1 8 o i ) .

0  νόρ ο*  ΤΤ1Λ T tlpa^ouiuiis ous/ctcrpo<p-n!> arjavta. ero 
*0  ηρό& ^μα. ίων ι « ρ α ^ ν \ ( Λ ω ν  υηολαΙ η··η/ qeu «νοι toro 
λΰ 5 u 6 x ^ p b sr « p o  τ ο υ  Λ °»0 Η ρ ο ^ ν ρ ,ςν χ ο ^  ,Τ«Μ StiiA ow ll too Oi.r-n)

S ? 0 d -

σι*ο  
no

Sl$1
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TDV tu.4er um ^  Λ ^ μ « - λ™  G W  γ  E. 

<Mtxo«vJLacv'es που fi^cu ^ « u t S  <fopts p.aJty>©eHjti i ·

'/uoAô e.cou oci jU-Xf* »ν»μ*^οι exoovSobti. *\<xvuJ αηο i -50 avt£*- 

?. > οι«ο^«^*·Λ *roo vojiol) Tns Titpa^toviaTni ©(A/oETjjo '̂ni .

\| anoSet^n ηου W  &u)ooojit tiivcu ^tuoyttc^vu.m xpv>otyioty©\o«t«ou 

fcovStopi\xxx 6v.ji.tcci Cfyicjt-S© uai 0<f£tAe.tct\ cmv jtctb-imi too (ions,'.

t i >C w l ^ n i .

θζΛίορηρο. 5 »̂· C ̂ ομ°^> T&tpo.^ujviu.T>3 g-vctctpo^Vis)

'E.6TUJ p  u a i c| Soo 5 ta<j>opec\vcoi nepccrot Πρώοοι ctp\9 jio’i .

Terre , (P-Ofl-Q( p / i i C i / p H - D  4
Αηοδελξτ*

JOixctuyoL ue το Λ ήμμα , του G a u s s  ,ci*cu
„ \ i
^ / p ) = ( - i )  ό η ο . w - X [ t- i ] = [ ^ ] +[4 3 > . . . .y c -« a ]  

( ^ ) - C · ^  όηον  η - Γ [ ί 1 > . [ ^ ] ^ ] , - . [ ^ ]

onoxt ( p / ^ ) ( ^ / p )  z ^ ' f  (“·0 ” 1 = (τλ) 7|* A f*€ *

0*1 η · - Λ
ftt+Yi r -  1 v~ J - βτο en'^eoo x o u  .^tui^o-oyiE

4
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τ ο  ορθογώνιο t o p o ^ t s  (ο,σ') , (^ L  , ο )  ,[ο,

( ̂  ι 3_. ̂  * Έ . ν α  <3vvSfc<T|*iKO βιιρ&ίο ( ^ o c i t i c e  poivxA) e ' e v o c

K-0Mp\60\a,Vo %mrp.8o, tlVoU. CV<X 6 u p M O  η Ο Ό  fcfcCl KOU XIJ S o o  o u v i t  -
t,c<u^£vf S του.5 cu ti-p aao tn  α ρ ιθρ ο χ ι^ .

To ο ρ θ ο ^ β ν ι ο  o u j t o  βίο e<noTt^iv<0 w o
. t L  et nJ|0&ov συνδ6σ-ρι*α e v i n c e

£<5fcv υ π ο λ ο ^ ο ν τ α »  o c t o l  €jlvou © t t w  nfcp«p*cpo') n€piT*c-\ Βη^αΣ-η
ό λα . to t  ς ν ι ^ ά α  ζ χ ^ ' )  i > » , ^ € Ζ .  i < X £ 9—  «<« .

Φεο3ρου|ΐε την £ia^uivio T O M  ο ^ θ ο ^ υ ν ΐ ο υ  rpn> E\&px.«roui tx^o ίο (e,o).

Α υ τ ό  o d l V eJbtACK ext» u n p T t c n a v ^  tji<rujcr, ij - ! L  X  . Γ|όινυ5 

G ttW  B i a ^ u m O  Stv O n a f x t i  itoiveva. a ^ o  Quota m  V > .*1^. e^Stept. 

VC.CL OUpllQI ' cx.jrpo.'Ctv-»~o , α ν  ||ΐα c c l t ô i o  aruvSfc o-p.' uuo <^'jp&io

C « .,O  ye etxa^ct

* 3- , τότε £ηε«&η το αλάσ ι̂οι fL- exv λλ ανά^α^ο θα cixapt

y  .  e j p .  w u  X, = p ^  . p e < Z ,  " ·? «  *1 Wi t o , P l x J

r \p a^ y .a . α ,τοη  o y,CCj  u-cu x , < ^ p .

θ ο ι |i.€.x^m<n)u^ifc T uo^a. το  riA ^& os txuv ovvSe.oy.iua3v en p « u V

( Λ ) ^ )  Π0,υ ^ a - p * 0 0 * n a ^  cto € υ θΰ β ρ α ρ ρ .ο  τρόρ< χ ηου eivon
ν^ςόδ€τσ CtoV a ^ o y c x  tujv  O x  6 r o  c w p e x o  Q i , o )  vcai βτο

C\ x\0\) %*.voA ta iu )  o r \o  τη ν  'bic^vovi ο . Γ\ a. x = ." t,-co  a v e 'ic io ix o

^  θ α . etVoi i  i  ^ - t · ! .  vjucu «ηςιΒή τ ο  ^ tiv cu  ouLUfcpcw.os

b a  ty o o |A « . 1 ^  i* m  · * ·« ·  1 o τυϋ^

oumuuv' W.VO< [ 1 5  ] .

A p a . to  a\WoXvv<0 nA>i6ov *wjv eovSeapiuuiW  ζαρ*κυ>/ η 

&0\«;\:©VCoiA £Tt5 fc-Q.TUJ v \ p i c u  τ ο υ  O pbo^iuVlOO ζΐ^«»

ί ΐ ΐ · ' - Μ ^ 1 - % [ ! ? > ■ · . .
ou
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Ηε oyLoo-ui C^neWupS. ©et το ηλ·η$ο3 *uwv avvSfc<rp\\uliV

fcixyitJiuiV Που fĉ Hf.V.ô caj βτο x\ô u> "Κ^ισυ wo op^o^o-vicrO «.vcm

A^a- ^α το  συνολ*ν<ο t\Aya&os tvpv^ eu^ovip»tVuW βχ^βιαΎ texuci 

I --- i... . r *η ρ ρ α ^ α  η°^ **ttuOji<>o«3o*|A.e. · ■

Γ[όρισμ»α 5,1
Αν oi p Ojou o| etvou Sicutfti^i yctvoi η€^>πτ©ι p ^ c o i  ;Z^ T t

( P / 1 ) = H ) " ‘ T · ( V p )
AHofcin,
Ano vo|iO Tkt^a.|juo>iiUT  ̂ ανοιετγογτο εχουρβ.

( p M C V p ) - < ; - ' ) ’* ^
oMa.n^a-OTO^oo^Lt vuoura^uo p.e.A'»» τη^ ρ.ε (*Vp  ) <tu3U

(V i j c v p A c- o ^ ^ o w

^ou €tje«§«\ I  f ix o u p . t  t o  Jnvooyifcvo - ·

-J[oyiO |i< x 5 . $

Av οι p u a i C| €W<u ^ lau cu p ipevoi t|epiTn>i npw c .01 .τότε.

Cp/« n c v p ) = - ( 1 αν ? ^ 0^ ] ΐ *» · ι (^ )
l  - i  a v  p S  c| *  3  C*moii4)

Α η ό δ α ξ η

0 etva* <xpc(0 \ av oca povo aV fcvcx* αϊυλ<**ι«το>/

°*\© toOs p wjcju C| cWca m?> pOf>«p»is j a v  uuou οι δύο

.tMKu*v*s 3 τότε o *L·! *iva* tl*?.n0A. An*

TOV νόρο τν\Α TCipa^o\haY»> ewei CTpef»··̂  e χονψε to vo · M



— 3 ^ 0  -
3Ao^>\gy.QL 5 -3  

Αν o\ p UXU C| είναι S\aiUiip\ptvoi ^^πτο'\ τν^ ο̂β» , τοτς

CVp) pslfaodA) η <̂= i(motiA)

- ( % )  m  |> = c p 3 < > '- < i M -

Αηόδ&ι^ιι,
\\ CLqoSfrî T) του 'n^oV.Oirrw α η ο τ ο  Πόρ'oya. 5. i  itcu -rrw o-^oSfc^n του 

^ op io^ ictio i 5-2  . V

5  d .  ί< γθ γ^ ο ^ ε$  του νο |ΐου  rccpajunnni α*αβιρογή4· 

I)  Σ τ ο  11 npoft]rvp.a τ η ι ftattpia* των tu p a jiiw ia N  unoiW y»*.

’Ectuo -p n c p a r o i  nptoco;, u m c x € ^ j a i l  p ^ a i .

Mai Jnrouv να αηο^ανθο-υ|te «ccua. ι ρ σ  o a. είνα* xttpa^wvnt© oru>- 
λοιηο 4} jjLr]-υπολο ιηο (Vnodp).

^r\Q^tToopt ©Cl o Cl 6«&i tipujro^tvon ατ/οΛοοη

0 L = ± $  , . ( ^ r f p. i = V·»*

0 VO|XOi-mi> tftpa^oJv» vxvii <χνπβτρο^τ)λ .pÔ \ ptViV Uporo-evi 3.i 
tOA TO T\0pier|XOl 4 .2 . fcOL̂ ieTCUV TOV iir|oAo^icrp.0 τον (OCy/p”) oupufr- 
tjQL cuttAo - fcivou

( ° V p ) - ( *  V p ) C 2/ p )  ° ( ? V p )  *· · *  C i/p ) r

■trei χ ,α. να Όπολο^ σονρ.£ το (<x/p) να  υη©λθ£\σονψχ

( r V p )  J C 5 / p )  ; <*** ( P i/ p  )  ·

"Τ°“ C” V p )  ,Mai C * /p )  TCL e ^ o u p c  vrjo^o^i<rti , ipoco-<m  3. A Ui»i

Ylopurp-a. 4 .2  Mevouv τα σΰρΑο^α. C*Vp) <*Πο°  Ρέ 'Λ° 1 Ρ €ινΛ<
^ ajuta^ iptvo»  n e p m o i  n p j^ cot .  Α η ο  ταν vopo τηΑ Τ 4 τ ρ « ^

***'V'O'i CWjC\&ipo<j.tHi p*CU)po6p.€· qOLVtci. VOL CM /ruttltAttlio-Olip.»-



To C V p )  K  ένα νεο σύμβολο Legendre ηου εχα î\VMpoc&po nâ ><xvô .ot£ -
Cr\ . Λια^ιέσιη) συνεχών avncx^o^uW we* Sicu^iotu»! ο Μηολο^Λσγι.©;,

cOO C°OLA/ Ct ^et a i  1tAl*Cl STO gVUJGTEi ί^ΟσότηΛΕ^

C'V«i), ( V e ) i C*/s)
oxio\> o| ne^iTTo^ η ρώ  o o i  ^

Αϊ> &οΰ|χε a o c a  |iscc* ctt^o T^a^aSei^^coicct.

J |cu p ciS €X ^ cx  5 .1

Eivau a 2 l0  XEipoL^Aiviuo uqoAoiqo του ^

0 tivai ivpoatoi ua* i | 0 -  ί·5  ·5 ^

It6i (*/μ <μ ) ( V i i i i ) ( V i i i i ) ( V ,1‘,<0

Vm<k< (a/l w) = ( - i ) - i;
<*m-»

CViw)*t'>*' * (’,1,Λ )* (,,,,,,Λ )8*(<Λ)* 'ί
<*^ U V U i C ™ · * 1*) ,

s'-1 h t »-j  ,
( V i m ) s(-0 3 ' "* ( w /5 ) -  ('«V s) - ( s / s ) * J

tfijoV S A (wveol 5 )

01,v*Y«-(,1,y* )*·(*%)·'*
«ς,οΟ 1 * ^ -4  (vû c*t)

Icou ,  , , H4V1
(V i< m )K "')8 1

(Ĉ <

Ap<* (x^°/\<\^)- A ^  U4 ) 58  ̂ αδή e ί<0
υ η ο λ ο ι f^o tjom i < m .

^Qjj)giSa^|iQL $i3._

0  \ m  UVOU O f  u ^ O i ,  Wjooy>t  ©c, tuNveio &rvV

0̂8+· m  J· V| i  ̂ 2. , §t\; |*aô >(\ va. tivca τε ^ ε ί^ ν ο  

ο ^γΐ*Λ00.
Q a  & u re\>yri 0c» «ui^emoi χ  vicK x2=3q« ♦

όχι *\ i^OVtyict X, =■ 30fi ^nod  \^<Vl ) $Vv ixfrH
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tivou 308 = 31· ΐ · <1 / ° 'T ,t

( w / ' w ) *  C ^ V i w )  Ο " )  ( ^ ' ” 0
tW e * ( a 7 . < m ) e i · ·

t,,iv T) * (,,1V * ) -- ( ν Φ ^ Λ ι  
( , , i v « ) ‘  ( y , 0 a C , A i ) ( 3A < )

( a / „ ) s ( - o  ·  -  - 1

(»/« ) -- (-0V  ( % )  * - ( 7 j ) -- - (*/3) - (-i)’y
* ^ O C - 0 * i

 ̂ ^300^  «j <|  ̂ r 1 Ί ·  (Ό  '  ̂  ̂ ·

IT̂ oû câ 11̂ 01 5 .3
Eivcu « "5^0 Ttt^iJoJVtKo ν>ηόλο«ηθ τ*·νί^
E q t ^  - SAO = -.1 (w o cU ) &a txvan

C - smo/ 3 ) .  ( - y * ) * ^ 1) ^  s * i -

*L ·^  e - S « o  §tv/ tiVOl T îpa^DViue νΛβλβ^υο loo Ϊ ,
>̂°L r  · sT ^ o a o i. <*.*au - S ^ O  = - 3  -3* ί) οοότ t

^ S T 4 | 0 / ^ ) *  6  Ά )  ( ^ y ? )  ( 3Α ) ( 6 / ϊ )

; C V ^ ) = - t

tre*\ (f ~ ̂  ^   ̂ ' ("O (: 0  s Ά
% h yJ tlvct· l i l f  νΛ*^°<Ίθ ■ Lout.
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II) 3.ΤΟ 3? npofy^yuot-W Μωρίαν TmV mpctjawtfc^v αηοΑοίπΜ/.

Moo, Sivecm o aUfcj>cuo3 d  kcu a*aJ>rro0p€. τού* Π€ριττσ·υχ πρώ - 
Τουχ p ρε p fo t  . Ι\«0 βχουν τον Λ TMpa^uviuo οηολο.ηο η 

pTt-υπόλοιπο ,δν^αδή. τ α  p ^ια. ττχοηοια. W p )~  * *1 ί α/ρ ) - Ί -  
' Εετω OU+VC*-^ , όηου ** «,τβ» το ρε£α.λοτ*ρο Tirpijw*©

*Upiexetai etov ot υχυ b > 0  ,τοτβ.

C V f > H tL/ p ) ( ^ / p ) ( b/ p )  < k l / p ) ( ^ )  ·
Αν b = c | . . . q  όπου ^  πρώτοι p.t ρ ^ c|. , - jr

( a /p ) = C iJ / p ) 0 ‘/ p )  · · · C V p )  ·
H ava^vncrri p a s >otnov pnoptl va  n*pcuu>fta α.ηονηνρε-Λΐτγντα>ν

(*Vp), ( * / ρ ) .  0 / ρ) ·
j-tvcu. (̂ οΛ/epo  ό ι̂ ζ ΐ j f ^ z i  you vuxBt Πρώτο ρ .
A no τν» v V \potacn3.9 « α  το Τ\όρ»<ηχο«. 4 .^  fexoopt 

^  χ r i  <W p H  1 (m oot A) , . \  r l  a-V p s i  t (m e J e )

V ^ M - l a V  p * 3 ( m . J / i )  ^ C V p H . I a v p s a ^ o J e )

οηου p neptTTOi npujoox. t ,
Mivfei Λοιηον το σύρΑο^ο ^ / p )  όηου ®| n&pirros u^u»toi.

Avc^nTOvjpe Tooi flCprtToox npuj’cowx p  , p *  |* 1 ^ ατον;^
οηοόουχ ( ? y / p ) c l  ή  ^ f / p )  =

Ι α .^  Αν o <\ € Wqu ττνί> popfriis {̂̂ L,
Av C|=lOnoaA) TOTfc etna τον vopo *** T « p a r ^ ^ * v t ,« , e.

A v Γ ^ / p ^ r i  1<iTt ( T / < j ) = i  ^ α δ η  * p  ya? » nx f
tvu η ε ρ . π ό  τ € tpc^uiv* u.J> οη ό ^ ο α ιο  τ ο ν  cj , * vuj a v
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C * / p ) * - l  το τ ί 'uxu ( ^ ) = ' ^ . δ τ ^ ° ίδ η  o b  o^eiAei
\ ' , ' ν '  -GVOL. n tp iT T O  Ttrpoi^UjV UAT> jjLTJ-ν > π ο λ ο ιη ο  τ ο ν  c|

J|bupo.SeA^|J>.oc 5 . 4 .

Γι λ . p ^ 5 π ε ρ ιτ τ ό  n p w eo ,ic x v ti 

^ 5 / \  f A otv/ f S ± i  ( m e d i o )

^  '  L - i  CL'S p a  t  3 (mo<i i ° )

ν α .  e jL voo .

t i v c u  ( 5 ^ ρ )  = ( - 1 ) ^ ’ * ( ? / s ) = ( P/ 5)

0  ?  ςλνοα »\€^ητι0Α npuoiusi, 6αο ρέν^α» p s  .
Ar\o *ro συβτηρα. oaoAoifuuv (m o d s) fi^«eW vpi

e t i o i  ujou o 4 «Veu. Xtrpo^ujynxp υηόλοιηα ( V * o « i 5 j o ^ ueu. 1» 
fci-vtu T:fctpa^ujv»u<» ^ .^ -u o eA o m a (m o d s ) .

•Et*. ( 5 / p )  ;  (P/5-)  = 1 , «-v

1 ) p  =d (τ"β^ 9 .)  tuxx p S j .  (fcuxU )

*\ p 5 i  ( m o d s )  vjuju p Ξ 4 (m ed 5 ) .

Αηο-το eufeTnyux i )  έκουρχ. p  = i  (/mo<AloJ «*«■ aT]° 10 ί χ ο °Ρ* 
p  s  «j r - i ( r n o d i4 0 ^ . Α ρα _(5 /ρ^  r_ i  CLV p  =. -  i  (w od< o) .

° p ° i a  } ( s /p ( f r / 5 ) - - i  , < ^ V

3 )  p  -  i  ( T n o d i ^  J  u r n  p  Ξ  1 .  ( W j  d  5  )

'I  4 )  p s i  ( .™ o < U ) *** p  = 3 (»no< i5 )

A n o  t o  α υ σ ί η ^ α  i )  € χ ο υ |χ ε .  p  Ξ ?  £ “ 3  ( m o e U o )  u r n  ο η ο  to  4 ) t x © v f i £  

p  Ξ .3  ( t n o d U o )  . Ap<x ( 5 / p )  =  - l  o t y  ρ  Ξ  i  3  ( v n ® d < o )  m 9

3 T ^ )  A v  <o v \  ^ <aA Tns> 4 n * 3

Av CJr 3 (vnod^) , Toxfc

Cc,/p )= (-i) '¥ (p/ i )  
" k  ( ^ Ι ρ ) ζ ί  , <*V
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jj p Ξ 1 (^od A ) ^*4 C ^ / l )  = ·̂

ΐ  g) p= 3 (-vnod̂ l) ^

To /p)= ~·̂  ·
i)  p S 3 ( m o j A )  uxx<

p * i  ( m o i U )  «« *

TTapg§Eiyp.ot 5,5
flOL p ^ 3  ntpiTTO ripuJCo ,16X061

C3/p )-{ .i
i  a y  p - t l  ( v n o d l S )  

c x V  p s i  5  ( t u o d l S j

Απο τον voUo τη* Tttpoo»uv\Kiu cwctc-ipo^ni kxovu.&

C ^ ) . ( - o ^ . . ( P / 3 )

El VOU OpUJj ,
P ^ i  r  J  «XV p £  1 ( m o < U )  . .  j - J  P  s i f t e d  3 )

" l - i  o w  p r j ^ o d d )  ^  l ' 3  <** , p  =  £ ( M « » d 3 )

An o Tot nCXipOLnctVuj Oup.n€pOUVOOJtt CC-l

i) Te ( V p ) - *■ , ^
l )  p » 4 ( t n o d ^ )  κ α Α  p  = 4  ( m © < U )

*) p  Ξ  3  VUom p  = 2  ( m o d 3j

to4,
ί,Ι) To ( 3/p ) = - i  ,<χν

3 )  p  = 1 ( - m  o 4  ^  p  Έ  9  ( m o d i )

*)  p  r  3  ( T n  o d  4  )  -U£U p =  i  a )  .

Α η  o  to  6 € u » p - n ^ j 0L £  TOXi ^-€< f>V  € / ο > ) ^  o c i  , t o  6 v » c m ^ o c  l )  «  x f r |  

p o v a i > , u ^  λ ύ σ η  p  =  4 ( m o d i * )  ,  r o  a )  - m V  p = « H  * - i  ( t v ^ d u )

T o  3 )  τ yW  p  Ξ  5  C ^ o d  1 2 )  u c u  t o  A )  Τ η  V p  Ξ  ί  Ξ  '  5  (rno d 1 2 j  ,



- 3
Jlajp<x8uyyxx 5 ,6  

Via. ^ π ^ α τ ό  nj»«Jte i*»uc»

( V  \  J * 1 a v  ? - ± i *t * i ± 1 ( m e j 3 8 )
'  P * " \ - 1  a v  |5 S i 5 ,  t  Mj t  »3 (w » e 4 i8 ) .

Αηο τυ νό^ο  rru τΐχρ<χ^ον» Wm av c ie - τ γ ^ .^  t Cxoup-t

(V p ) =(-1 ) * · ( p/ 0  ·
tiva., r  ω  J l  P - i C - n - d o )

^  “  L -1 ow p  Ξ 3 0'*»°<Jil) .

A no  to ανα^ρ& νο εΰβτη |ΐο ι οιιολο» n«»vQw>«cl3f) ,
^p»6\povl^-t Otl O' «Wt^O-ΙΟΙ i,3 ,v * c i| /| <*i,vai. ***■ uVU>̂

η α  ) ίν “» °» 1>t 5 KOi G eivaj t tx p a ^ v n J *

(fwvoci^) ·
Et« (  C p / i )  = i  a v 'OCM p<” ° °"y p s 4 , 3 , A  ( '• '- d * )

\cx̂  (^ρ/*) = -Α OUM \toj povo av  p H  3j S;G (η*οΛτ)

g iv<M ( * / f >  i  . a v

A) p i i ( w o < l A )  M  p s < , i , A ( ^ i t )

"> B) ps^C '"0^ )  K<u pS 3,5,δ (”>\·«1*)
^ η ο  το **ο υ ρ* τ α  6υ«χήρα.τ«*_ 

p  -  1  ( T n « c i  4  )  u o j  p  = 1  ( v n o d i ? )  

p * J .(w v o c U ) p s a ( * u * U )

jA p i  i  C'mo<**·) p M  (modTj

 ̂ p .o v a^ 'k is  λο<τνΛ oa/tv«to» x a  t ’ia p =  i ( m d l J t 6 ) }

p Ξ 5 5 S - 3 (>ΐο<Αίβ).
/ η ο  T0 €xo^pfc o |A oia. 3 6 0 β Ttipa.Col p .6  poVocSiwis 

)ο*ν·> 10 p = 3 (vnod2gJ } p*H ~ 4Û  
p S  =·” ·̂ C^oeAa S j .  "T t^ iux* , itvcu
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T o  c>A(t:ιςτρ 0 ^ 0 ^ tv  OL̂ nr\&tv!)€X.

Α-ηΛαχ)'^ »°*νΈ=ρ^... .ρ^ p·*· Τ  Ί  $. ĴuauL nrv S\vxivop.' uu-|
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1) t iv a *  ( * ν ρ )  = (* Υ ρ ,) · - - ( - V t^ ) S( - 0  ’ · · · t- i)  ^

£ m

A W t ,  5 * ^ · · · ^ =  Q » *(p,-o l · * · L 1+(Pt '^ ]  =

8 1 + £ cv 0 * ( » ,- 0 C v 0  f
i<K «

VCofte ropa^oyccu» p - i  w.>»ca ap*\ob ,οπότι ua&e obp© i ojjici |<*·Χα
c-oi\|»u>to ά^αΐ Sicupt-io aflo ιοι/ 4 . Επ<ψί vio)

ϊ - ^ Χ - ( ρ . - ΐ )  (*\-«<U)
apa r

r U - J * )3 t&.i z  7



-  3 5 3

Aocx
fc l x  V i

ζ-Λ.) 2 - Q - 1 ! 2 , Vav tr\oyitNiu>3

C - V r ) = c - ^ y 4 . *,?·*a) Eivcw (%Iz) = (Vfi) · -· C 9 " ' ^ i)
X  pi i i— tei β 4·?

Γρα^οορε P* = * * * \} 4(Ρ*-1 \1 ~

X . ( p. - i )+  ^ | (?*-i)CtJ-i) + ---^"J],(fj-i).
1<K

IcirjfeiS'Vj ^  n t p t v r o *  } e x o o |x t  p * - J  = o  (%*»«»4 s )  

a% pot«ytct ^ c t t a  t o  n p u > e©  o y a t  S t c u p e v »  ou^o to

?*■ = i  + x  ( 0 -  o .  o ^ 4 ) .
l«-tI

v-ojl e n o u tA O i

E lk  =

1*1

X
?Λι

' Aoa.

(j»no«A 8^
ft U l  8  r  *

t k  ^
C-o e * (-o w \

l £ i

•x \

m u  enofj.eVuai ^ 2 / ^  )  s  Q* i  )

JTpogQgn 6 .£  (Ονόμ.05 m s tetpa^v\u.™> ΟΛ/ηβτρ©*^
giot t c l  β ύρΑ ολο ι. J a c o b i ) .
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Vec ê'n.cWe 6mv/npa^n .

__3\ cx̂  ccS t\y y><x € Λ

θα \)ηολον\σο·υΐιε το σΰρ4>ολο Ja co k i ν. / m i j
0 l< m  MOJL n t fM T ik  .UJCU ^λίββοΐ l\«flTTOA a f ^ x o i·, ^

(a«0)»^ e') = A. £»</« JlOsSMOS· οηότΐf w
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j ^ o p to p a  7.1
'lUiua γ  ti*ptrro:> npuoTO* uni ft ^«oiun^ i l l .  Av CLf TL y i  p Jpoc','Teit 

°  Ct £ju>oA \tTpa^a»nux> ««ολοιηο (tanAp^) CU/ UjCU pxWo O.V 0  

O. ii.Vou xxTpaguwmo un«Ao«no (wvoAp^ ,5 n ^ a S n  a v  ^ A / p ) r l , g

a.0 eWai pua. Aornt Tits tcouptab **=cl (moAp^} ToTt o \ Suo  

τηΛ e'nJcu οι X. =. t  Xc  (m © Ap*J .

J l o j p Q lS t l j p .a  U

^<i fc^€XdLooop.£ a v o i  oup^po'i B ucu 5 eivcu xtxpo^coviwja οηολοι- 
 ̂Icl (rnoA  31^) όηου <& «puoiuoi » i .
E^eTa^oopt Viou. cxpxcxS» Ttiv *)ep‘\ rvtw era ^»=i·

' Για_ m  L ecje-nA re ( 3 / j j , )  tout ^ / 3 l ^  ^ΧΟΛ)̂ ·

<3/ n ) =C-x)^ (3,/5) = - (s l/3)  = -  ( V , )  = - l
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και (V3 O K - θ '* * 51 ( m/ 5 )  * ( 51A  )  '  (V 5 )  = Α
kr\o|xt^·* e 5 eivau xtTpa^ujvtaja ο^όλ«κηο (mo4$l) w*i etjop.ly«ja 

TLXpaiuJviux» \)tjoAo\f|o (τηηο̂  31 μα. uftBt (jooiuo A ^ X 7 frv«i
I . . I . . i t  .  . ' ft, /·.!__ J.
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u v a l \ 6 ' r   ̂ 7 0 ' ' ,
0 3 feivcu U ipujuw .uo ^ η -υ η υ λ ο ιη ο  (mo«A * r j  jpa u e S G ^

f c * i .
ΙΤα^χχ^Μχμα * 2

0 a  S a ^ o O |l t  <Jt\ o  2  €*xoa  xtxpO L ^voV ivuo υ η ο Α ο ι η ο  )  < * «  <ta

ί,ρούρέ· tis Tni> Stvovvjpuions ισοη^ίαΛ

X s  =  2. C 1* * 5^  * 5 )  C * )

£ , ν α ι  - ( - i ) S l  , α ρ < χ  Ο £  eW a» x u p o ^ v t u a »  υ«ιοΛ *ι·

UtU C f,° P tV,>1A ***«» x ttp o ^ v jv » iA o  o < p A o i( |0  Q f c i o d f 5 ) .

ρια λύση *rui (£), μα. napc&ct  ̂jt<x ttw χ * (me«U5)
γχ a-AA'* A u c * i  i - n j  fcivcu  η  X S -  Ό 5& 5 3 35 ( m o d  T 5) .

9 ol ^ω ρ ° ·  Ί '$  OuO Am o c o  ΤΛi  ( * }  . € p ^ a ^ 0 p ja & ifc  fOM&i u a i  β τ ο

\Le<f · ^ ’ ’ t »tv  noXwMJvojMu.Cj * ο ο τ » μ * < χ .

^ C x ) =-  x * '  2 Ξ Ο  ^ r r v o c i O · )

E iv a J  $ ( x ) = 2 * ·

^ £Xtt &o© /\oC€^ *Tli -X =. 3(mo<A\)  «xu X Ξ 4 

Λ \  'BpiC V joou.fe. A mk^ O  Trv5 «UjAuiov/^puc-il,) te© T »jM a_s

^  v « C * )  =  * * - ^ o  ( m o A * * )  C * )
T\oO * ov>V β τ ο  S o o  A v « f U  τη Α  O j

i )  A < i* v  4 ^ )  = 6  φ ο  ( w o d ^ )  ύ\ ( £ )  e x tr i  μ © ν α £ » υ ^  Λ ό ο ^  T * V

χ  5.3 * ^
tjo o  o u t l e t ® \ y  *\ c  n w  ^oo-wj x 5 3  ( m o d ? ) *τη> ζ ί )  , <»«|<»̂ » ο  

■fc. e n a A ir S fc o e t  TtiV ip p a^ .y .104̂  ,,r o T » ^ V a .

f 'C O  t  -S  -  t l i l  ( „ » « ! * )
• ■ * ^

δ ν ^ α .^ ^  Coi  S  ~1 (^H u»rl4 )  , η ° «  e x i \  yo>i«<£*u*« A0« m

tv\v "t = i ( m ©AA) . Ά ρ α  yv J'n reo ju tv^  λνΐστ^ b v «u  -η.
X = H  *  r  ΙΟ  ζ ν ν ^ ? 1 )  ·

il j  Α<̂ ου ^ ( 4 ) r  g φ θ  C**3̂  , o|ao«cx *P fev'° V»



'**» «ιΐΛ>κκη WiWcoi? “·' ^ΧΌ 

•fef,,m)T=TO 0 ATO o«otl ran (VD U»?V' «ί'

(9ZyOU*2 10 B 6* TO ,Λ U-OS 1

, * c4oi yotv ^oro^BtVTO poan^U X) Γ0·*· ̂»
tCTn »-rtr>A«o»̂ tu *uo_l * v ·__________.

p9 ’uotn o^iTT

3tUo*3> * £4 ft

1tL'<»*W°*S uumo 1WU. 15.V3 / 115 (V<a fc-g
(^^OUA*)T^O *0 ΟΛΟΪ* ^ ATO ^>0\i 0*9 U^V

(>r fOu0 to = gy
\3n(ixor>\ htM^nNcn'g au t ·%τ|γ\οχ® £=$ ^'l

AWL Uor^y VnMQTJAOlj 0*3 (VOU

(fcVovO *zx
Oj^uaol »4/Α»̂ΛΛΓΤ»»̂ AUJ. 3τ1λΟΧ'3 f=(j) 10 u

*7< ccrnioo^)^ ron toroiynx» *oin<ku O O.0U0

(**F01W) *a,*
Ό)·τ^η.αο> VtavAokcoi ̂aul 3τΙοαοΆΐ9^3^ U0

£ g ipou».} Touio^ourv ToyΐΑΓοϊτοβα^^ '9

0 ses = $0| - = X no-a ( £i fOVk) ®oi = x
lo ro/*0 (£} t̂ti. iT39f>y; 00  ̂,e> ,ao T̂lnoâui ̂IOA'rrlo'j)l°^:3 1D,OT̂0,1

'{S)*u>-

f*^tf** nm °l = x *T39nY ΟΛ ̂sw /»oo*,atenQ<vO <λο\ι

(O (tip®")ΟΞ *-t*^i*h .
Ŝo »tiuoo\ Κ̂τ»\τ\πλγλλο̂ό tui TB^ny tu· \ ^

·/* ^ \°°^} ^ £ Ξ X l«c\y L \^x.\a^varro  ̂2 X \*9*Χ AUA9 iua
\ ^

- bSt
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Ano5feî n.
lo'J'nTOvjyit^  ̂ e^xftouii cm\oto Stujpnpoi 3 9. SD

n m s 3 .  *

Αν τι διυονυ̂ ΜΚ'η vcron̂ uc*. x «Cl(fl\o^ 2  ) , ^^3
£yt\ ^ια λΰση *e Cmoc^ * ) / ,T*Tfr ot 4 ^“ΛΙΑ ‘τηΛ frl*'ca β·

Χ 3 . Χ β , * .  + 3 β' \  - X „ ,  -X o  + i 4' 1 ( * « « J e 4 ) ·

J i o u p a S f c > 3.1
θα entMxrovyiL tov διωχυγαα/η ισότιμοι,

x* ==u· C^oAs5) .
A<j>0\J (™οΑβ) ,<&up9u>va. ŷc. την npoca^n Β Λ  o <% fr'lven

T€.'\pQ̂*JLS'/"-,“0 onoAotrjo Α^τη exti Αν2β·*ι4 (τι* ο«|βιΐ̂
y.OU 'boL fepou V4 ·
jlVjponoi. Τ|οάρν ov)y.f t o  Â ô ĵ iVO e w C T T iy ^ A  ur|oXo\qoW (wod Ŝ J

£ i ,3 J5 , l 1 ‘i 1 l | 1I V y ,U 1l*1 ,21,33,25 , »  .
1 %

Inapxoov A cuu^o.o> U^CI^OOS ηοο \να>Α/οηο»<*νν TW "rat'p 'a 
xs= ^(mcdia5) · Aotipc^ovtoj» ^pieVeo^xt T·̂
x .  } ^ 3 3 , 3 5  ( ήλ1 2 5)· A.oujoftf ̂ y . «  Avi

on ρ ά  ή α ρ α δ ο ^ Λ  Λ * ν  X - ;  C~»'l a 5 )  ° ^ ^ o ‘
«WOJ 01 X5  "4(*~^25) ,  X5- T= a r C » ^ * * )  >

χ 5  *v J Mr  23 O c J 3 5) **“ ■' x s -  * *■ χ Η - " >  C ^ A S * ) .

SVTpono^
Είναι C(a5 )--2^t« ,utu O, aukpmo,

4 β ι « β. * ^ 1 5 ' » * 5 , · ± 9 · ί 5 · 4 5
αηο^λούν L  avax^vo « U r n f  <S°«1 2 *)i .*!W
vc ^  ,„V tvpi«t<m 6 -C τ„ο J i . i
n a v ^ v o  voo-vvyuv,^ _ 5 , „  ,

^ -2 5  ' 5 ‘ » 1  , -5*si ■ -5‘ s l3
' 5» s \3  , -5’ = 3  . -5* s ^
'. S **  i  . -S"*»* , - s · * » 1

UO -

1
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Ano-Ttw w o & * fr  W» 3 . t .a )  w  ^  SQL

| * ~ 5 * < > o d 2 5 )  o q ^ k & 4 · 4 $p<M T lk "  " " " Τ ' 01
£ Ύ = Vc ( m o d 2.*) § ρ Α » ώ η  Ύ) Cmo<̂ ^33 · ^υο Aotui

y  Ξ  5  , C  ( > i o d

l-{ UJ V υ  jj.» Knr\ \£ J O T i^ · '01 e x t \  A 1

X ,  2  5 s  «  ZS (ynccix5 ) ,  * A S *

o i i * ) ,  x ^ 3 '

_ J jo e - p < x S 6 L ^ p O L  3 * 2
9  _  .

l-\ Sv u jv u y L iV m  » p , c *“ X *  S  C L <
»

·* -

vo  cuV c x - i . C m o a  B ) .  i - m v  η ^ η η ή ΐ ^  ω ^  ® «· — -

ε ^ - u s - u ^  a s l ^ M

OijluGtii τη* x J S l  (.♦ n.odS4*) friveu °* (nvxJfc Ĵ

χ ι £ <ϊ ( v n o d s 1*) eivou ο» X 2  3 ; 5 , < Ι  , 13 O d d i t y

S .  Τ ε χ ρ α ^ ιο ν η υ α .  υ η ολο*η < Χ . ζ ν η , ο & τ ι }  .

1̂
θ ε ώ ρ η μ α  <1.1

1 E g t u ) T | = S feo. p 4 < .  . .  b * r  Ή  r L p a n t J V t y n ^  c w a A o e n  - τ ο -u  <^om -
i  f•  1 j 1

K O O 0 r j > j [ .  CL6 Jjl£  ^ C X j T l ^ s l  , τ ό τ ε  n.  S l OJVU^t  KYI ΙβΟΤΙ·

^ α Xs Η oc £mo d η ) C*)
£/*Α Ĵ JCJV| OLV uou |JL0VO otV

( 1 )  O ^ e i  ο ι  u r c m p i f c * »  X *  S O I  ( m o d p .  )  , t

έ χ ο Ο ν Α ^ β ν )

( I )  « -Ξ1  £>τιο < i4) α,ν 4 ΐ 1Ί u o a  8·(η  ̂ -VAOM 

a s i  C " > o d e )  α ν  e j^)  .
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I tyW nepinwJon α « τη ; ,α* Ν(*)άνα*.Ίο nAr»&t>* t\oV ανιο^τι^*,*/ 

« ω ν  Tris »<n3Tî uft·̂  i *roTt  

H (n)r 2
r+i

4  s. o 
*

V a  ^er 2
j^ia $e ^  ̂ .

i  si
Η(ύ>)= 2

2 r *2

An b S tiJn .

Av ( a , n V - 1 τότε Ca » ?t- )= 1 ί ' ι >··*>*
α ν  4>9 > 0 .  Tu^t^ujvot |*t to Gftv0p<n .̂cx 5 .J πχυ fc€<f. \Q iox> - 

Τ ί μ ι α  Ο )  €>fei ^ ΰ σ η  OtV um  | i i v o  a V  οι (α ο τ , r ' ^
' O IΛ χ Η Ο .(τ η ο α ρ  *-J , - . · , £

~L CL ^ w e J  ί 4 · )

6 * o u V ^ u e n  , V  luvSu'/O 'tJ-aL  ( €>u|x^cova p.fi rt^>oca<m-(.i , a V  

uoj ρόνο av  ̂ οι (σοτιp i ^
X * ■= oc ( m o d  p. }  i r < j —  > Γ

X1 ; »  C m e J a * · )

txoov λΰβ?ι . Για flo : 0  άνοα <j<wepc>. Για A0-4  eiwtu *α» ηοΛι 
φανερό, a<jo«i,  ̂ X* = a ( m ea )  *X61 povaSiu^ 3ΰ«*,

τη\ί x -= lO"K>d*V Γ»α : 2 ** loonpiot xl = a  (m od A ) e x «

Ohhth ojJ vta» yovo cW Ct = J. (m o d  A) · Για. ^ 3 ,

riW opota*rv 0 .1  η  χ 2 Ξ CX (m ooU *e) exfc< Auou a V u A i| io w

OIn/ Q L 'ii ζ ytvod a )

Αν * a p 4 ' . . . p · *  T i n  M C » ) « r l ( i l4' ) - ' i ( P * , ) « V ^ * j r
μ »r ■*■- f«f»>

A'i Y|= 2 j»^·...  j>̂ r  r<jTt t4(*)sd(S)fl(p*‘J · · ·  ^(p^cJ~ * ^ 2  = *

A\J 2̂ 2 ·  ̂ · ·* J>4jC |it ^ 0 ^ 3 t o T t

(jr.i)-̂ f»»

r * s .
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. JI0pyqy.OL *3-1
Έβτυο Υ| = 2 °* Jj *· * * Γ νι n ^ v u T c ^ f e v n A  cwcu^oerri too ( ο̂σιΚβο

on > J , όηου 4>0 ^ 0 , υυοα 016 2  pet (c l, ν) ) = d .  ̂ °* ί*',βί

t£Tpajpx>vtveo ΐ ί π ο λ ο ι η ο  (Vned'n) α ν  vtai jxov© <*V

(χ) 0 ol fĉ voi. tttpa^uavix-o urjoAoiqo (\n©dp. )

(TI) C l s l ( m o « U )  OLV 4 Jt) UXJU 8 -|"Τ) © *OU 

OL 9 1  Cm od8 ) olv 8(11 . a

J]oupa5g^|xoL 9.1
θοι β)ροΰα£ to nAn&oi tiov τη* \οοτι|μ ο «λ

X * h 3  (τη©οΙ 4<*- 2 3 * ) .•3  ̂ *

Α ν τ η  exe» .λΰσνι olv uxu p.ovo ctV ©t ισατιρ,ιβΛ

X a Έ 3 ( m o d  41)

X 3  =  3  (m o d  2 3 )

fcOtouv *λοον .̂ E  I VCUl

( 3/<i} - c - o ' * '  ^  O V i ) = -  C ' A )  = -  ( v » > - e i ) ' T - ·  i
3_li

UCM 3 3-! .3 -1 3-1(3/»)-C*i) *' ‘ C « / 3 )  « - ( * % ) ■ -  C-4A ) · - ^ ! ·
°  3  U t i o i  ^ t x p o v u j v t u - o  υ π ^ Λ ο ι η o  ( n u i d i i ) t o (  ^ β ί ΐ ^ ϊ )

Α ^ ο υ  o *33  ί ' Ό  Π € ρ ιτ τ χ > ΰ λ  i v p v u t o » )  e i n v  c w o t -

- X o o t j - j o a » ,  T O  Τ*Λτ»& ο^ t u > v  .A e i f e t c o V  Τ Π Λ  <ri.vcui S 3 ·  ^  ·

jiiogp< xSu.^ OL *3.3

9 α  υ π ο 'λ ο ^ ρ σ ο υ ρ .ε .  τ ο  η Α -η δ © * T v u v ^ o e t u j v  t w 4 S u o Vo |lu ν Ά *  \o x n i-

^,<υ> X *  = U  ( w>o 4 X 5H 3 )
,w w  e w  m j v i x t i e .  S o l  A p o i l a  n .  - m i .

. o  8 \ i 5- i 3 UXJU =  i  ( j m o d f c )  , O p ° L  VJ So& ticJOC S ’l i u w j f i V t f

' « « T i u i a  e x t i  Α ύ ο ι*  λ λ ο * \ a o >Jo r\ & > a w o u * J  u r o  t i  p iOtV ΛΛΟ·



3<q
X? = Π (vnodB) <£Xtt λύβ-η. £iv<U

( % ) = ( ν . 3 ) = ( ^ 3 ) = ( ν . 3 ) ^
cxpoL 'Vi fruwv^iv^ ^σt> ι̂poι Χ*=: 1* (vnod^) * ν«  λΰση 

 ̂ S»ujvu|i'uuj ιστ?τ«ρ-ί<χ Χ2Ξ U  ('nod 2 5·!* )  'λοιηόχ/βχΜ  
g - % * -  β   ̂υσίΑΛ .

l| Swovô ujuj toopyjuft X — ΪΤ (mod 2 *13) βχ*ι Αυοτ̂  oiV 
Imm jjtoVo oV ·· Stuwujuut^ toon pi*.\

χ 1 ^ l*  (™ο«*ι0
Xl r |? (v n o J i5)

έ-χουν/ ^ΰθ·ν|. rtpuJ C, vj <XF̂ CLO\fci tfcfc· ^oo λυβΙΐΛ TU X=. 2 (nu>d<3j
UO* X ·= ii Ĉ vtocl I3 ) 6νώ 'VI Sfrolfepil «V6\ 4 Λΰ<5ΤΐΛ Tl 3
X = ^ ,2  3 UX3U x s  ^ w o ja 5) ^  CTX> Ua^aSo^a %.i

' Exovijxe έτ411 8 «οβτηραχο. ^»«γ|*ι1ίων « w n jj|w \/) x*.

©  X U  (media) (D  ®  x s 3 ( M o c i i 3 )
X S ^ C ^ eJJ5)  x * * 3 ( w .<U ’ )

©  X ;i(% °<ll3) ©  Xs<l (>vu><Jll) ©  > ϊ Η Μ < 3 )
X tSSC ^od**) x s i ( « . . J j 5;  x * < ? 0 » .< U 5J

©  X 5 H (*Hodl3) (§ )  X E ( i ( » u J l l )
X :  9 3  ( i r v e j  S ^J  XS i 5  ( * » e d a 5)

τ̂ολ) cxooV |iovcx^uii^ Aottts^ av tiaw ^ tt X»î
x  = 3 2 ? ^ < ( ) π ; * Ή  C w o J s ’ - o )

AnjTti eivca c, 3„™.ύρ6νΕΛ e^oaoj. m l i o ^ o n i  
*c)t uj v /uU tuqv  i (η ο τ ψ  ( ΛΛ ·  ■

I tvd ^evOpr^y*©». C .i  "n ,°  V^fe<^.T? cxqoSu^cxptL o t t  cw p u.\/cx.i

WpvxJljÔ ;VOTt ( p - l ) i  Ξ “ 1 (vno d p) . (?©€u5pnpCL W· ^soyi) ,
H \a }Jtv\fc.tofc'n του  0tu3pnyicUo> Tbii VJi ŝo-vj 9a.Sujeroo-
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ncJupOLUjaTuo ws "του θ^-νο^τη^_o«xoi 3 .1  .

A'n-jJiyLOL 3 Λ  >
'L6TUJ η  <γϋοιK oi > 2  ^  N τσ ^ 6 c i  τ ω ν  τπλ

5 \uWou.i νςτϊ a I ctot\ vmclA , .
χ2 = ι Μ ^ ) ·  (-0

Αν > · · *;  ̂ fccVoa fevou α ο νΛ ^ ^ Ινο  βυ«τιη|Λ©1 ν π ο -

^ om < jj\/ (v n o d 'n )  τ ό τ ε  ^•p.- α , . . . α ^  S C - * )  * 0 < * Μ ·
AncxSetJn ·

Av x 0 tivcM a  λ ύ σ η  την ( l )  ”n>Tt «4xo€ri j 0* o j 'r'') =■ i. 'P>Q̂ °  
- x o «civcu |Juol ^λοοη xn S  v̂ cxi âo-Aictix ^ x o O ^ A n ) < ^ αχΛ

av ot0 - - X 0 (-moAn) το τ ι ^>ce s o  ( ‘m.oti'n) ,δτ^οδη  ^ [ s x , ,

( χ 0/η)=1 W  ε ίχα μ ε  ^(2. n o^ou η  >■ ?.

To nplffai hi tujv j|U6fea5V Tni) ( l ) '  elvax a^CO i 
y.€. to 0tu>pnyicL S,d , ‘EfeTcO

> * "  » x  «V* > ( ' x i ) ; X  )
έ- ĉu OA/tt ττρόανοηco cltjo tux&e tyo iT j , γ\οό ^νολ-λυβ*» τπα (X). (oit

V - - * v < r > , ) " < - ,V /! )  = (-ι)* *  ·**■ ■■ * * /*  ^ L> Cvw xi^)

Καθιόϊ ο» ctWc<pa*o\ |<Xj > ;  ̂ ewou. ο.ν«ιη^όβ\*η©ι των c\f asso

r t VwW fĉ CLCfcuw 0m.o<Ar>') , ^ρα \uaJ&£ 5eiv<TO l Uficx>px&t yLov/cuSiwii 

S e i s i n  aCC) ώβτς a *  · ■= 1 ( * \o 4 n )

^  ^i**· Ξ ΐ  (tnoArt} 'GXfci ^ ovo&mâ  Aufti) }  ,

‘ E xeu n t CL. -  clv <ucu- ^ o v o  <xV ο  Cl* <cwon. λ ύ σ η
τη^ ισστtyu ct!> (.1)

Α κ ρ ,β ) ^  rt 6to»xtia  α η ο  ί α  [ a f , . - - , ο ι ^  J 

\SlOTntoL. As Ui\oS^arc>\j|Jt ox:» Qjucol blvcu. 'c e c  Ot4 , ___f c t^  |taA
o ti Xct ο*ι©λο«ηα. ^VOi χχχ

α Η«> a 5lCM+, ) » * -  ‘ > °K  , α < Γ θ)
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