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Δπραξηζηίεο 
 

Αξρηθά, ζα ήζεια λα επραξηζηήζσ ζεξκά ηελ θαζεγήηξηα κνπ θ. Ξέληα 

Βακβαθνύζε γηα ηελ πνιύηηκε θαζνδήγεζε ηεο, ηελ ππνκνλή ηεο θαη ηηο αηέιεησηεο 

ζπδεηήζεηο πνπ κνπ έδηλαλ θίλεηξν λα ζπλερίζσ. Οη ζπκβνπιέο ηεο θαη ν ρξόλνο πνπ 

κνπ δηέζεηε ήηαλ εθείλα πνπ νδήγεζαλ ζηελ νινθιήξσζε ηεο παξνύζαο εξγαζίαο. 

Αθόκε, ζα ήζεια λα επραξηζηήζσ ηελ θ. Καιδξπκίδνπ Μαξία θαη ηελ θ. Πιαθίηζε 

Καηεξίλα γηα ηελ ζπκκεηνρή ηνπο ζηελ ηξηκειή επηηξνπή. 

Έλα κεγάιν επραξηζηώ νθείισ ζηηο ππεύζπλεο ηνπ ΚΓΑΠ πνπ κνπ επέηξεςαλ 

λα πξαγκαηνπνηήζσ ζην ρώξν ηνπο ην εξεπλεηηθό θνκκάηη ηεο παξνύζαο εξγαζίαο 

θαζώο θαη ζηνπο γνλείο ησλ παηδηώλ πνπ ηνπο επέηξεςαλ λα ζπκκεηέρνπλ ζηηο 

δξαζηεξηόηεηεο. Φπζηθά, εθείλνη πνπ ζπλέβαιαλ πεξηζζόηεξν ζηελ παξνύζα έξεπλα 

ήηαλ ηα ίδηα ηα παηδηά πνπ κε ηελ θαιή ηνπο δηάζεζε θαη ηελ έκθπηε πεξηέξγεηα ηνπο 

ζπκκεηείραλ ζε όια ηα έξγα πνπ ηνπο δόζεθαλ. 

Δπηπιένλ, ζα ήζεια λα επραξηζηήζσ από θαξδηάο ηελ νηθνγέλεηα κνπ πνπ κνπ 

ζύκηδε θάζε θνξά ηελ δύλακε πνπ θξύβσ κέζα κνπ. Ζ ςπρνινγηθή θαη εζηθή ηνπο 

ζηήξημε ήηαλ εθείλε πνπ κε βνήζεζε ζηελ επίηεπμε ησλ ζηόρσλ κνπ. Σέινο, ζα 

ήζεια λα αθηεξώζσ απηή ηελ εξγαζία ζην κπακπά κνπ, Βαζίιε. 
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Πεξίιεςε 
 

΢ηελ εξγαζία απηή δηεξεπλνύκε ηε δπλαηόηεηα ππνζηήξημεο ηεο 

πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ησλ παηδηώλ πξσηνζρνιηθήο ειηθίαο. 

΢ρεδηάζακε κηα παξέκβαζε βαζηζκέλε ζηελ παξνρή γισζζηθώλ εξγαιείσλ 

γηα ηελ έθθξαζε πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ θαη ηελ επίιπζε 

πξνβιεκάησλ κε ηζνκεξηζκό, κέηξεζε κε δηαθνξεηηθέο κνλάδεο θαη 

επαλάιεςε πνζόηεηαο, ελέξγεηεο πνπ ζεσξνύληαη ζεκειηώδεηο γηα ηελ 

αλάπηπμε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο. Η παξέκβαζε δνθηκάζηεθε κε 

κηα κειέηε πεξίπησζεο κε εκη-πεηξακαηηθό ζρεδηαζκό ζε κία νκάδα 

ηεζζάξσλ λεπίσλ. Η παξέκβαζε ήηαλ ζην πιαίζην ησλ δπλαηνηήησλ ησλ 

παηδηώλ θαη πξνθάιεζε βειηηώζεηο ζηελ επίδνζή ηνπο θαη ζηελ πνηόηεηα 

ησλ εμεγήζεώλ ηνπο. 

 

Λέμεηο θιεηδηά: πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε, παηδηά πξνζρνιηθήο ειηθίαο, κειέηε παξέκβαζεο 
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Abstract 
 

This paper reports on an empirical investigation on multiplicative thinking in 

preschool students. The set of tasks designed focuses on introducing the students to 

the mathematical terminology needed to verbally express themselves when solving 

problems involving equipartiotioning, counting with different units and unit iteration 

which are considered fundamental in evolving students‟ multiplicative thinking. This 

observational study was conducted on a group of 4 preschool students. All the tasks 

were designed based on the students‟ abilities and contributed to the development of 

their performance and validity of explanations on the specific tasks. 

 

Keywords: multiplicative thinking, preschool students, observational study 
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Δηζαγσγή 

 

Ζ πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε αθνξά ηε δηαρείξηζε θαηαζηάζεσλ νη νπνίεο 

εκπεξηέρνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο θαη αλαινγηθέο ζρέζεηο κεηαμύ πνζνηήησλ 

(αξηζκεηηθώλ ή/θαη θπζηθώλ). ΢ρεηίδνληαη κε κηα πιεζώξα θαηαζηάζεσλ (π.ρ., 

θαηαζηάζεηο κέηξεζεο ή θαηαζηάζεηο κνηξαζηάο) θαη δηαπεξλνύλ πνιιέο 

δηαθνξεηηθέο πεξηνρέο ησλ καζεκαηηθώλ (Βξάθα, 2017).  

 ΋πσο είλαη θαλεξό, νη πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο εκθαλίδνληαη ζε κηα 

κεγάιε πνηθηιία θαηαζηάζεσλ θαη ζρεηίδνληαη κε έλα κεγάιν εύξνο καζεκαηηθώλ 

ελλνηώλ, ζρέζεσλ θαη δηεξγαζηώλ. Με ηνπο όξνπο ηνπ Vergnaud (1983), νη 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο είλαη ζηνλ ππξήλα ηνπ πνιιαπιαζηαζηηθνύ 

ελλνηνινγηθνύ πεδίνπ. Ο Vergnaud (1983) όξηζε ην ελλνηνινγηθό πεδίν σο έλα 

ζύλνιν ελλνηώλ θαη έλα ζύλνιν θαηαζηάζεσλ ζηελά ζπλδεδεκέλσλ κεηαμύ ηνπο: 

θάζε έλλνηα απνθηά λόεκα ζην πιαίζην πνιιώλ δηαθνξεηηθώλ θαηαζηάζεσλ θαη, 

ηαπηόρξνλα, ε αλάιπζε κηαο θαηάζηαζεο απαηηεί παξαπάλσ από κία έλλνηεο. Σν 

πνιιαπιαζηαζηηθό ελλνηνινγηθό πεδίν πεξηιακβάλεη έλλνηεο θαη θαηαζηάζεηο πνπ 

ζπλδένληαη κε ηνλ πνιιαπιαζηαζκό. Πέξα από ηηο πξάμεηο ηνπ πνιιαπιαζηαζκνύ θαη 

ηεο δηαίξεζεο, ν ιόγνο θαη ε αλαινγία, νη ξεηνί αξηζκνί, ε πηζαλόηεηα, νη γξακκηθέο 

ζπλαξηήζεηο θαη όιεο νη θαηαζηάζεηο πνπ ζπλδένληαη κε ηα παξαπάλσ, όπσο ηα 

πξνβιήκαηα πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο, εληάζζνληαη ζην πνιιαπιαζηαζηηθό 

ελλνηνινγηθό πεδίν. Σν πνιιαπιαζηαζηηθό ελλνηνινγηθό πεδίν, δειαδή, εθηείλεηαη 

από ηα ζηνηρεηώδε έσο θαη ηα αλώηεξα καζεκαηηθά θαη ζπλδέεηαη κε δηαθνξεηηθνύο 

ηνκείο, όπσο ε άιγεβξα, ε αλάιπζε, ε γεσκεηξία, ηα ζηνραζηηθά καζεκαηηθά 

θ.ιπ.(Βακβαθνύζε, Καιδξπκίδνπ 2018). 

 To πνιιαπιαζηαζηηθό ελλνηνινγηθό πεδίν παξνπζηάδεη κεγάιεο δπζθνιίεο γηα 

ηνπο καζεηέο δηαθόξσλ ειηθηώλ. Πνιινί εξεπλεηέο (π.ρ., Sophian, 2004; 

Vamvakoussi, Christou, & Vosniadou, 2018) απνδίδνπλ κέξνο ησλ δπζθνιηώλ απηώλ 

ζηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν πξαγκαηεύνληαη έλλνηεο θαη θαηαζηάζεηο ηνπ 

πνιιαπιαζηαζηηθνύ πεδίνπ ζηελ εθπαίδεπζε. Πξάγκαηη, ηα παηδηά δηδάζθνληαη ήδε 

από ηελ πξσηνζρνιηθή ειηθία γηα ηνπο θπζηθνύο αξηζκνύο θαη ηηο ηδηόηεηεο ηνπο θαη 

δίλεηαη ηδηαίηεξε έκθαζε ζηελ θαηάθηεζε ησλ πξνζζεηηθώλ ζρέζεσλ πνπ 

αλαπηύζζνληαη κεηαμύ ηνπο, γεγνλόο πνπ δελ ηζρύεη θαη γηα ηελ δηδαζθαιία 

πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ κεηαμύ αξηζκώλ θαη πνζνηήησλ (Βακβαθνύζε & 

Καιδξπκίδνπ, 2018; Βξάθα, 2017). Σαπηόρξνλα, ε πξόζζεζε ρξεζηκνπνηείηαη σο 
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βάζε γηα ηελ εηζαγσγή ηνπ πνιιαπιαζηαζκνύ (ν πνιιαπιαζηαζκόο σο 

επαλαιακβαλόκελε πξόζζεζε), θάηη πνπ ζπζθνηίδεη ηηο ελππάξρνπζεο 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο. Ζ αζπκκεηξία απηή δεκηνπξγεί πνιιά πξνβιήκαηα ζηελ 

αλάπηπμε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο από ηνπο καζεηέο κηαο θαη νη γλώζεηο πνπ 

ηα παηδηά δηαζέηνπλ ζρεηηθά κε ηηο ηδηόηεηεο θαη ηεο πξνζζεηηθέο ζρέζεηο ησλ 

θπζηθώλ αξηζκώλ δελ κπνξνύλ λα ππνζηεξίμνπλ απνηειεζκαηηθά ηελ θαηάθηεζε 

ελλνηώλ θαη θαηαζηάζεσλ ηνπ πνιιαπιαζηαζηηθνύ ελλνηνινγηθνύ πεδίνπ (π.ρ., ηνπο 

ξεηνύο αξηζκνύο θαη ηηο πξάμεηο ηνπο, Vamvakoussi et al., 2018). Γηα ηελ απνθπγή 

ηέηνησλ αζπκκεηξηώλ ζεκαληηθό ξόιν παίδεη ε δηδαζθαιία κε ζηόρν ηελ αλάπηπμε 

ηεο πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζθέςεο, ήδε από ηελ πξσηνζρνιηθή ειηθία.  

 Από ηε δεθαεηία ηνπ 80, νη εξεπλεηέο ζην ρώξν ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο 

έρνπλ αζρνιεζεί κε ηηο βάζεηο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο, ηηο ηθαλόηεηεο θαη ηηο 

ζηξαηεγηθέο ησλ κηθξώλ παηδηώλ ζε πνιιαπιαζηαζηηθέο θαηαζηάζεηο, θαζώο θαη κε 

πηζαλέο ζρεηηθέο δηδαθηηθέο πξνζεγγίζεηο ζηηο κηθξέο ειηθίεο (π.ρ., Confrey, 1995; 

Hunting& Davis, 1991; Desforges & Desforges, 1980; Kouba, 1989; Mulligan & 

Mitchelmore, 1997; Nunes & Bryant, 1996; Sophian, 2004).. Ζ έξεπλα απηή έρεη 

πξνθαιέζεη αιιαγέο ζηα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα γηα ηελ πξσηνζρνιηθή ειηθία ζε 

δηεζλέο επίπεδν (π.ρ., Clements, Sarama, & DiBiase, 2004), αιιά θαη ζηνλ ειιεληθό 

ρώξν (βι. Αλαιπηηθό Πξόγξακκα, 2011), ηα νπνία ελζσκαηώλνπλ ξεηνύο ζηόρνπο 

ζρεηηθνύο κε ην πνιιαπιαζηαζκό θαη ηε δηαίξεζε ήδε από ην λεπηαγσγείν.   

Ζ παξνύζα εξγαζία αμηνπνηεί ηα ζεσξεηηθά, εκπεηξηθά θαη εθπαηδεπηηθά απηά 

δεδνκέλα ζην ζρεδηαζκό κηαο πεηξακαηηθήο παξέκβαζεο κε ζηόρν λα ππνζηεξηρζεί ε 

ηθαλόηεηα ησλ παηδηώλ λα πξαγκαηεπζνύλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο.  

Σν πξώην κέξνο ηεο εξγαζίαο απηήο παξνπζηάδεη ηελ βηβιηνγξαθηθή 

αλαζθόπεζε πνπ απνηέιεζε ηε βάζε γηα ηελ αλάπηπμε ηεο παξνύζαο έξεπλαο. Πην 

ζπγθεθξηκέλα, ζην πξώην θεθάιαην, ζηελ πξώηε ελόηεηα, παξνπζηάδεηαη ν νξηζκόο 

ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ζύκθσλα κε ηε ζρεηηθή βηβιηνγξαθία. ΢ηελ δεύηεξε 

ελόηεηα, γίλεηαη ιόγνο γηα ηηο βάζεηο ηεο αλάπηπμεο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο 

θαη ζηελ ηξίηε ελόηεηα ζπδεηώληαη νη ζηξαηεγηθέο πνπ έρνπλ εληνπηζηεί ζε 

πξνγελέζηεξεο εκπεηξηθέο έξεπλεο πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ αλάπηπμε ηεο 

πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ζηα παηδηά πξνζρνιηθήο θαη πξσηνζρνιηθήο ειηθίαο. 

Σέινο, ε ηέηαξηε ελόηεηα αθνξά ηηο δπζθνιίεο πνπ αληηκεησπίδνπλ ηα παηδηά θαηά 

ηελ ελαζρόιεζε ηνπο κε δηάθνξνπο ηνκείο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο θαη 
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αλαγλσξίδεη σο κηα από ηηο αηηίεο γηα ηηο δπζθνιίεο απηέο ηελ αζπκκεηξία ζηε 

δηδαζθαιία ππέξ ηνπ πξνζζεηηθνύ πεδίνπ. 

΢ην δεύηεξν κέξνο παξνπζηάδεηαη ε κέζνδνο θαη ηα απνηειέζκαηα ηεο 

παξέκβαζεο πνπ ζρεδηάζηεθε ζηε βάζε ησλ ζπκπεξαζκάησλ πνπ πξνέθπςαλ από 

ηελ βηβιηνγξαθηθή αλαζθόπεζε.  Σέινο, αθνινπζνύλ ηα ζπκπεξάζκαηα ηεο έξεπλαο 

θαη γίλνληαη πξνηάζεηο γηα πεξαηηέξσ εκπεηξηθή ηεθκεξίσζε ηνπο. 

 

  



11 
 

Κεθάιαην 1: Θεσξεηηθό ππόβαζξν 

 

1.1. Πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο θαη πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε 

 

Ζ εξγαζία απηή εζηηάδεη ζηηο  πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο ηεο κνξθήο α=θ.β, 

όπνπ ηα α,β, θ είλαη κεγέζε ή αξηζκνί. Απηή ε κνξθή ζρέζεο είλαη, ζύκθσλα κε ηελ 

ηαμηλόκεζε ηνπ Vergnaud (1994), εηδηθή πεξίπησζε ηεο απιήο αλαινγίαο θαη 

ελππάξρεη ζε θαηαζηάζεηο πνπ κνληεινπνηνύληαη κε πνιιαπιαζηαζκό ή δηαίξεζε. 

΢ηνλ Πίλαθα 1 παξνπζηάδεηαη κηα ηππνινγία ησλ δηαθνξεηηθώλ πξνβιεκάησλ 

πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο ζην πιαίζην ησλ δηαθξηηώλ πνζνηήησλ θαη ησλ θπζηθώλ 

αξηζκώλ πνπ είλαη πξνζαξκνγή ηεο ηππνινγίαο ηνπ Greer (1992), όπσο εκθαλίδεηαη 

ζηνλ Long (2011). Οη δηαθνξεηηθνί ηύπνη θαηαζηάζεσλ πξνζαξκόδνληαη αλάινγα θαη 

όηαλ νη εκπιεθόκελεο πνζόηεηεο είλαη ζπλερείο (Greer, 1992, 1994), όπσο ζα 

ζπδεηεζεί ζε επόκελε ελόηεηα. Δπηζεκαίλεηαη όηη γηα ηελ πξώηε θαηεγνξία ζηνλ 

Πίλαθα 1, ν όξνο «επαλαιακβαλόκελε πξόζζεζε» ζα ήηαλ πξνηηκόηεξν λα 

αληηθαηαζηαζεί κε ηνλ όξν «επαλάιεςε πνζόηεηαο», θαζώο ε επαλαιακβαλόκελε 

πξόζζεζε είλαη έλαο ηξόπνο ππνινγηζκνύ ηνπ απνηειέζκαηνο, ελώ ε «επαλάιεςε ηεο 

πνζόηεηαο» είλαη ε ελέξγεηα πνπ πξνϋπνηίζεηαη. Γηα λα γίλεη απηό θαηαλνεηό, ζην 

παξάδεηγκα ηεο πξώηεο πεξίπησζεο ηνπ Πίλαθα 1, ζα κπνξνύζε λα θαληαζηεί θαλείο 

ην είδνο ηεο ελέξγεηαο πνπ ζα έπξεπε λα θάλεη έλα κηθξό παηδί, αλαπαξηζηώληαο 

εκπξάγκαηα ηελ θαηάζηαζε (επαλάιεςε ησλ 2 ξνδώλ ηόζεο θνξέο, όζα είλαη ηα 

πνδήιαηα). 

 

Τύπνο πξνβιήκαηνο Παξάδεηγκα 

Ηζνπιεζώλ νκάδσλ 

(Eπαλάιεςε 

πνζόηεηαο) 

Πόζεο ξόδεο έρνπλ ηέζζεξα πνδήιαηα; Ή κε πην ζαθή δηαηύπσζε: 

Έρνπκε 4 πνδήιαηα πνπ ην θαζέλα έρεη 2 ξόδεο. Πόζεο ξόδεο 

έρνπλ όια καδί; 

Οκαδνπνίεζεο Πόζεο νκάδεο ησλ 5 βόισλ κπνξώ λα έρσ αλ ζπλνιηθά έρσ 15 

βόινπο; 

Μεξηζκνύ Έρνπκε 15 κήια γηα λα ηα κνηξάζνπκε ζε 3 παηδηά. Πόζα κήια ζα 

πάξεη ην θάζε παηδί; 
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Αλαινγηθνύ Μεξηζκνύ Ζ Ησάλλα καδεύεη 1 κπνπθάιη γάια γηα θάζε 3 κπνπθάιηα πνπ 

παίξλεη ν Μάξηνο. Αλ ε Ησάλλα έρεη καδέςεη  9 κπνπθάιηα, πόζα 

κπνπθάιηα έρεη καδέςεη ν Μάξηνο; 

Αλαινγηθήο ΢ύγθξηζεο Ο Γηάλλεο έρεη καδέςεη ηα ηξηπιάζηα κήια από ηελ Μαξία. Αλ ε 

Μαξία έρεη καδέςεη 4 κήια, πόζα ζα έρεη καδέςεη ν Γηάλλεο; 

Αλαινγίαο Ζ Αιίθε πίλεη 3 θνύπεο γάια θάζε κέξα. Πόζεο θνύπεο ζα πηεη ζε 

κηα βδνκάδα; 

Οξζνγώληαο παξάηαμεο 

(γξακκέο-ζηήιεο) 

Ο Γεκήηξεο θπηεύεη 3 ζεηξέο κε ιάραλα θαη θάζε κία από απηέο 

έρεη 5 ιάραλα. Πόζα ιάραλα έρεη θπηέςεη ζπλνιηθά; 

Καξηεζηαλνύ γηλνκέλνπ Ζ Άλλα έρεη έλα κπιε, έλα θόθθηλν θαη έλα θίηξηλν πνπθάκηζν. 

Έρεη αθόκε κηα καύξε θαη κία ιεπθή θνύζηα. Πόζνπο 

δηαθνξεηηθνύο ζπλδπαζκνύο κπνξεί λα θάλεη κε απηά ηα ξνύρα;  

Πίλαθαο 1: Δίδε πξνβιεκάησλ πνπ κνληεινπνηνύληαη κε ηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη ηελ δηαίξεζε. 

 

  ΢ηελ πεξίπησζε πνπ ηα α, β αληηζηνηρνύλ ζε νκνεηδή κεγέζε (ή ζε κεγέζε 

πνπ κπνξνύλ λα ζεσξεζνύλ νκνεηδή ζε έλα ππεξζύλνιν, όπσο ηα κπιε θαη ιεπθά 

θνκκάηηα ζην ππεξζύλνιν θύθινο ηνπ ΢ρήκαηνο 1), ηόηε ην θ είλαη θαζαξόο αξηζκόο 

θαη νη ζρέζεηο ηηο κνξθήο α=θ.β αληηζηνηρνύλ ζε ζρέζεηο κέξνπο-όινπ ή κέξνπο-

κέξνπο. Οξηζκέλνη εξεπλεηέο ζεσξνύλ όηη νη θαηαζηάζεηο πνπ αληηζηνηρνύλ ζε απηή 

ηελ πεξίπησζε είλαη ςεπδo-πνιιαπιαζηαζηηθέο, θαζώο κπνξνύλ λα αλαρζνύλ ζε 

πξνζζεηηθέο. Χζηόζν, ε πεξίπησζε απηή έρεη ηδηαίηεξν ελδηαθέξνλ, θαζώο αθνξά ηε 

κέηξεζε, ελώ απνηειεί θαη ηε ζπλήζε βάζε γηα ηελ εηζαγσγή ησλ θιαζκαηηθώλ 

αξηζκώλ. Γηα παξάδεηγκα ζην ΢ρήκα 1 ππάξρνπλ ηξηώλ εηδώλ πνιιαπιαζηαζηηθέο 

ζρέζεηο: δύν κέξνπο- όινπ θαη κία κέξνπο- κέξνπο (ή δύν, αλ ιεθζνύλ ππόςε ν 

ιόγνο πιήζνο ησλ κπιε/πιήζνο ησλ ιεπθώλ θαη ν ιόγνο πιήζνο ησλ ιεπθώλ/ πιήζνο 

ησλ κπιε).   
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Σρήκα 1: ΢ρέζεηο κέξνπο-κέξνπο θαη κέξνπο-όινπ 

 

Οη Singer θαη Resnick (1992) νλνκάδνπλ ηηο θαηαζηάζεηο όπνπ ρξεηάδεηαη λα 

παξαηεξεζνύλ ζρέζεηο κέξνπο- όινπ θαη κέξνπο- κέξνπο θαηαζηάζεηο «Από ηα …» 

θαη «Γηα θάζε …» αληίζηνηρα. ΋ζνλ αθνξά ηηο θαηαζηάζεηο «γηα θάζε…», ζην 

παξαπάλσ παξάδεηγκα ζα κπνξνύζακε λα αλαθέξνπκε ηελ εμήο πξόηαζε γηα λα 

πεξηγξάςνπκε ηε ζρέζε αλάκεζα ζηα κπιε θαη ηα ιεπθά θνκκάηηα ηνπ θύθινπ: «Γηα 

θάζε 3 κπιε ηεηξάγσλα ππάξρνπλ 2 ιεπθά» - πξόθεηηαη δειαδή γηα κηα θαηάζηαζε 

«αλαινγηθνύ κεξηζκνύ» (βι. Πίλαθα 1). Από ηελ άιιε κεξηά, νη θαηαζηάζεηο «από ηα 

…» είλαη ζεκαληηθέο γηα ηελ θαηαλόεζε ησλ θιαζκάησλ σο ζρέζεηο κέξνπο όινπ. 

΢ην παξαπάλσ παξάδεηγκα, δειαδή ζα κπνξνύζακε λα αλαθέξνπκε ηελ παξαθάησ 

πξόηαζε γηα λα πεξηγξάςνπκε ηε ζρέζε ησλ κπιε θνκκαηηώλ ηνπ θύθινπ κε ηα 

ζπλνιηθά θνκκάηηα: «Σα 3 από ηα 5 θνκκάηηα είλαη κπιε» αιιά θαη «ηα 3/5 ησλ 

ηκεκάησλ ζηα νπνία είλαη ρσξηζκέλνο ν θύθινο είλαη κπιε», ή « ηα 3/5 ηεο 

επηθάλεηαο ηνπ θύθινπ είλαη κπιε».  

  Με βάζε ηα παξαπάλσ, είλαη θαλεξό όηη ε πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε αθνξά 

πνιιά πεξηζζόηεξα από ηελ θαηάθηεζε ησλ πξάμεσλ ηνπ πνιιαπιαζηαζκνύ θαη ηεο 

δηαίξεζεο θαη ε νξηνζέηεζή ηεο δελ είλαη απιή ππόζεζε. Μηα ελδεηθηηθή πξνζπάζεηα 

είλαη απηή ησλ Siemon θαη ζπλεξγαηώλ (2006, ζει.113 ), νη νπνίνη παξνπζηάδνπλ ηα 

παξαθάησ ηξία ραξαθηεξηζηηθά ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο: 

 Σελ δπλαηόηεηα λα επεμεξγάδεηαη ην άηνκν κε επειημία θαη επάξθεηα έλα εύξνο 

αξηζκώλ (γηα παξάδεηγκα κεγαιύηεξνπο αθέξαηνπο αξηζκνύο, δεθαδηθνύο, θιάζκαηα 

θαη πνζνζηά). 

 Σελ ηθαλόηεηα λα αλαγλσξίδεη θαη λα ιύλεη έλα εύξνο πξνβιεκάησλ πνπ αθνξνύλ 

θαηαζηάζεηο πνιιαπιαζηαζκνύ θαη δηαίξεζεο θαη ζρεηίδνληαη κε 

πνιιαπιαζηαζηηθέο/αλαινγηθέο ζρέζεηο. 
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 Σα κέζα γηα ηελ απνηειεζκαηηθή επηθνηλσλία ηεο πιεξνθνξίαο πνπ απηέο νη ζρέζεηο 

παξέρνπλ κε πνηθίινπο ηξόπνπο (Γηα παξάδεηγκα, ιέμεηο, δηαγξάκκαηα, ζπκβνιηθή 

έθθξαζε ησλ ελλνηώλ θαη γξαπηνί αιγόξηζκνη). 

Γηα ηνπο ζθνπνύο απηήο ηεο εξγαζία, ηδηαίηεξε ζεκαζία έρνπλ ηα δύν ηειεπηαία, 

θαζώο ην πξώην αλαθέξεηαη ζηελ πνιιαπιαζηαζηηθή δηαρείξηζε αξηζκώλ πνπ αθνξά 

παηδηά κεγαιύηεξεο ειηθίαο. 

 

1.2. Πξώηκεο ηθαλόηεηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο  

 

Ο Piaget κέζα από κία ζεηξά πεηξακάησλ πνπ αθνξνύζαλ ηελ δηαρείξηζε 

ζρέζεσλ ηζνδπλακίαο θαη δηάηαμεο κεηαμύ ιόγσλ παξαηήξεζε όηη ηα παηδηά πξηλ από 

ζηάδην ηεο ζπγθεθξηκέλεο ζθέςεο, δειαδή ηελ ειηθία ησλ 11 εηώλ, δελ έρνπλ ηελ 

ηθαλόηεηα αλαινγηθήο ζθέςεο. Απηό ζπκβαίλεη γηαηί ζε κηθξόηεξε ειηθία, ζύκθσλα 

κε ηηο έξεπλεο ηνπ, ηα παηδηά δελ θαηάθεξλαλ επηηπρώο λα αλαιύζνπλ ηηο ζρέζεηο 

αλάκεζα ζηηο αλαινγίεο πνπ ηνπο δηλόηαλ, κηαο θαη βαζηδόηαλ ζηηο γλώζεηο πνπ είραλ 

γηα ηελ πξόζζεζε (Βξαθά, 2017).  

Πνιινί εξεπλεηέο, επεξεαζκέλνη από ηελ άπνςε ηνπ Piaget, ζεώξεζαλ όηη ε 

πξνζζεηηθή ζθέςε πξνεγείηαη ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο (Clark & Kamii, 1996; Jacob 

& Willis, 2003; Lamon & Lesh, 1992) αλαθέξνληαο κάιηζηα ηελ κεηάβαζε από ηελ 

πξνζζεηηθή ζθέςε ζηελ πνιιαπιαζηαζηηθή σο «έλα από ηα κεγαιύηεξα εκπόδηα γηα 

λα κάζνπλ ηα παηδηά καζεκαηηθά κεηά ηα πξώηα ρξόληα ηεο εθπαίδεπζεο ηνπο» 

(Siemon et al., 2005, ζει.1).  

Ζ άπνςε απηή γηα ηελ αλάπηπμε πξώηα ηεο πξνζζεηηθήο θαη κεηά ηεο 

πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο έρεη ηεζεί ππό ακθηζβήηεζε ηα ηειεπηαία ρξόληα κηαο θαη 

έξεπλεο (Boyer, Levine, & Huttenlocher, 2008; Jeong, Levine, & Huttenlocher, 2007; 

Nunes & Bryant, 2010) έρνπλ θέξεη ζην θσο πξώηκεο ηθαλόηεηεο ζρεηηθέο κε ηελ 

πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε. Οη  Mix, Ζuttenlocher, & Levine (2002) βαζηζκέλεο ζε 

πιήζνο εξεπλώλ, ππνζηεξίδνπλ όηη, ππό θαηάιιειεο ζπλζήθεο, ηα βξέθε θαη ηα 

κηθξά παηδηά δηαθξίλνπλ κεηαβνιέο ζην ιόγν κεηαμύ δύν πνζνηήησλ (δει., 

κεηαβνιέο κε πνιιαπιαζηαζηηθό ραξαθηήξα) θαη επεμεξγάδνληαη αλαινγηθέο ζρέζεηο 

ζε αληηιεπηηθό επίπεδν. Γηα παξάδεηγκα, νη McCrink & Spelke (2016)   αλαθέξνληαη 

ζε επξήκαηα πνπ δείρλνπλ όηη παηδηά 6 εηώλ, αλ ηνπο δνζνύλ αξθεηά παξαδείγκαηα 

κηαο ζπγθεθξηκέλεο ζρέζεο κέξνπο-όινπ ζε ζρήκαηα κε έλα γξακκνζθηαζκέλν 
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κέξνο, ηόηε κπνξνύλ λα επηιέμνπλ αλάκεζα ζε άιια έλα κνληέιν πνπ αλαπαξηζηά ηελ 

ίδηα ζρέζε. Αλαθέξνληαη επίζεο ζε επξήκαηα πνπ δείρλνπλ όηη παηδηά ειηθίαο 6-7 

εηώλ, όηαλ ηνπο παξνπζηάδνληαη αξθεηά παξαδείγκαηα ελόο πνιιαπιαζηαζηηθνύ 

κεηαζρεκαηηζκνύ, θαη ζπγθεθξηκέλα, ππνδηπιαζηαζκνύ, επί πνζνηήησλ (ζπλερώλ ή 

δηαθξηηώλ), είλαη ζε ζέζε λα πξνβιέςνπλ ηη ζα ζπκβεί ζε κηα λέα πνζόηεηα.    

 Δπίζεο, έρεη ηεθκεξησζεί ε ηθαλόηεηα ησλ παηδηώλ λα αληηκεησπίδνπλ 

πνιιαπιαζηαζηηθέο θαηαζηάζεηο πξηλ από ηελ εηζαγσγή ηνπο ζηελ επίζεκε 

δηδαζθαιία ηεο. Γηα παξάδεηγκα, ηα παηδηά κπνξνύλ λα κνηξάζνπλ ηα γιπθά πνπ 

έρνπλ ζηνπο ζπκκαζεηέο ηνπο ή λα ζπγθξίλνπλ ην κέγεζνο ησλ θνκκαηηώλ κηαο 

πίηζαο θαη λα θαηαλνήζνπλ όηη απηό αιιάδεη αλάινγα κε ην πιήζνο ησλ θνκκαηηώλ 

πνπ έρνπλ (Degrande, 2019; Kornelaki & Nunes, 2005; Hunting & Davis, 1991).   

Σν γεγνλόο όηη πξώηκεο ηθαλόηεηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο αληρλεύνληαη 

εξεπλεηηθά, δε ζεκαίλεη, θπζηθά, όηη απηέο εθδειώλνληαη από όια ηα παηδηά ηεο ίδηαο 

ειηθίαο θαη ζε νπνηνδήπνηε πιαίζην. ΢ηελ πεξίπησζε ηεο αληηιεπηηθήο αλαγλώξηζεο 

πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ, γηα παξάδεηγκα, ηα κηθξά παηδηά επηηπγράλνπλ 

ζπρλόηεξα όηαλ εκπιέθνληαη ζπλερείο πνζόηεηεο. Αληίζεηα, ζηελ πεξίπησζε ηεο 

δίθαηεο κνηξαζηάο, ηα κηθξά παηδηά επηηπγράλνπλ ζπρλόηεξα ζην πιαίζην ησλ 

δηαθξηηώλ πνζνηήησλ (McKrink & Spelke, 2016). Ζ πνιιαπιαζηαζηηθή ζρέζε πνπ 

ελππάξρεη ζηελ θαηάζηαζε είλαη επίζεο ζεκαληηθή κε ηε ζρέζε 1:2 λα είλαη ε πξώηε 

πνπ αληρλεύνπλ ηα παηδηά (McKrink & Spelke, 2016) θαη κπνξνύλ λα δηαρεηξηζηνύλ, 

γηα παξάδεηγκα, ζην πιαίζην ηεο δίθαηεο κνηξαζηάο (Hunting &  Davis, 1991).  

Ζ δίθαηε κνηξαζηά είλαη ην πξώην είδνο πξνβιεκάησλ πνιιαπιαζηαζηηθήο 

δνκήο πνπ ηα παηδηά ζπλαληνύλ θαη ίζσο ην είδνο γηα ην νπνίν έρνπλ κειεηεζεί  

πεξηζζόηεξν νη ηθαλόηεηεο θαη νη ζηξαηεγηθέο ησλ κηθξώλ παηδηώλ, ηδηαίηεξα ζην 

πιαίζην ησλ δηαθξηηώλ πνζνηήησλ. ΢πλνςίδνληαο ηα ζρεηηθά επξήκαηα, νη Charles 

θαη Nason (2000) επηζεκαίλνπλ όηη ηα κηθξά παηδηά ηείλνπλ πξάγκαηη λα 

ρξεζηκνπνηνύλ κηα πνηθηιία ζηξαηεγηθώλ γηα λα αληηκεησπίζνπλ θαηαζηάζεηο δίθαηεο 

κνηξαζηάο. Χζηόζν, ηόζν  ε επηινγή, όζν θαη  ε επηηπρία ηεο ζηξαηεγηθήο εμαξηάηαη 

από κηα ζεηξά παξαγόλησλ, όπσο ε πξνϋπάξρνπζα γλώζε θαη εκπεηξία ηνπο γηα 

ηέηνηεο θαηαζηάζεηο, ην πιαίζην ζην νπνίν ηίζεηαη ην πξόβιεκα,   ην είδνο ησλ 

αληηθεηκέλσλ πνπ κνηξάδνληαη, ην πιήζνο ησλ αληηθεηκέλσλ θαη ην πιήζνο ησλ 

κεξηδίσλ. ΢πρλά, δε, ην θνηλσληθό πιαίζην παίδεη ξόιν ζην ηξόπν κε ηνλ νπνίν ηα 

παηδηά εξκελεύνπλ κηα θαηάζηαζε κνηξαζηάο θαη κπνξεί λα παξαβιέςνπλ ηελ αξρή 
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όηη ηα κεξίδηα πξέπεη λα είλαη ίζα, πξνθεηκέλνπ λα δώζνπλ, γηα παξάδεηγκα, 

πεξηζζόηεξα αληηθείκελα ζε έλα κεγαιύηεξν παηδί. 

Οη Skoumpourdi θαη Sofokiti  (2000) ηνλίδνπλ επίζεο, πσο θαη ην είδνο ησλ 

πνζνηήησλ πνπ εκπιέθνληαη ζην πξόβιεκα επεξεάδεη ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνύλ, αιιά θαη ηε ζπρλόηεηα ηεο επηηπρνύο κνηξαζηάο. Απηό ζπκβαίλεη 

γηαηί ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο ηα παηδηά κπνξνύλ λα κνηξάζνπλ ηελ αξρηθή πνζόηεηα 

αληηζηνηρώληαο έλα αληηθείκελν ζε θάζε παξαιήπηε θαη επαλαιακβάλνληαο απηή ηε 

δηαδηθαζία κέρξη ηα αληηθείκελα λα ηειεηώζνπλ ελώ ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο ηα 

παηδηά θαινύληαη λα θηηάμνπλ κόλα ηνπο ην κεξίδην πνπ ζα αληηζηνηρεί ζε θάζε 

παξαιήπηε. Δκπεηξηθά δεδνκέλα είλαη ζπκβαηά κε απηή ηελ άπνςε. Γηα παξάδεηγκα, 

θαη νη Kornelaki θαη Nunes (2005) παξαηήξεζαλ πσο ηα παηδηά ειηθίαο 6-7 εηώλ 

δπζθνιεύνληαη πεξηζζόηεξν ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ κεξηζκνύ γηα ηηο ζπλερείο 

πνζόηεηεο. Χζηόζν, νη Kornelaki θαη Nunes δηαπίζησζαλ όηη ηα παηδηά πνπ είραλ 

θαηαλνήζεη βαζηθέο αξρέο ηεο δηαίξεζεο ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο (π.ρ., όζν 

πεξηζζόηεξνη νη παξαιήπηεο, ηόζν κηθξόηεξα ηα κεξίδηα), ηηο θαηαλννύζαλ θαη ζηηο 

ζπλερείο, παξά ην γεγνλόο όηη δπζθνιεύνληαλ λα θαηαζθεπάζνπλ ηα ίζα κεξίδηα. Με 

άιια ιόγηα, ε κεγαιύηεξε δπζθνιία ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο είλαη κάιινλ πξαθηηθό 

ζέκα, παξά ζέκα θαηαλόεζεο. 

 Από ηελ παξαπάλσ ζπδήηεζε θαίλεηαη όηη ηα κηθξά παηδηά δηαζέηνπλ 

πξάγκαηη ηθαλόηεηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο, νη νπνίεο, όπσο είλαη αλακελόκελν, 

έρνπλ πεξηνξηζκνύο σο πξνο ηηο ζπλζήθεο θαη ηα πιαίζηα ζηα νπνία εθδειώλνληαη. 

Γηα ηελ αλάπηπμε απηώλ ησλ ηθαλνηήησλ, πνιύ ζεκαληηθό δήηεκα είλαη ε ζπρλόηεηα 

θαη ε πνηόηεηα ησλ επθαηξηώλ πνπ δίλνληαη ζηα παηδηά γηα λα δηαρεηξηζηνύλ 

πνιιαπιαζηαζηηθέο θαηαζηάζεηο.  Οη Prawatt (1993, 1995) θαη Dreyfus et al. (1997, 

όπσο αλαθέξεηαη ζην Charles &, Nason, 2000) επηζεκαίλνπλ πσο απαηηείηαη 

ζπζηεκαηηθή  ελαζρόιεζε ησλ παηδηώλ κε πξνβιήκαηα πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο, 

ώζηε λα αξρίζνπλ λα αλαγλσξίδνπλ ηηο ίδηεο έλλνηεο, δνκέο θαη ζρέζεηο θαη 

νηθνδνκνύλ ζηξαηεγηθέο γηα λα κπνξνύλ λα επηιύνπλ πξνβιήκαηα ζε όπνην πιαίζην 

θαη αλ ηα βξνπλ.  
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1.3 Η  αζπκκεηξία  ππέξ ηνπ πξνζζεηηθνύ πεδίνπ ζηα πξώηα ρξόληα ηεο εθπαίδεπζεο 

θαη νη ζπλέπεηέο ηεο 

Οη πξώηκεο ηθαλόηεηεο ησλ κηθξώλ παηδηώλ γηα πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε δελ 

ηπγράλνπλ θαηάιιειεο πξνζνρήο ζηα πξώηα ρξόληα ηεο εθπαίδεπζεο, ε νπνία 

επηθεληξώλεηαη ζηνπο θπζηθνύο αξηζκνύο θαη ηηο πξνζζεηηθέο ζρέζεηο, ζην πιαίζην 

ησλ δηαθξηηώλ πνζνηήησλ (Βακβαθνύζε & Καιδξπκίδνπ, 2018). 

Πξάγκαηη, ήδε από ην λεπηαγσγείν,  ηα παηδηά εθηίζεληαη ζε ζπζηεκαηηθή 

δηδαζθαιία γηα ηνπο θπζηθνύο αξηζκνύο σο πιεζηθνύο αξηζκνύο  θαη γηα πξνζζεηηθέο 

θαηαζηάζεηο.  Δκπξάγκαηεο αλαπαξαζηάζεηο, όπσο απηνθηλεηάθηα θαη θνύθιεο, αιιά 

θαη ηα ρέξηα ηνπο, ρξεζηκνπνηνύληαη από ην λεπηαγσγείν θηόιαο γηα λα κπνξέζνπλ λα 

πξνζεγγίζνπλ ηελ πξόζζεζε θαη ηδηόηεηέο ηεο θπξίσο όζνλ αθνξά ηηο δηαθξηηέο 

πνζόηεηεο. 

Παξά ην γεγνλόο όηη ζήκεξα αλαγλσξίδεηαη δηεζλώο ε ζεκαζία ηεο 

ππνζηήξημεο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ζηηο κηθξέο ειηθίεο, πνιιά 

πξνγξάκκαηα ζπνπδώλ δηεζλώο δελ έρνπλ πξνζαξκνζηεί θαηάιιεια, ηδηαίηεξα ζην 

λεπηαγσγείν. Γηα παξάδεηγκα, ζύκθσλα κε ηα Common Core Standards ζηελ 

Ακεξηθή, ελώ ηα παηδηά πξνζρνιηθήο ειηθίαο έξρνληαη ζε επαθή κε ηνπο θπζηθνύο 

αξηζκνύο σο πιεζηθνύο θαη δηάθνξεο πξνζζεηηθέο θαηαζηάζεηο, δελ αλαθέξνληαη 

ζηόρνη ζρεηηθά κε ηελ πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε.
1
 Σν ίδην παξαηεξνύκε θαη ζηελ 

πεξίπησζε ηεο Φηλιαλδίαο, κηαο ρώξαο πξόηππν όζνλ αθνξά ην εθπαηδεπηηθό ηεο 

ζύζηεκα. Μέζα από βησκαηηθέο δηαδηθαζίεο κάζεζεο επράξηζηεο πξνο ηνπο καζεηέο 

ηα παηδηά ζηελ Φηλιαλδία έξρνληαη ζε επαθή κε ζπγθξίζεηο θαη ηαμηλνκήζεηο, ηνπο 

αξηζκνύο θαη ηηο πξάμεηο θαη ηα βαζηθά γεσκεηξηθά ζρήκαηα παξαηεξώληαο ζρέζεηο 

κεηαμύ αξηζκώλ θαη πνζνηήησλ αιιά θαη πάιη δελ ζπκκεηέρνπλ ζε δξαζηεξηόηεηεο 

πνπ λα πξνάγνπλ θαζαξά ηελ πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε (Mononen, Aunio & 

Koponen, 2014).  Σν ίδην παξαηεξνύκε θαη  ζηελ Κίλα, όπνπ ηα παηδηά ζην 

λεπηαγσγείν αζρνινύληαη κόλν κε ηνπο αξηζκνύο, ηελ πιεζηθόηεηα θαη ηελ 

ζεηξνζέηεζε
2
 θαη εηζάγνληαη ζηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη ηε δηαίξεζε κέζα από απιέο 

δξαζηεξηόηεηεο θαηά ην πξώην έηνο θνίηεζεο ηνπο ζην δεκνηηθό ζρνιείν.  

                                                           
1
 Πηγή: http://www.corestandards.org/Math/Content/K/introduction/ 

2
 Πηγή: https://www.futureschool.com/china-curriculum/#552f66315fc24 

http://www.corestandards.org/Math/Content/K/introduction/
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Αληίζεηα, ζην πην πξόζθαην ειιεληθό Αλαιπηηθό Πξόγξακκα (ΑΠ, 2011) 

παξαηεξνύκε πσο ππάξρεη ελόηεηα ε νπνία αθνξά ηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη ηελ 

δηαίξεζε. Ρεηνί ζηόρνη είλαη νη εμήο:  

 Αξ. 8: Οκαδνπνηνύλ αληηθείκελα ζε δπάδεο, ηξηάδεο, ηεηξάδεο θαη πεληάδεο. 

 Αξ.9: Μνηξάδνπλ αληηθείκελα ζε δπάδεο, θαη ηξηάδεο 

 

Χζηόζν, κηα αλάιπζε απηνύ ηνπ αλαιπηηθνύ πξνγξάκκαηνο έδεημε όηη ε 

αζπκκεηξία αλάκεζα ζην πξνζζεηηθό θαη ην πνιιαπιαζηαζηηθό πεδίν παξακέλεη 

(Βξάθα, 2017). Πξάγκαηη, νη πνιιαπιαζηαζηηθέο θαηαζηάζεηο πνπ πξνβιέπνληαη ζην 

αλαιπηηθό πξόγξακκα αθνξνύλ απνθιεηζηηθά ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο, ελώ ιείπνπλ 

εληειώο γισζζηθά εξγαιεία πνπ λα εθθξάδνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο. 

Δλδεηθηηθό είλαη ην «κηζό» δελ εκθαλίδεηαη πνπζελά ζην αλαιπηηθό απηό.  Από ηελ 

άιιε, ε δηδαζθαιία ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ θαη ησλ πξνζζεηηθώλ ζρέζεσλ 

θαηαιακβάλεη κεγάιν κέξνο ηνπ πξνγξάκκαηνο, κε ξεηά πξνζδηνξηζκέλνπο ζηόρνπο.  

 Ζ αζπκκεηξία απηή ππέξ ηνπ πξνζζεηηθνύ πεδίνπ ζηα πξώηα ρξόληα ηεο 

εθπαίδεπζεο δεκηνπξγεί πξνβιήκαηα ζηε ζπλέρεηα (Βακβαθνύζε & Καιδξπκίδνπ, 

2018). Πξάγκαηη,  ηα παηδηά βαζίδνληαη ζε πξνζζεηηθέο ζρέζεηο γηα λα κπνξέζνπλ λα 

επεμεξγαζηνύλ θαη θαηαλνήζνπλ θαηαζηάζεηο, γεγνλόο πνπ ηα νδεγεί ζε ιάζε ή 

πεξηνξηζκέλε εθηίκεζε κηαο θαηάζηαζεο.  Γηα παξάδεηγκα, ε Lamon (όπσο αλαθέξεη 

ε Moss, 2005) έδεημε κέζα από ην εξεπλεηηθό ηεο έξγν όηη ηα παηδηά ζπρλά 

εξκελεύνπλ  πνιιαπιαζηαζηηθέο θαηαζηάζεηο σο πξνζζεηηθέο. ΢ην παξάδεηγκα πνπ 

αθνινπζεί δεηήζεθε από ηα παηδηά λα ππνινγίζνπλ πνην από δύν θίδηα κεγάισζε 

πεξηζζόηεξν, αλαθέξνληαο ηνπο πσο ην πξώην θίδη είρε αξρηθό κήθνο 4 πόδηα θαη 

ηειηθό κήθνο 7 πόδηα θαη ην δεύηεξν θίδη είρε αξρηθό κήθνο 5 πόδηα θαη ηειηθό κήθνο 

8 πόδηα. Σα πεξηζζόηεξα παηδηά εζηίαζαλ ζηελ πξνζζεηηθή κεηαβνιή θαη απάληεζαλ 

όηη ηα δύν θίδηα κεγάισζαλ ην ίδην, ελώ πνιύ ιηγόηεξα παηδηά  εζηίαζαλ ζηελ 

πνιιαπιαζηαζηηθή κεηαβνιή θαη ζύγθξηλαλ ηνπο ιόγνπο 4/7 θαη 5/8 παξαηεξώληαο 

όηη ην πξώην θίδη κεγάισζε πεξηζζόηεξν ζε ζρέζε κε ην αξρηθό ηνπ κήθνο. 

Πνιιά πξνβιήκαηα παξνπζηάδνληαη θαη ζηα θιάζκαηα. Ζ Moss (2005) ζε 

έξεπλα ηεο παξαηήξεζε όηη κέζα από ηε κεηαθνξά ησλ ηδηνηήησλ ησλ θπζηθώλ 

αξηζκώλ ζηα θιάζκαηα ηα παηδηά πνπ ζπκκεηείραλ ζηελ έξεπλα ηεο ζεσξνύζαλ ηα 

θιάζκαηα 3/4 θαη 2/3 είλαη ίζα κηαο θαη «ιείπεη έλα θνκκάηη γηα λα γίλνπλ νιόθιεξα» 
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από ην θαζέλα. Ζ απάληεζε ηνπο δελ άιιαδε αθόκε θαη όηαλ ζρεδίαδαλ ηελ 

αλαπαξάζηαζε ηνπ θάζε θιάζκαηνο θηηάρλνληαο έλαλ θύθιν γηα ην πξώην θιάζκα 

πνπ αλαθέξζεθε παξαπάλσ θαη ρξσκαηίδνληαο ηα 3 από ηα 4 θνκκάηηα ηνπ θαη έλαλ 

αθόκε γηα ην δεύηεξν ρξσκαηίδνληαο ηα 2 από ηα 3 θνκκάηηα ηνπ. ΢ηελ πεξίπησζε 

απηή είλαη εκθαλέο όηη ηα παηδηά εζηηάδνπλ ζηα (δηαθξηηά) θνκκάηηα πνπ πξνθύπηνπλ 

ζε θάζε πίηηα θαη ζηηο πξνζζεηηθέο, αληί ηηο πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο κέξνπο-όινπ. 

Παξόκνηα θαηλόκελα παξαηεξνύληαη θαη ζε θαζαξά αξηζκεηηθό πιαίζην. 

Πνιινί καζεηέο απνθαίλνληαη όηη, γηα παξάδεηγκα, ην θιάζκα 3/8 είλαη κεγαιύηεξν 

από ην 2/3, γηαηί «ην 3 είλαη κεγαιύηεξν από ην 2 θαη ην 8 είλαη κεγαιύηεξν από ην 

3». ΢ε απηή ηελ πεξίπησζε, νη θπζηθνί αξηζκνί πνπ απνηεινύλ ηνπο όξνπο ησλ 

θιαζκάησλ εμεηάδνληαη μερσξηζηά, θαη αλαγλσξίδνληαη νη πξνζζεηηθέο θαη όρη νη 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο κεηαμύ ηνπο (Vamvakoussi et al., 2018).  

Σα παξαπάλσ είλαη ελδεηθηηθά ησλ εκπνδίσλ πνπ δεκηνπξγεί ε επηθέληξσζε 

ζηε δηδαζθαιία ησλ πξνζζεηηθώλ ζρέζεσλ θαη ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ ζηελ 

πξσηνζρνιηθή εθπαίδεπζε ζηελ θαηάθηεζε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο από ηα 

παηδηά. Πιεζώξα επξεκάησλ δείρλνπλ όηη ζε κηα πνηθηιία θαηαζηάζεσλ, καζεηέο 

δηαθόξσλ ειηθηώλ δελ αλαγλσξίδνπλ θαη δελ αμηνπνηνύλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο 

– αλη‟απηνύ επηθεληξώλνπλ ζε δηαθξηηέο πνζόηεηεο, θπζηθνύο αξηζκνύο θαη ζε 

πξνζζεηηθέο ζρέζεηο κεηαμύ ηνπο (Βακβαθνύζε & Καιδξπκίδνπ, 2018). ΋πσο έρνπλ 

επηζεκάλεη εδώ θαη ρξόληα νη Hunting θαη Davis (1991), απηά ηα πξνβιήκαηα 

ελδερνκέλσο ζα ακβιύλνληαλ, αλ ε εθπαίδεπζε θξόληηδε λα ζεκειησζνύλ από λσξίο 

νη βάζεηο ηηο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο.  

 

1.4. Βάζεηο γηα ηελ αλάπηπμε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο 

 

Χο ζεκαληηθή βάζε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ζεσξείηαη ε έλα-πξνο-πνιιά 

αληηζηνίρηζε (Park & Nunes, 2001).  Σα παηδηά, ήδε από ηελ πξνζρνιηθή ειηθία, 

είλαη ηθαλά λα θαηαλνήζνπλ ηελ αληηζηνηρία έλα-πξνο-πνιιά. Μπνξνύλ, γηα 

παξάδεηγκα,  λα βξνπλ ηνλ αξηζκό ησλ παηδηώλ πνπ βξίζθνληαη ζε κία ηάμε 

βιέπνληαο ηα δεπγάξηα από παπνύηζηα πνπ εθείλα έρνπλ αθήζεη απ‟ έμσ. Οη Jakνb 

θαη Willis (2018) ραξαθηεξίδνπλ απηή ηελ ηθαλόηεηα ησλ παηδηώλ θαη σο έλα από ηα 

αξρηθά ζηάδηα αλάπηπμεο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ηνπο ζθέςεο θέξλνληαο σο 
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παξάδεηγκα ηνλ Zachary (8 εηώλ), έλα παηδί ην νπνίν ζπκκεηείρε ζηηο έξεπλεο ηνπ 

Steffe (1992, όπσο αλαθέξεηαη ζην Jacob & Willis, 2003). Ο Zachary θαηάθεξε λα 

ππνινγίζεη πόζνη πύξγνη κε δεθάδεο από ηνπβιάθηα ζα κπνξνύζαλ λα θηηαρηνύλ κε 

ηα 87 ηνπβιάθηα, αληηζηνηρώληαο ηελ θάζε δεθάδα ζε έλα ηνπ δάρηπιν. Οη Mulligan 

and Watson (1998) αλαθέξνπλ πσο ν παξαπάλσ ηξόπνο θαηακέηξεζεο δηαθξηηώλ 

πνζνηήησλ από ηα παηδηά απαηηεί ην λα γίλνληαη ηαπηόρξνλα δύν κεηξήζεηο: κία ησλ 

απιώλ κνλάδσλ γηα ηελ νξγάλσζε ηεο ζύλζεηεο κνλάδαο (δεπγάξη, πεληάδα θηι.) θαη 

κία θαηακέηξεζε ησλ ζύλζεησλ κνλάδσλ πνπ νξγαλώζεθαλ.  

΢ηελ ίδηα θαηεύζπλζε κε ηνπο παξαπάλσ εξεπλεηέο θαη νη Park θαη Nunes (2001) 

αλαθέξνπλ σο βάζε γηα ηελ αλάπηπμε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ην πξσηαξρηθό 

ζρήκα ηεο αληηζηνίρεζεο έλα-πξνο-πνιιά (schema of correspondence one-to-many) 

κηαο θαη κέζα από έξεπλα ηνπο ζε παηδηά ειηθίαο 6 εηώλ έδεημαλ όηη όζα από απηά 

κέζα από ηελ παξέκβαζε είραλ ππνζηεξηρζεί ζηε ρξήζε ηνπ παξαπάλσ πξσηαξρηθνύ 

ζρήκαηνο απαληνύζαλ ζσζηά ζε πεξηζζόηεξα έξγα από εθείλα πνπ κπνξνύζαλ λα 

επηιπζνύλ κε ηελ ζηξαηεγηθή ηεο επαλαιακβαλόκελεο πξόζζεζεο. Γηα παξάδεηγκα, 

ζε έλα από ηα έξγα ηεο παξέκβαζεο  ηνπο νη Park θαη Nunes, 2001) δήηεζαλ από ηνπο 

ζπκκεηέρνληεο λα βξνπλ ηνλ αξηζκό από ηηο ληνκάηεο πνπ ζα ρξεηαζηεί ε κεηέξα ηεο 

Amy γηα λα θηηάμεη δύν θαηζαξόιεο κε ζνύπα εάλ γηα θάζε θαηζαξόια έπξεπε λα 

ρξεζηκνπνηήζεη 3 ληνκάηεο. Έηζη, ηα παηδηά πνπ ρξεζηκνπνηνύζαλ ην πξσηαξρηθό 

ζρήκα ηεο αληηζηνίρεζεο «έλα- πξνο- πνιιά» κε ηε ρξήζε πιηθνύ κέζα από ηελ ηάμε 

ηνπο (ηνπβιάθηα γηα θαηαζθεπέο)  αληηζηνηρνύζαλ πξώηα ηελ θάζε κία θαηζαξόια κε 

ηηο 3 ληνκάηεο πνπ ρξεηαδόηαλ γηα ηε ζνύπα θαη ζηελ ζπλέρεηα λα κεηξνύζαλ όιεο ηηο 

ληνκάηεο πνπ είραλ γηα λα απαληήζνπλ ζηελ εξώηεζε ηνπ εξεπλεηή.  

΋πσο είλαη θαλεξό, ε αληηζηνίρηζε έλα-πξνο-πνιιά κπνξεί λα εθαξκνζηεί 

κόλν ζην πιαίζην ησλ δηαθξηηώλ πνζνηήησλ.  ΢πλζέηνληαο ηε βηβιηνγξαθία πνπ 

αθνξά ηηο βάζεηο ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο νη Βακβαθνύζε θαη Καιδξπκίδνπ 

(2018) επηζεκαίλνπλ όηη ζην πιαίζην ηόζν ησλ δηαθξηηώλ, όζν θαη ησλ ζπλερώλ 

πνζνηήησλ, ηξεηο ελέξγεηεο είλαη ζεκειηώδεηο: ν ηζνκεξηζκόο κηαο πνζόηεηαο, ε 

κέηξεζε πνζόηεηαο κε δηαθνξεηηθνύ ηύπνπ κνλάδεο (ζύλζεηεο, θιαζκαηηθέο) θαη ε 

επαλάιεςε πνζόηεηαο. Οη ελέξγεηεο απηέο κπνξνύλ λα ζρεηηζηνύλ κε ηηο 

ζηξαηεγηθέο πνπ αλαπηύζζνπλ ηα κηθξά παηδηά θαηά ηελ ελαζρόιεζε ηνπο κε 

πξνβιήκαηα πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο. ΢ηνπο Πίλαθεο 2 θαη 3 παξνπζηάδνληαη 

παξαδείγκαηα ζρεηηθά κε ηηο ηξία είδε πξνβιεκάησλ πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο γηα 

ηηο δηαθξηηέο θαη ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο αλάινγα θαη ηηο ελέξγεηεο πνπ απαηηνύληαη 
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γηα ηελ επίιπζε ηνπο. ΢εκεηώλεηαη όηη ζηνλ Πίλαθα 3, ηα πξνβιήκαηα είλαη 

πξνζαξκνζκέλα ζην επίπεδν ηνπ λεπηαγσγείνπ θαη πξνϋπνζέηνπλ εκπξάγκαηεο 

αλαπαξαζηάζεηο, νη νπνίεο ππνλννύληαη κε ηηο ιέμεηο ζε έληνλε γξαθή. 

Πίλαθαο 2: Παξαδείγκαηα πξνβιεκάησλ πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο θαη 

αληίζηνηρεο ελέξγεηεο 

 

 

 

Δλέξγεηα Πξόβιεκα 

 

 

Ηζνκεξηζκόο  

 

Σα 20 απηνθηλεηάθηα κνηξάζηεθαλ 

δίθαηα ζε 5 παηδηά. Πόζα απηνθηλεηάθηα 

ζα πάξεη ην θάζε παηδί; 

 

 

 

Μέηξεζε 

Σα 20 απηνθηλεηάθηα πνπ είρακε 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα ζε κηα παξέα 

παηδηώλ. Σν θάζε παηδί πήξε 4 

απηνθηλεηάθηα. Πόζα παηδηά ήηαλ ζηελ 

παξέα; 

 

 

 

 

Δπαλάιεςε πνζόηεηαο 

 

Σα απηνθηλεηάθηα πνπ είρακε ζηελ ηάμε 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα ζε 5 παηδηά θαη ην 

θαζέλα από απηά πήξε 4 απηνθηλεηάθηα. 

Πόζα ήηαλ ζπλνιηθά ηα απηνθηλεηάθηα 

πνπ είρακε; 
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Πίλαθαο 3: Παξαδείγκαηα πξνβιεκάησλ πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο θαη 

αληίζηνηρεο ελέξγεηεο 

 

Αλαιύνληαο ηνλ Πίλαθα 2 παξαηεξνύκε όηη από ηε ζπλζήθε «20 

απηνθηλεηάθηα κνηξάζηεθαλ δίθαηα ζε 5 παηδηά – θάζε παηδί πήξε 4 απηνθηλεηάθηα» 

κπνξνύλ λα πξνθύςνπλ ηξία πξνβιήκαηα (βι. Confrey, 2008, γηα κηα παξόκνηα 

αλάιπζε). Πξάγκαηη, αλ ην δεηνύκελν είλαη ην κεξίδην, ηόηε απαηηείηαη ηζνκεξηζκόο 

ηεο δηαθξηηήο πνζόηεηαο θαη ην 1 κεξίδην αληηζηνηρεί ζε κηα ζύλζεηε κνλάδα (ηα 

πνιιά ζεσξνύληαη σο έλα). Αλ ην δεηνύκελν είλαη ην πιήζνο ησλ αηόκσλ, ηόηε 

Δλέξγεηα Πξόβιεκα 

Ηζνκεξηζκόο 

 

Απηή ε ζνθνιάηα πνπ είρα κνηξάζηεθε 

δίθαηα ζε 4 παηδηά. Ση θνκκάηη πήξε ην 

θάζε παηδί από ηελ αξρηθή ζνθνιάηα; 

 

 

 

 

Μέηξεζε 

 

Μνίξαζα απηή ηε ζνθνιάηα δίθαηα ζηα 

παηδηά ηεο παξέαο. Σν θάζε παηδί πήξε 

απηό ην θνκκάηη (π.ρ. ¼ ηεο αξρηθήο 

ζνθνιάηαο). ΢ε πόζα παηδηά κνίξαζα ηε 

ζνθνιάηα κνπ; 

 

 

 

 

Δπαλάιεςε πνζόηεηαο 

 

Ζ ζνθνιάηα πνπ είρα κνηξάζηεθε δίθαηα 

ζε 4 παηδηά. Σν θάζε παηδί πήξε απηό ην 

θνκκάηη (¼ ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο) . 

Πνηα ήηαλ ε αξρηθή ζνθνιάηα πνπ είρα; 
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απαηηείηαη νκαδνπνίεζε ηεο πνζόηεηαο ζε 4-άδεο (ζηελ νπζία, κέηξεζε ηεο 

πνζόηεηαο κε ζύλζεηε κνλάδα). Σέινο, αλ ην δεηνύκελν είλαη ην ζύλνιν ησλ 

αληηθεηκέλσλ, ηόηε απαηηείηαη επαλάιεςε κηαο πνζόηεηαο (ζηελ νπζία, επαλάιεςε 

ηεο ζύλζεηεο κνλάδαο). Σα πξνβιήκαηα απηά αληηζηνηρνύλ ζε πξνβιήκαηα δηαίξεζεο 

κεξηζκνύ, δηαίξεζεο κέηξεζεο θαη πνιιαπιαζηαζκνύ (Greer, 1992). 

Δπηπιένλ, ε ίδηα αλάιπζε κπνξεί λα γίλεη θαη γηα ηνλ Πίλαθα 3 θαη ηηο 

ζπλερείο πνζόηεηεο. Αλ ην δεηνύκελν είλαη ην κεξίδην, ηόηε απαηηείηαη ηζνκεξηζκόο 

ηεο πνζόηεηαο θαη ην 1 κεξίδην αληηζηνηρεί ζε κηα θιαζκαηηθή κνλάδα. Αλ ην 

δεηνύκελν είλαη ην πιήζνο ησλ αηόκσλ, ηόηε απαηηείηαη κέηξεζε ηεο πνζόηεηαο κε 

ηελ θιαζκαηηθή κνλάδα. Σέινο, αλ ην δεηνύκελν είλαη ε ζπλνιηθή πνζόηεηα, ηόηε 

απαηηείηαη επαλάιεςε ηεο θιαζκαηηθήο κνλάδαο.  
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Κεθάιαην 2: Η εκπεηξηθή κειέηε 
 

2.1 Σθνπόο ηεο έξεπλαο θαη εξεπλεηηθά εξσηήκαηα 

 

΋πσο έρεη ήδε αλαθεξζεί, εμεηάδνληαο ην Αλαιπηηθό Πξόγξακκα ΢πνπδώλ  

(2011) ζα παξαηεξήζεη θάλεηο όηη ππάξρεη έκθαζε ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο, ηνπο 

θπζηθνύο αξηζκνύο θαη ηηο πξνζζεηηθέο ζρέζεηο ζην λεπηαγσγείν (Βξάθα, 2017), ε 

νπνία ζπλερίδεηαη θαη ζηηο δπν πξώηεο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνύ (Βακβαθνύζε & 

Καιδξπκίδνπ, 2018). Γύν θεληξηθά δεηήκαηα κπνξνύλ λα επηζεκαλζνύλ: α) όινη νη 

ζηόρνη πνπ αθνξνύλ ηελ πνιιαπιαζηαζηηθή ζθέςε πεξηνξίδνληαη ζην πιαίζην ησλ 

δηαθξηηώλ πνζνηήησλ θαη β) ιείπνπλ ηα θαηάιιεια γισζζηθά εξγαιεία πνπ ζα 

κπνξνύζαλ λα ππνζηεξίμνπλ ηελ έθθξαζε πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ, όπσο γηα 

παξάδεηγκα, νη όξνη «κηζό» θαη «δηπιάζην». Σν δεύηεξν δήηεκα είλαη ηδηαίηεξα 

ζεκαληηθό. Πξάγκαηη, όπσο επηζεκαίλεη ν Davis (1991), ηα κηθξά παηδηά κπνξεί λα 

έρνπλ πνηθίιεο εκπεηξίεο κε θαηαζηάζεηο ζηηο νπνίεο ελππάξρνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο 

ζρέζεηο (π.ρ. κνηξαζηά, ή αλάιπζε(«θόςηκν») ζπλερώλ πνζνηήησλ ζε ίζα κέξε), 

αιιά απηό δε ζπλεπάγεηαη όηη αλαγλσξίδνπλ ηελ θνηλή ζρεζηαθή βάζε απηώλ ησλ 

θαηαζηάζεσλ.  Δπηπιένλ, κεγάιν κέξνο ησλ εκπεηξηώλ ησλ παηδηώλ είλαη άηππεο. Σα 

γισζζηθά εξγαιεία ζην πιαίζην δνκεκέλσλ εκπεηξηώλ είλαη έλα κέζν, ην νπνία ζα 

κπνξνύζε λα ππνζηεξίμεη ηα παηδηά ζηελ πξαγκάηεπζε ησλ πνιιαπιαζηαζηηθώλ 

ζρέζεσλ (Vamvakoussi, 2016).  

Με βάζε ηα παξαπάλσ, ζθνπόο απηήο ηεο έξεπλαο είλαη λα δηεξεπλήζεη ηηο 

δπλαηόηεηεο ππνζηήξημεο παηδηώλ πξσηνζρνιηθήο ειηθίαο λα πξνζεγγίζνπλ θαη λα 

εθθξάζνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο κεηαμύ ηόζν δηαθξηηώλ, όζν θαη ζπλερώλ 

πνζνηήησλ ζην πιαίζην πξνβιεκάησλ πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο, όπσο απηά 

παξνπζηάζηεθαλ ζηνπο Πίλαθεο 2 θαη 3,αιιά θαη ζην πιαίζην πνιιαπιαζηαζηηθήο 

κεηαβνιήο πνζνηήησλ (βι. Πίλαθα 1).   

Τπόζεζε ηεο έξεπλαο ήηαλ όηη κε θαηάιιειε παξέκβαζε, ηα παηδηά κπνξνύλ 

λα αλαγλσξίζνπλ, λα εθθξάζνπλ θαη λα θαηαζθεπάζνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο 

κεηαμύ πνζνηήησλ, θαζώο θαη λα αηηηνινγήζνπλ ηηο απαληήζεηο ηνπο. Κεληξηθόο 

ππιώλαο ηεο παξέκβαζεο είλαη ε ζύλδεζε ιεθηηθώλ όξσλ γηα ηελ έθθξαζε 

πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ κε ηηο ζεκειηώδεηο ελέξγεηεο ηνπ ηζνκεξηζκνύ, ηεο 

κέηξεζεο κε δηαθνξεηηθέο κνλάδεο θαη ηεο επαλάιεςεο ηεο πνζόηεηαο. 
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2.2 Μέζνδνο 

 

Ζ παξνύζα έξεπλα απνηειεί κηα κειέηε πεξίπησζεο κε εκη-πεηξακαηηθό 

ζρεδηαζκό  (πξνέιεγρνο-παξέκβαζε-κεηαέιεγρνο), ε νπνία δαλείδεηαη ζηνηρεία από 

ηε κηθξνγελεηηθή αλάιπζε (Siegler &Crowley, 1991) ππό ηελ εμήο έλλνηα: Σα παηδηά 

εθηίζεληαη εληαηηθά ζε εκπεηξίεο θαη κειεηάηαη ε ζπκπεξηθνξά ηνπο θαη θαηά ηε 

δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο, 

΢ηνλ πξνέιεγρν θαη ην κεηαέιεγρν, ηα  δεδνκέλα ζπιιέρηεθαλ κέζσ 

αηνκηθώλ ζπλεληεύμεσλ, ζηε δηάξθεηα ησλ νπνίσλ ηα παηδηά θιήζεθαλ λα 

αληηκεησπίζνπλ ζπγθεθξηκέλα έξγα (task-based interviews), θαη θαηαγξάθεθαλ νη 

απαληήζεηο ηνπο θαζώο θαη νη αηηηνινγήζεηο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ. 

 Καηά ηε δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο, δεδνκέλα ζπιιέρηεθαλ κε παξαηήξεζε 

θαη ζύγρξνλε θαηαγξαθή, θαζώο θαη κε αζύγρξνλεο θαηαγξαθέο, ακέζσο κεηά ην 

ηέινο ηεο θάζε παξέκβαζεο. 

 

2.3 Γηαδηθαζία 

 

΢ηνλ πξνέιεγρν έγηλε ε δηεξεύλεζε θαη θαηαγξαθή ησλ αξρηθώλ ηθαλνηήησλ 

αλαγλώξηζεο πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ ησλ παηδηώλ. ΢ε απηή ηε θάζε ηα παηδηά 

αληηκεηώπηζαλ αηνκηθά έξγα αλαγλώξηζεο πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ ζε έξγα κε 

ηε ρξήζε εηθνληθώλ αλαπαξαζηάζεσλ ησλ ππό ζπδήηεζε αληηθεηκέλσλ. Ζ δηαδηθαζία 

δηαξθνύζε θαηά κέζν όξν 20‟. 

΢ηε θάζε ηεο δηδαθηηθήο παξέκβαζεο ηα παηδηά ζπκκεηείραλ ζε 

δξαζηεξηόηεηεο ζρεηηθέο κε ηηο ζρέζεηο 1:2 /2:1 (κηζό/δηπιάζην), 1:3/3:1 (έλα 

ηξίην/ηξηπιάζην) θαη 1:4/4:1 (έλα ηέηαξην/ηεηξαπιάζην). Οη πεηξακαηηθέο 

δξαζηεξηόηεηεο δηαξθνύζαλ θαηά κέζν όξν 45‟ θαη γηλόηαλ ζε θαζεκεξηλή βάζε γηα 

ηέζζεξηο εκέξεο. Σα παηδηά ζπκκεηείραλ ζηηο δξαζηεξηόηεηεο ηόζν ζαλ νκάδα 

(ζπδεηώληαο θαη αληαιιάζζνληαο απόςεηο) , όζν θαη αηνκηθά (κηαο θαη ν θαζέλαο 

δνθίκαδε λα θαηαζθεπάζεη ηα ππνπνιιαπιάζηα θαη ηα πνιιαπιάζηα πνζνηήησλ). Οη 

δξαζηεξηόηεηεο είραλ ηε κνξθή ηζηνξηώλ θαη παηρληδηώλ, κηαο θαη ην παηρλίδη 
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απνηειεί ηζρπξό δηδαθηηθό κέζν γηα ηελ πξνζρνιηθή αγσγή θαη ζπκβάιιεη ζην λα 

θαηαθηήζνπλ ηα παηδηά βησκαηηθά ηε γλώζε.   

΢ηελ ηξίηε θαη ηειεπηαία θάζε ηνπ κεηαειέγρνπ (post test) ηα παηδηά  ζπκκεηείραλ 

ζηελ επεμεξγαζία ησλ ίδησλ έξγσλ ηεο θάζεο ηνπ πξν- ειέγρνπ, ηα νπνία 

εκπινπηίζηεθαλ κε 4 αθόκα λέα έξγα ζρεηηθά κε ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1 γηα λα 

παξαηεξεζνύλ νη αιιαγέο ζηηο απαληήζεηο αιιά θαη ζηηο ζηξαηεγηθέο πνπ εθείλα 

είραλ αλαπηύμεη θαηά ηε δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο.  

 

2.4 Σπκκεηέρνληεο 

 

Οη ζπκκεηέρνληεο ζηελ έξεπλα απηή ήηαλ ηέζζεξα παηδηά πξνζρνιηθήο 

ειηθίαο (Ν=4, εύξνο ειηθηώλ από 5 εηώλ θαη 5 κελώλ έσο 6 εηώλ ) πνπ 

παξαθνινπζνύζαλ ηηο δξαζηεξηόηεηεο ελόο Κέληξνπ Γεκηνπξγηθήο Απαζρόιεζεο 

ηνπ Ννκνύ Άξηαο. Από απηά ην 1 ήηαλ θνξίηζη, ην νπνίν ζα αλαθέξεηαη ζηελ 

παξνύζα εξγαζία κε ην ςεπδώλπκν Μαξία (ειηθίαο 5 εηώλ θαη 9 κελώλ) θαη ηα 3 

αγόξηα ηα νπνία ζα έρνπλ ηα ςεπδώλπκα Κώζηαο (ειηθίαο 6 εηώλ), Νίθνο (ειηθίαο 5 

εηώλ θαη 5 κελώλ) θαη Υάξεο (ειηθίαο 5 εηώλ θαη 7 κελώλ). Σα ηέζζεξα απηά παηδηά 

έιαβαλ κέξνο θαη ζηηο ηξεηο θάζεηο ηεο έξεπλαο θαη όια είραλ θνηηήζεη ζην ίδην 

δεκόζην λεπηαγσγείν ηνπ λνκνύ γηα έλα ρξόλν πξηλ από ηε ζπκκεηνρή ηνπο ζηελ 

έξεπλα. ΢πγθεθξηκέλα, ν Νίθνο θαη Υάξεο είραλ θνηηήζεη ζε πξν- λεπηαθή ηάμε θαη ε 

Μαξία θαη ν Κώζηαο ζε λεπηαθή. 

 

2.5 Δξεπλεηηθά έξγα 

 

΢ηελ ελόηεηα απηή πεξηγξάθνληαη ζπλνπηηθά ηα έξγα καδί κε ηηο νδεγίεο πνπ ηα 

παηδηά είραλ ζηελ δηάζεζε ηνπο θαηά ηε δηάξθεηα ζπκκεηνρήο ηνπο ζηε δηαδηθαζία. 

Πην αλαιπηηθά, ηα έξγα παξνπζηάδνληαη ζην Παξάξηεκα Α.  

Έξγα Πξνειέγρνπ. Καηά ηε δηάξθεηα ηνπ Πξνειέγρνπ ηα παηδηά θιήζεθαλ λα 

αληηκεησπίζνπλ δώδεθα έξγα αλαγλώξηζεο ησλ ζρέζεσλ «κηζό» (1:2) θαη «δηπιάζην» 

(2:1) κεηαμύ ζπλερώλ θαη δηαθξηηώλ πνζνηήησλ. Σα έξγα ρσξίδνληαλ ζε ηξεηο 

θαηεγνξίεο (Α, Β, Γ).  
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Καηεγορία Α. Σα έξγα ηεο θαηεγνξίαο Α ήηαλ ηππηθά έξγα αλαγλώξηζεο κηαο 

αλαινγηθήο ζρέζεο (Α:Β = Γ:Γ), ζηα νπνία δίλνληαλ ζηα παηδηά δύν παξαδείγκαηα  

ηεο ζρέζεο (Α1:Β1, Α2:Β2) κε ηελ πιεξνθνξία όηη «ην Β1 ηαηξηάδεη κε ην Α1» θαη 

«ην Β2 ηαηξηάδεη κε ην Α2». ΢ηε ζπλέρεηα δηλόηαλ ην Γ, θαη δεηνύληαλ ην Γ («Πνην 

πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη κε ην Γ;»). Σα παηδηά έπξεπε λα επηιέμνπλ ην Γ αλάκεζα ζε 5 

επηινγέο θαη λα εμεγήζνπλ ηελ επηινγή ηνπο («Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»). 

΢ηηο Δηθόλεο 1 θαη 2 παξνπζηάδεηαη ην πιηθό πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηα έξγα ηεο 

θαηεγνξίαο Α γηα ην κηζό θαη ην δηπιάζην ζε ζπλερείο (Δ1.1, Δ1.3) θαη δηαθξηηέο 

πνζόηεηεο (Δ1.2, Δ1.4), αληίζηνηρα. Ζ αλαγλώξηζε ησλ ζρέζεσλ ζηα έξγα ηεο 

θαηεγνξίαο Α είλαη θαηά βάζε αληηιεπηηθή.  

Δηθόλα 1: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο (Έξγν Δ1.4)  

      

Δηθόλα 2: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο (Έξγν Δ1.1) 

  Καηεγορία Β. ΢ηα έξγα ηεο θαηεγνξίαο Β αμηνπνηήζεθε ην πιαίζην ηεο 

δίθαηεο κνηξαζηάο. Δδώ, ηα παηδηά έπξεπε λα απαληήζνπλ ζε πξνβιήκαηα πνπ ηνπο 

παξνπζηάδνληαλ ζρεηηθά κε ζπλερείο θαη δηαθξηηέο πνζόηεηεο. Με ηελ πιεξνθνξία 
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όηη ηα «δύν αδέξθηα» πνπ ζπκκεηείραλ ζην πξόβιεκα έπξεπε λα κνηξαζηνύλ δίθαηα 

ηελ αξρηθή πνζόηεηα Α ηα παηδηά έπξεπε λα επηιέμνπλ από ηηο 5 δηαζέζηκεο επηινγέο 

πνηα ζα ήηαλ ηειηθά ε πνζόηεηα Β πνπ ζα έπξεπε λα έρεη ζην ηέινο ηεο κνηξαζηάο ην 

θάζε «αδεξθάθη». Σα παηδηά έπξεπε θαη λα εμεγήζνπλ ηελ επηινγή ηνπο («Γηαηί 

πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»). ΢ηε ζπλέρεηα, ηα παηδηά κε ηελ πιεξνθνξία όηη κηα 

άγλσζηε αξρηθή πνζόηεηα Α κνηξάζηεθε «δίθαηα ζε δύν αδεξθάθηα» θαη 

γλσξίδνληαο όηη ην απνηέιεζκα απηήο ηεο «κνηξαζηάο» ήηαλ ε πνζόηεηα Β, έπξεπε 

λα βξνπλ πνηα από ηηο 5 επηινγέο πνπ ηνπο δηλόηαλ αληηζηνηρεί ζηελ αξρηθή 

πνζόηεηα. Καη πάιη ηα παηδηά έπξεπε λα εμεγήζνπλ ηηο επηινγέο ηνπο. ΢ηηο Δηθόλεο 3 

θαη 4 παξνπζηάδεηαη ην πιηθό πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηα έξγα ηεο θαηεγνξίαο Β γηα 

ην κηζό θαη ην δηπιάζην ζε ζπλερείο (Δ2.1, Δ2.3) θαη δηαθξηηέο πνζόηεηεο (Δ2.2, 

Δ2.4), αληίζηνηρα.  

Δηθόλα 3: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο (Έξγν Δ2.2) 
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Δηθόλα 4:  Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο (Έξγν Δ2.3) 

 

Καηεγορία Γ. Σέινο, ζηα έξγα ηεο θαηεγνξίαο Γ, ηα παηδηά θιήζεθαλ λα 

αλαγλσξίζνπλ ζρέζεηο νη νπνίεο πεξηγξάθνληαλ ιεθηηθά. Σα παηδηά έπξεπε λα 

απαληήζνπλ ζε πξνβιήκαηα πνπ ηνπο παξνπζηάδνληαλ ζρεηηθά κε ζπλερείο θαη 

δηαθξηηέο πνζόηεηεο ζηα νπνία θιήζεθαλ λα αλαγλσξίζνπλ ηνπο όξνπο  «κηζό» θαη 

«δηπιάζην». Καη εδώ ηα παηδηά είραλ 5 δηαζέζηκεο επηινγέο γηα θάζε θαηάζηαζε πνπ 

ηνπο παξνπζηαδόηαλ θαη αθνύ επέιεγαλ εθείλε πνπ ζεσξνύζαλ σο θαηάιιειε έπξεπε 

θαη λα εμεγήζνπλ ηελ επηινγή ηνπο («Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»). ΢ηηο 

Δηθόλεο 5 θαη 6 παξνπζηάδεηαη ην πιηθό πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηα έξγα ηεο 

θαηεγνξίαο Γ γηα ην κηζό θαη ην δηπιάζην ζε ζπλερείο (Δ3.1, Δ3.3) θαη δηαθξηηέο 

πνζόηεηεο (Δ3.2, Δ3.4), αληίζηνηρα.  

Δηθόλα 5: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο (Έξγν Δ3.3) 
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Δηθόλα 6: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο (Έξγν Δ3.2) 

 Έξγα Μεηαειέγρνπ. ΢ην κεηαέιεγρν ρξεζηκνπνηήζεθαλ ηα 12 έξγα ηνπ 

Πξνειέγρνπ. Αθόκε, πξνζηέζεθαλ κόλν 4 έξγα πνπ αθνξνύζαλ ηελ ιεθηηθή ηνπο 

αλαγλώξηζε ησλ ζρέζεσλ 1:3 θαη 3:1 (θαηεγνξία Γ) κηαο θαη ην λα πξνζηεζνύλ έξγα 

θαη ησλ δύν πξνεγνύκελσλ θαηεγνξηώλ (αληηιεπηηθή αλαγλώξηζε ησλ παξαπάλσ 

ζρέζεσλ θαη πξνβιήκαηα ζην πιαίζην ηεο «δίθαηεο κνηξαζηάο») ζα έθαλε ηελ 

δηαδηθαζία ηνπ κεηαειέγρνπ εμαηξεηηθά θνπξαζηηθή γηα ηνπο κηθξνύο καζεηέο (ζα 

έπξεπε λα απαληήζνπλ ζε 24 έξγα). Πην ζπγθεθξηκέλα ηα παηδηά θιήζεθαλ λα 

αλαγλσξίζνπλ ζρέζεηο νη νπνίεο πεξηγξάθνληαλ ιεθηηθά κε ηνπο όξνπο: «κηζό», 

«δηπιάζην», «1/3» θαη «ηξηπιάζην». Καη εδώ ηα παηδηά είραλ 5 δηαζέζηκεο επηινγέο 

γηα θάζε θαηάζηαζε πνπ ηνπο παξνπζηαδόηαλ θαη αθνύ επέιεγαλ εθείλε πνπ 

ζεσξνύζαλ σο θαηάιιειε έπξεπε θαη λα εμεγήζνπλ ηελ επηινγή ηνπο («Γηαηί 

πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»). Ο Πίλαθαο 4 ζπλνςίδεη ηνλ θσδηθό ηνπ θάζε έξγνπ, 

ηελ θαηεγνξία ζηελ νπνία αλήθεη, θαη ην είδνο ηεο πνζόηεηαο θαη ηεο ζρέζε πνπ 

αθνξά.  
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Καηεγνξία Έξγν Πνζόηεηα Σρέζε ΠξνΔ ΜεηαΔ 

Α 

Δ1.1 ΢πλερήο 1:2 ✓ ✓ 

Δ1.2 Γηαθξηηή 1:2 ✓ ✓ 

Δ1.3 ΢πλερήο 2:1 ✓ ✓ 

Δ1.4 Γηαθξηηή 2:1 ✓ ✓ 

B 

Δ2.1 ΢πλερήο 1:2 ✓ ✓ 

Δ2.2 Γηαθξηηή 1:2 ✓ ✓ 

Δ2.3 ΢πλερήο 2:1 ✓ ✓ 

Δ2.4 Γηαθξηηή 2:1 ✓ ✓ 

Γ 

Δ3.1 ΢πλερήο 1:2 ✓ ✓ 

Δ3.2 Γηαθξηηή 1:2 ✓ ✓ 

Δ3.3 ΢πλερήο 2:1 ✓ ✓ 

Δ3.4 Γηαθξηηή 2:1 ✓ ✓ 

Γ 

Δ4.1 ΢πλερήο 1:3 - ✓ 

Δ4.2 Γηαθξηηή 1:3 - ✓ 

Δ4.3 ΢πλερήο 3:1 - ✓ 

Δ4.4 Γηαθξηηή 3:1 - ✓ 

Πίλαθαο 4: Κσδηθνπνίεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ θαη Μεηαειέγρνπ 

 

2.6 Σρεδηαζκόο ηεο παξέκβαζεο 

Καηά ηε δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο ηα παηδηά ζπκκεηείραλ ζε δξαζηεξηόηεηεο 

νη νπνίεο είραλ ζρεδηαζηεί κε ζθνπό εθείλα λα έξζνπλ ζε επαθή κε ηηο ζρέζεηο 1:2 / 

2:1, 1:3 / 3:1, 1:4/ 4:1 αλάκεζα ζε δηαθξηηέο, θαζώο θαη ζπλερείο πνζόηεηεο. Ηζηνξίεο, 

παηρλίδηα θαη εκπξάγκαην πιηθό επηζηξαηεύηεθαλ γηα λα κπνξέζνπλ ηα παηδηά κε 

βησκαηηθό ηξόπν λα θαηαλνήζνπλ ηηο παξαπάλσ ζρέζεηο. Καζ‟ όιε ηε δηάξθεηα ηεο 

παξέκβαζεο ε εξεπλήηξηα ήηαλ εθείλε πνπ παξνπζίαδε ηηο ηζηνξίεο θαη ηα παηρλίδηα 

ζηα παηδηά θαη ηα πξνέηξεπε λα ζπκκεηέρνπλ ελεξγά ζηε δηαδηθαζία. ΢ηε ζπλέρεηα, 

ζπδεηνύζε καδί ηνπο γηα ηνπο ηξόπνπο κε ηνπο νπνίνπο κπνξνύλ λα ειέγμνπλ ηελ 

νξζόηεηα ησλ απαληήζεσλ ηνπο θαη ηνπο δεηνύζε αηηηνινγήζεηο. ΢ην ηέινο ηνπ θάζε 

έξγνπ ήηαλ εθείλε πνπ παξνπζίαδε ην ζπκπέξαζκα πνπ έβγαηλε από ηε ζπδήηεζε θαη 

ηηο δνθηκέο ησλ παηδηώλ, επηζεκνπνηώληαο ηελ γλώζε ηεο νκάδαο. ΋ια ηα παηδηά 
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ζπκκεηείραλ ζε όια ηα έξγα κε ηε ζεηξά ελώ κπνξνύζαλ παξάιιεια λα ιέλε ηελ 

άπνςε ηνπο γηα λα εμεγνύλ ζηνπο άιινπο ζπκκεηέρνληεο ην ηη έθαλαλ θαη γηαηί.  

΢ρεδηάζηεθαλ δύν νκάδεο δξαζηεξηνηήησλ (Οκάδα 1, Οκάδα 2), κε 

δηαθνξεηηθό πιαίζην ε θάζε κία. ΢ηελ Οκάδα 1 αμηνπνηήζεθε ην πιαίζην ηεο δίθαηεο 

κνηξαζηάο, ελώ ζηελ Οκάδα 2 ην 1/λ θαη ην λ πξαγκαηεύζεθαλ σο ηειεζηέο πνπ 

επηδξνύλ ζε πνζόηεηεο θαη κεηαβάιινπλ ην κέγεζόο ηνπο. ΢ηνλ παξαθάησ πίλαθα 

παξνπζηάδεηαη κηα θσδηθνπνίεζε ησλ έξγσλ αλάινγα κε ην είδνο ηεο πνζόηεηαο πνπ 

ηα παηδηά είραλ γηα λα επεμεξγαζηνύλ θαη ηελ ελέξγεηα πνπ ην θάζε έξγν απαηηνύζε. 

 

Ηκέξα Γξαζηεξηόηεηα Έξγν Πνζόηεηα Σρέζε Δλέξγεηα 

Α Α.1 Α.1.1 Γηαθξηηή 

 

1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.1.2 Γηαθξηηή 1:2 Δλδηάκεζν* 

  

Α.1.3 Γηαθξηηή 

1:2 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.1.4 Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α1.5 Γηαθξηηή 1:2 Δλδηάκεζν 

  

Α.1.6 Γηαθξηηή 

1:2 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.1.7 Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.1.8 Γηαθξηηή 1:2 Δλδηάκεζν 

  

Α.1.9 Γηαθξηηή 1:2 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.1.1

0 ΢πλερήο 

1:2 

Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.1.1

1 ΢πλερήο 

1:2 

Δλδηάκεζν 

 

Α.2 Α.2.1 ΢πλερήο 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.2.2. ΢πλερήο 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.2.3. ΢πλερήο 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.2.4. ΢πλερήο 1:2 Δλδηάκεζν 
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Α.2.5 ΢πλερήο 

1:2 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Α.3 Α.3.1 Γηαθξηηή 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Α.4 Α.4.1 Γηαθξηηή 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.4.2 Γηαθξηηή 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.4.3 Γηαθξηηή 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.4.4 ΢πλερήο 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Α5 Α.5.1 ΢πλερήο 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Α.5.2 ΢πλερήο 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Α.6 Α.6.1 Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Α.6.2 Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

 

Α.7 Α.7.1 ΢πλερήο 1:2 Ηζνκεξηζκόο  

  

Α.7.2 ΢πλερήο 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

    

 

 Β Β.1 Β.1.1 Γηαθξηηή 1:3 Ηζνκεξηζκόο 

  

Β.1.2 Γηαθξηηή 1:3 Ηζνκεξηζκόο 

  

Β.1.3. Γηαθξηηή 1:3 Ηζνκεξηζκόο 

  

Β.1.4 Γηαθξηηή 1:3 Δλδηάκεζν 

  

Β.1.5 Γηαθξηηή 

1:3 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Β.1.6. Γηαθξηηή 1:3 Δλδηάκεζν 

  

Β.1.7. Γηαθξηηή 

1:3 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Β.2 Β.2.1 ΢πλερήο** 3:1 Ηζνκεξηζκόο 

  

Β.2.2. ΢πλερήο 1:3 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 



34 
 

  

Β.2.3. ΢πλερήο 1:3 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Β.3 Β.3.1 Γηαθξηηή 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Β.4 Β.4.1. Γηαθξηηή 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Β.4.2. Γηαθξηηή 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Β.4.3 Γηαθξηηή 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Β.5 Β.5.1. ΢πλερήο 3:1 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

       

Γ Γ.1 Γ.1.1. Γηαθξηηή  2:1 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Γ.1.2. Γηαθξηηή 

2.2 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Γ.1.3. Γηαθξηηή 

2:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Γ.2 Γ.2.1. Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Γ.2.2. Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

  

Γ.2.3. Γηαθξηηή 1:2 Ηζνκεξηζκόο 

 

Γ.3 Γ.3.1 ΢πλερήο 2:1 Μέηξεζε 

  

Γ.3.2 ΢πλερήο 2:1 Μέηξεζε 

  

Γ.3.3. ΢πλερήο 2:1 Μέηξεζε 

 

Γ.4 Γ.4.1 ΢πλερήο  1:2 Μέηξεζε 

  

Γ.4.2. ΢πλερήο  1:2 Μέηξεζε 

 

Γ.5 Γ.5.1. Γηαθξηηή 

1:4 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Γ.5.2. Γηαθξηηή 

4:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Γ.5.3. Γηαθξηηή 

4:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 
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Γ.6 Γ.6.1 Γηαθξηηή 1:4 Ηζνκεξηζκόο 

  

Γ.6.2. Γηαθξηηή 1:4 Ηζνκεξηζκόο 

 

Γ.7 Γ.7.1. ΢πλερήο 1:4 Μέηξεζε 

 

Γ8 Γ.8.1 ΢πλερήο 4:1 Μέηξεζε 

  

       

Γ Γ.1 Γ.1.1 Γηαθξηηή 3:1 

Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

  

Γ.1.2 Γηαθξηηή 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Γ.2 Γ.2.1. Γηαθξηηή 1:3 Ηζνκεξηζκόο 

 

Γ.3 Γ.3.1 ΢πλερήο 

3:1 Δπαλάιεςε 

πνζόηεηαο 

 

Γ.4 Γ.4.1. ΢πλερήο 

1:3 Ηζνκεξηζκόο/ 

Μέηξεζε 

*Χο ελδηάκεζν νλνκάζηεθε ε ελέξγεηα θαηά ηελ νπνία ηα παηδηά κεηά από πξνηξνπή ηεο εξεπλήηξηαο 

παξαηεξνύζαλ ηελ ζρέζε κέξνπο- κέξνπο ζηηο πνζόηεηεο πνπ κνίξαδαλ θάζε θνξά. 

 

**΢ην έξγν απηό δόζεθε πιηθό κε δηαθνξεηηθό κήθνο  ζε θάζε έλα από ηα 4 παηδηά πνπ ζπκκεηείραλ ζηελ 

παξέκβαζε 

Πίλαθαο 5: Κσδηθνπνίεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ θαη Μεηαειέγρνπ 

 

Καηά ηελ ζπκκεηνρή ηνπο ζε θάζε έξγν θάζε έλα παηδί επεμεξγάζηεθε 

θαηαζηάζεηο πνπ ζρεηίδνληαη κε νξηζκέλα από ηα ηξία πξνβιήκαηα 

πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο. Γηα παξάδεηγκα, ζε έλα έξγν δίθαηεο κνηξαζηάο κηαο 

ζπιινγήο κπηζθόησλ ζηα δύν, θάζε παηδί θιήζεθε λα θαηαζθεπάζεη ην κηζό έρνληαο 

ζηα ρέξηα ηνπ νιόθιεξε ηελ πνζόηεηα. ΢ε έλα άιιν έξγν από εθείλα ηεο δεύηεξεο 

νκάδαο ην θάζε παηδί έπξεπε λα βξεη ηελ αξρηθή πνζόηεηα γλσξίδνληαο ην κηζό. 

Οη δξαζηεξηόηεηεο ηεο Οκάδαο 1 θαη ηεο Οκάδαο 2 παξνπζηάδνληαη αλαιπηηθά ζην 

Παξάξηεκα Β. 
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2.7 Απνηειέζκαηα 

 

2.7.1: Ανάλσζε αποηελεζμάηων Προ- Δλέγτοσ και Μεηά- Δλέγτοσ 

 

Καηά ηε δηάξθεηα ησλ δύν δνθηκαζηώλ ειέγρνπ (Πξνέιεγρνο θαη Μεηαέιεγρνο) νη 

ζπκκεηέρνληεο θιήζεθαλ λα δώζνπλ απαληήζεηο ζε κηα ζεηξά από έξγα (12 ζηνλ 

Πξνέιεγρν θαη 16 ζηνλ Μεηαέιεγρν) πνπ είραλ ζρέζε κε ηελ αλαγλώξηζε 

(αληηιεπηηθή θαη ελλνηνινγηθή) ηνπ κηζνύ θαη ηνπ δηπιάζηνπ θαη ζηε ζπλέρεηα ηνπ 

1/3 θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ. Οη απαληήζεηο ηνπο κειεηήζεθαλ σο πξνο: 

1. Σελ επίδνζε ηνπο ζηα έξγα (ζσζηέο θαη ιάζνο απαληήζεηο) 

2. Σηο ζηξαηεγηθέο επίιπζεο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ  

3. Σελ αηηηνιόγεζε ησλ απαληήζεσλ ηνπο 

4. Σελ εξκελεία ησλ καζεκαηηθώλ όξσλ πνπ επεμεξγάζηεθαλ θαη  

5. Σηο ιαλζαζκέλεο απαληήζεηο ηνπο 

Σα απνηειέζκαηα παξνπζηάδνληαη παξαθάησ. (Οη απνκαγλεηνθσλήζεηο ησλ 

δνθηκαζηώλ ειέγρνπ παξνπζηάδνληαη αλαιπηηθά ζην Παξάξηεκα Γ) 

 

1. Δπίδνζε ζπκκεηερόλησλ ζηα έξγα  

΢ηνπο Πίλαθεο 1 θαη 2 παξνπζηάδεηαη ε επίδνζε αλά παηδί θαη αλά έξγν ζηνλ 

Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, γηα ηα έξγα δηαθξηηώλ θαη ζπλερώλ πνζνηήησλ, 

αληίζηνηρα.   Χο ζσζηή ή ιαλζαζκέλε απάληεζε ζεσξήζεθε ε ζσζηή ή ιαλζαζκέλε 

επηινγή ηνπ παηδηνύ από ηηο ελαιιαθηηθέο πνπ ηνπ παξνπζηάζηεθαλ. Ζ ζσζηή 

απάληεζε θσδηθνπνηήζεθε σο 1, ελώ ε ιαλζαζκέλε απάληεζε σο 0. Οη θσδηθνί απηνί 

κπνξνύλ λα ζεσξεζνύλ θαη σο αξηζκεηηθέο ηηκέο πνπ εθθξάδνπλ ηε ζπρλόηεηα ηεο 

ζσζηήο απάληεζεο αλά παηδί θαη αλά έξγν. Δπνκέλσο, ην άζξνηζκά ηνπο αλά παηδί 

κπνξεί λα εξκελεπζεί σο ην πιήζνο ησλ ζσζηώλ απαληήζεσλ ηνπ παηδηνύ ζην 

ζύλνιν ησλ έξγσλ, ελώ ην άζξνηζκά ηνπο αλά έξγν εθθξάδεη ην πιήζνο ησλ ζσζηώλ 

απαληήζεσλ (ή θαη ην πιήζνο ησλ παηδηώλ πνπ απάληεζαλ ζσζηά) ζην έξγν.  

 

 



37 
 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο ΢ύλνιν Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ1.2 0 1 0 0 1 1 0 1 1 3 

Δ1.4 0 0 1 0 1 0 0 0 1 1 

Δ2.2 0 1 1 0 2 1 1 1 1 4 

Δ2.4 0 0 0 0 0 1 1 1 1 4 

Δ3.2 1 1 0 1 3 0 1 0 1 2 

Δ3.4 0 0 0 0 0 1 1 0 1 3 

΢ύλνιν 1 3 2 1 7 4 4 3 6 17 

Δ4.2 - - - - - 1 0 0 0 1 

Δ4.4 - - - - - 0 0 1 0 1 

΢ύλνιν - - - - - 1 0 1 0 2 

Πίλαθαο 6: Δπίδνζε ζε έξγα ζρεηηθά κε ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο, αλά παηδί θαη αλά έξγν 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο ΢ύλνιν Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ1.1 0 0 0 0 0 0 1 0 1 2 

Δ1.3 1 0 1 1 3 1 1 1 1 4 

Δ2.1 0 0 1 0 1 0 0 0 1 1 

Δ2.3 0 0 0 0 0 1 1 1 1 4 

Δ3.1 0 1 1 1 3 1 1 1 1 4 

Δ3.3 1 0 0 0 1 1 1 1 1 4 

΢ύλνι

ν 

2 1 3 2 8 4 5 4 6 19 
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Δ4.1 - - - - - 0 0 0 1 1 

Δ4.3 - - - - - 0 1 0 0 1 

΢ύλνι

ν 

- - - - - 0 1 0 1 2 

Πίλαθαο 7: Δπίδνζε ζε έξγα ζρεηηθά κε ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο, αλά παηδί θαη αλά έξγν 

 

  Από ηα ζηνηρεία ησλ Πηλάθσλ 1 θαη 2 θαίλεηαη όηη, ζηα θνηλά έξγα ησλ δύν 

δνθηκαζηώλ, ππάξρεη αμηόινγε αύμεζε ησλ ζσζηώλ απαληήζεσλ από ηνλ Πξνέιεγρν 

ζην Μεηαέιεγρν,  ηόζν αλά παηδί, όζν θαη ζηε ζπλνιηθή ζπρλόηεηα ησλ ζσζηώλ 

απαληήζεσλ (από 7 ζηηο 17 γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο θαη από ηηο 8 ζηηο 19 γηα ηηο 

ζπλερείο, ζην ζύλνιν ησλ 24 απαληήζεσλ). Ο Υάξεο απάληεζε ζσζηά ζε όια απηά 

ηα έξγα ζην Μεηαέιεγρν. ΋ζνλ αθνξά ηα 4 επηπιένλ έξγα ηνπ Μεηαειέγρνπ, όια ηα 

παηδηά είραλ από κηα ζσζηή απάληεζε, κε ηνλ Κώζηα θαη ην Νίθν λα απαληνύλ 

ζσζηά ζηα έξγα πνπ αθνξνύλ ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο θαη ηελ Μαξία θαη ηνλ Υάξε 

ζηα έξγα πνπ αθνξνύλ ηηο ζπλερείο. 

  Αμίδεη λα ζεκεησζεί όηη 3 από ηα παηδηά (Ζ Μαξία, ν Νίθνο θαη ν Υάξεο) 

γλώξηδαλ από ηνλ πξνέιεγρν ηνλ όξν «κηζό» θαη κάιηζηα κπνξνύζαλ λα ην 

θαηαζθεπάζνπλ θαη γηα ηηο ζπλερείο αιιά θαη ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο. 

2. ΢ηξαηεγηθέο  

 Καηά ηε δηάξθεηα ηνπ πξνειέγρνπ κία ήηαλ ε θύξηα ζηξαηεγηθή πνπ ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνύζαλ γηα λα ιύζνπλ ηα πξνβιήκαηα «Γίθαηεο Μνηξαζηάο» ζηηο δηαθξηηέο 

κόλν πνζόηεηεο. Σα παηδηά ρώξηδαλ κε ην ρέξη ηνπο ηηο πνζόηεηεο ζηε κέζε θαη ζηε 

ζπλέρεηα κεηξνύζαλ ηα αληηθείκελα ησλ ζπλόισλ πνπ δεκηνπξγνύζαλ γηα λα 

βεβαησζνύλ όηη είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο. 

  Μεηά ηελ παξέκβαζε, όκσο ηα παηδηά έδεημαλ λα ρξεζηκνπνηνύλ γηα θάζε 

έξγν ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ είραλ αλαδπζεί θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο παξέκβαζεο. 

Υξεζηκνπνίεζαλ όινη ηελ επαλάιεςε ηεο  θαηά ηελ θαηαζθεπή ησλ πνιιαπιαζίσλ 

(ηόζν ζηηο δηαθξηηέο πνπ επαλαιάκβαλαλ νκάδεο αληηθείκελσλ όζν θαη ζηηο ζπλερείο 

πνπ επαλαιάκβαλαλ έλα αξρηθό θνκκάηη) θαη θξόληηδαλ πάληα όηαλ ρώξηδαλ κηα 

πνζόηεηα ζε ππνπνιιαπιάζηα απηά λα είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο.  Φάλεθαλ 

εμνηθεησκέλα κε ηηο έλλνηεο πνπ είραλ επεμεξγαζηεί θαη νη ηξείο από απηνύο 
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βειηίσζαλ ηηο αηηηνινγήζεηο ηνπο. Αλαθέξεηαη παξαθάησ ε θαηεγνξηνπνίεζε ησλ 

ζηξαηεγηθώλ αιιά θαη έλα ραξαθηεξηζηηθό παξάδεηγκα από ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ 

αλαπηύρζεθαλ από ηα παηδηά: 

Τπραία επηινγή (Σ0): Σν παηδί επηιέγεη ζηελ ηύρε κηα πνζόηεηα (ην εθθξάδεη ξεηά, 

ή θαίλεηαη από ηε ζπκπεξηθνξά ηνπ, π.ρ.,  δπζαλαζρεηεί). Υαξαθηεξηζηηθή είλαη ε 

απάληεζε ηνπ Υάξε πνπ αθνινπζεί ζην έξγν Δ1.3 ηνπ πξνειέγρνπ πνπ αλαθέξεη 

μεθάζαξα ην πώο επέιεμε ηελ απάληεζε ηνπ (αθόκε θαη αλ απηή ήηαλ ζσζηή). 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμσ απηή ηελ 

θνξδέια κε απηή θαη απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ 

αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην 

πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο κε πνηα ζα 

ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια; Γηα πεο κνπ!  

Χ: (2) [Γείρλεη ηελ θνξδέια πνπ επέιεμε] 

Γ: Γηαηί; 

Χ: Γελ μέξσ! Σπραία! 

Γνθηκή ρσξίο δηαδηθαζία ειέγρνπ (Σ1): ΢ηελ θαηεγνξία απηή ππάξρνπλ δύν 

ππνπεξηπηώζεηο ζηελ εθαξκνγή ηεο ζηξαηεγηθήο. Γηα ην 1/λ κηαο πνζόηεηαο (λ=2,3), 

ην παηδί επηιέγεη κηα κηθξόηεξε πνζόηεηα θαη βαζίδεηαη ζηελ αληηιεπηηθή 

αλαγλώξηζε ηεο ζρέζεο γηα λα ειέγμεη. Γηα παξάδεηγκα, ν Νίθνο ζην έξγν Δ1.3 ηνπ 

πξνειέγρνπ αλαθέξεη όηη ζα αληηζηνηρήζεη ηε κηθξόηεξε θνξδέια ζηε κεγαιύηεξε 

όπσο θαίλεηαη ζηελ παξαθάησ εηθόλα ιέγνληαο: «Γηαηί απηό είλαη ην παηδάθη θαη 

απηή είλαη ε κακά!» 

 

Δηθόλα 7: Ζ απάληεζε ηνπ Νίθνπ ζην έξγν Δ1.3 
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Γηα ην λ-πιάζην κηαο πνζόηεηαο (λ=2,3), ην παηδί επηιέγεη κηα κεγαιύηεξε 

πνζόηεηα θαη βαζίδεηαη ζηελ αληηιεπηηθή αλαγλώξηζε ηεο ζρέζεο γηα λα ειέγμεη. ΢αλ 

παξάδεηγκα γηα απηή ηε ζηξαηεγηθή κπνξνύκε λα αλαθαιέζνπκε ην πώο 

αληηκεηώπηζε ν Κώζηαο ην έξγν Δ2.3 ηνπ Πξνειέγρνπ, όπσο πξνθύπηεη από ηελ 

παξαθάησ απνκαγλεηνθώλεζε: 

 Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε 

ην θνπθιάθη] κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε 

απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ 

κνηξάζηεθαλ; 

Κ:  Απηή!  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

Κ: Γηαηί είλαη πνιύ κεγάιε!   

Γνθηκή κε δηαδηθαζία ειέγρνπ (Σ2): Πην ζπγθεθξηκέλα, γηα ην 1/λ, ην παηδί επηιέγεη 

κηα πνζόηεηα θαη ειέγρεη –κεηξάεη αλ ηα κέξε είλαη ηζνπιεζή, ή επαλαιακβάλεη ηελ 

πνζόηεηα πνπ δηάιεμε γηα λα δεη αλ θηηάρλεη ηελ αξρηθή. Ζ Μαξία θαίλεηαη λα 

ρξεζηκνπνηεί απηή ηε ζηξαηεγηθή θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ έξγνπ Δ1.1 ηνπ κεηαειέγρνπ 

όπσο θαίλεηαη από ην παξαθάησ απόζπαζκα: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε 

απηή, [εδώ δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο 

πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ 

λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην απ’ όια ηα θνκκάηηα 

ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

Μ: Απηή.  

Γ: Γηαηί; 

Μ: Γηαηί ρσξάεη θη άιιε κηα ηέηνηα, όπσο ζηηο άιιεο.  

Γηα ην λ-πιάζην: Σν παηδί θαηαζθεπάδεη ηελ πνζόηεηα πνπ απαηηείηαη κε ηελ 

επαλάιεςε ηεο πνζόηεηαο πνπ ηνπ δίλεηαη. Ζ Μαξία επαλαιακβάλνληαο ηελ 

πνζόηεηα πνπ ηεο δόζεθε κπόξεζε λα απαληήζεη ζην έξγν Δ1.3 ηνπ κεηαειέγρνπ, 

όπσο θαίλεηαη από ην απόζπαζκα πνπ αθνινπζεί. 
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Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια 

κε απηή θαη απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία 

αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ 

εδώ ηελ θνξδέια;  

Μ: Με απηή ηελ κηθξνύια πνηα ζα ηαηξηάμσ; Με απηή  

Γ: Γηαηί; 

Μ: Γηαηί ηελ γεκίδνπκε κε έλα άιιν ηέηνην ίδην θνκκαηάθη. ΋πσο θαη 

ηηο άιιεο. Έρνπλ δύν ίδηα θνκκαηάθηα πνπ ρσξάλε. 

Ηκη-λνεξή ε λνεξή θαηαζθεπή ηνπ 1/λ ή ηνπ λ-πιάζηνπ (Σ3): Γηα ην 1/λ, ην παηδί 

ηζνκεξίδεη ηελ πνζόηεηα π.ρ. «θόβνληαο» κε ην ρέξη θαη αλαδεηά ηελ θαηάιιειε 

επηινγή. ΢ηηο εηθόλεο πνπ αθνινπζνύλ θαίλεηαη πσο ηα ε Μαξία θαη ν Υάξεο 

ρξεζηκνπνηνύλ ηηο παξαπάλσ ζηξαηεγηθέο γηα ζπλερείο θαη δηαθξηηέο πνζόηεηεο.  

 

Δηθόλα 8: Ζ Μαξία ρξεζηκνπνηεί ηελ εκη- λνεξή θαηαζθεπή ηνπ 1/λ γηα ην έξγν 3.2 ηνπ κεηαειέγρνπ 

γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο.
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Δηθόλα 9: Ο Υάξεο ρξεζηκνπνηεί ηελ εκη- λνεξή θαηαζθεπή ηνπ 1/λ γηα ην έξγν 3.2 ηνπ κεηαειέγρνπ 

γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

 

Γηα ην  γηα ην 1/λ, ην παηδί ηζνκεξίδεη ηελ πνζόηεηα λνεξά, όπσο θάλεη ν 

Νίθνο γηα ην έξγν Δ3.1 θαη ην νπνίν παξνπζηάδεηαη ζην εμήο απόζπαζκα:  

 Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, 

ηνλ Γηώξγν.  Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

Ν: Απηό. [Αλαγλσξίδεη ακέζσο πνην είλαη ην κηζό]  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηό είλαη ην κηζό; 

Ν: Δπεηδή ν Γηώξγνο έβαιε απηό ην κηζό θαη απηό ην άιιν κηζό. 

Μηζό από δσ θαη κηζό από θεη. [Γείρλεη λα θόβεη κε ην ρέξη ηνπ.] 

Ννεξόο γηα ην λ-πιάζην: Σν παηδί επαλαιακβάλεη ηελ πνζόηεηα λνεξά. Ο Υάξεο 

ρξεζηκνπνηώληαο απηή ηε ζηξαηεγηθή βξίζθεη ηελ απάληεζε ζην έξγν Δ2.4 ηνπ 

κεηαειέγρνπ πξηλ ηνπ παξνπζηαζηνύλ νη ελαιιαθηηθέο ηνπ επηινγέο όπσο θαίλεηαη 

παξαθάησ: 

Γ: Η Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Η 

Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο [Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν 

θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο ηνπο έδσζε ε 

κακά;   
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Χ: [Βξίζθεη ηελ απάληεζε ρσξίο ηε βνήζεηα ηεο θάξηαο] Κπξία, ην 

ηέζζεξα δε ζα ην βάιεηο; Να έρεηο ην νιόθιεξν; 

Αξηζκεηηθνπνίεζε (Σ4): Σν παηδί βαζίδεηαη ζε ζρέζεηο κεηαμύ αξηζκώλ (πξηλ ή θαη 

ρσξίο λα ειέγμεη κε ρεηξηζκό ησλ πνζνηήησλ). Υαξαθηεξηζηηθή ε παξαθάησ 

απάληεζε ηνπ Υάξε ζην έξγν Δ1.2 ηνπ κεηαειέγρνπ: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο 

άιιεο κνπ ηηο θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή. 

Γεο ηηο επηινγέο θαη πεο κνπ… 

Χ: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

Χ: Γηαηί είλαη δύν, βάδνπκε θαη δύν θαη γίλνληαη ηέζζεξα. Γύν θαη 

δύν θάλεη ηέζζεξα. 

 

΢ηνπο Πίλαθεο 8 θαη 9  παξνπζηάδεηαη ν ηύπνο ηεο ζηξαηεγηθήο ηνπ θάζε 

παηδηνύ ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, αλά έξγν, γηα ηηο δηαθξηηέο θαη ηηο 

ζπλερείο πνζόηεηεο, αληίζηνηρα. ΢ηε ζπλέρεηα, ζηνλ Πίλαθα 10 παξνπζηάδεηαη ε 

ζπρλόηεηα εκθάληζεο ηεο θάζε ζηξαηεγηθήο θαηά ηνλ πξνέιεγρν θαη ηνλ κεηαέιεγρν. 

Αθόκε, ππάξρεη ζηνλ Πίλαθα 11, παξνπζηάδεηαη ε ζπρλόηεηα εκθάληζεο ηεο θάζε 

ζηξαηεγηθήο γηα ηα 2 επηπιένλ έξγα ηνπ κεηαειέγρνπ πνπ αθνξνύλ ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 

3:1. 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ 

Δ1.2 ΢0 Σ0 ΢0 ΢0 Σ4 ΢0 Σ0 Σ4 

Δ1.4 ΢0 ΢0 Σ0 ΢0 ΢2 ΢0 ΢0 Σ0 

Δ2.2 ΢0 Σ3 Σ3 ΢3 Σ4 Σ3 Σ2 Σ4 

Δ2.4 ΢0 ΢3 ΢0 Σ0 Σ3 Σ4 Σ4 Σ3 

Δ3.2 Σ3 Σ3 ΢3 ΢3 ΢0 Σ3 ΢3 Σ3 
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Δ3.4 ΢0 ΢0 ΢0 Σ0 Σ4 Σ3 ΢3 Σ4 

Δ4.2 - - - - Σ2 ΢0 ΢0 ΢0 

Δ4.4 - - - - ΢2 ΢0 Σ0 ΢3 

΢εκείσζε: Με έληνλε γξακκαηνζεηξά επηζεκαίλνληαη ηα έξγα ηα νπνία είραλ θαη ζσζηή απάληεζε 

Πίλαθαο 8: ΢ηξαηεγηθέο ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο αλά 

παηδί θαη αλά έξγν. 

 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ 

Δ1.1 ΢1 ΢1 ΢0 ΢1 ΢1 Σ3 ΢0 Σ3 

Δ1.3 Σ0 ΢1 Σ1 Σ0 Σ3 Σ2 Σ2 Σ0 

Δ2.1 ΢0 ΢3 Σ0 ΢0 Σ0 ΢0 ΢1 Σ3 

Δ2.3 ΢1 ΢1 ΢0 ΢1 Σ3 Σ3 Σ3 Σ3 

Δ3.1 ΢1 Σ3 Σ3 Σ0 Σ3 Σ2 Σ3 Σ3 

Δ3.3 Σ0 ΢0 ΢0 ΢0 Σ3 Σ2 Σ3 Σ3 

Δ4.1 - - - - ΢0 ΢0 ΢2 Σ3 

Δ4.3 - - - - ΢0 Σ2 ΢3 ΢0 

΢εκείσζε: Με έληνλε γξακκαηνζεηξά επηζεκαίλνληαη ηα έξγα ηα νπνία είραλ θαη ζσζηή απάληεζε) 

Πίλαθαο 9: ΢ηξαηεγηθέο ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο αλά 

παηδί θαη αλά έξγν. 

 

 

 

 



45 
 

Σηξαηεγηθή 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ        ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ 

΢0 8 4 9 8 29 2 3 3 2 10 

΢1 3 3 1 2 9 1 0 1 0 2 

΢2 0 0 0 0 0 1 3 2 0 6 

΢3 1 5 1 2 9 5 5 5 7 22 

΢4 0 0 1 0 1 3 1 1 3 8 

Πίλαθαο 10: ΢πρλόηεηα ηεο θάζε ζηξαηεγηθήο ζηα θνηλά έξγα ηνπ πξνειέγρνπ θαη ηνπ κεηαειέγρνπ 

Σηξαηεγηθή 

Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ 

΢0 2 3 2 2 9 

΢1 0 0 0 0 0 

΢2 2 1 1 0 4 

΢3 0 0 1 2 3 

΢4 0 0 0 0 0 

Πίλαθαο 11: ΢πρλόηεηα ηεο θάζε ζηξαηεγηθήο ζηα έξγα ηνπ κεηαειέγρνπ  

πνπ αθνξνύλ ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1. 

Από ηνπο Πίλαθεο 8,9 θαη 10 θαίλεηαη όηη ηα παηδηά θαηά ηνλ πξνέιεγρν 

επέιεγαλ ζπρλόηεξα ηπραία ηελ απάληεζε ηνπο κηαο θαη ζε έλα ζύλνιν 48 

απαληήζεσλ (12 έξγα x 4 παηδηά), 29 (60,4%) από ηηο απαληήζεηο ηνπο ζηεξίδνληαλ 

ζε απηή ηε ζηξαηεγηθή. Αθόκε, θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ πξνειέγρνπ θαλέλα από ηα 

παηδηά δελ πξνζπαζνύζε λα ειέγμεη ηελ απάληεζε ηνπ δνθηκάδνληαο λα ζπλζέζεη ή 

λα κνηξάζεη ηε δεηνύκελε πνζόηεηα. Σα πξάγκαηα αιιάδνπλ θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ 

κεηαειέγρνπ πνπ δείρλεη όηη ηα παηδηά πξνρσξνύλ ζηε ρξήζε ζηξαηεγηθώλ πνπ 

ζρεηίδνληαη κε ηελ θαηαλόεζε ησλ ζρέζεσλ πνπ αλαπηύζζνληαη αλάκεζα ζε 

ππνπνιιαπιάζηα θαη πνιιαπιάζηα. Πην ζπγθεθξηκέλα, όια ηα παηδηά 
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ρξεζηκνπνίεζαλ ηε ζηξαηεγηθή ηεο δνθηκαζίαο κε δηαδηθαζία ειέγρνπ αιιά θαη ηεο 

εκη- λνεξήο θαη λνεξήο θαηαζθεπήο ησλ ππνπνιιαπιαζίσλ θαη  ησλ πνιιαπιαζίσλ 

πνπ ηνπο δεηήζεθαλ. Αθόκε, κεηώζεθε ε ρξήζε ηεο ηπραίαο επηινγήο κηαο θαη 10 από 

ηηο 48 απαληήζεηο (20,8%) ζηεξίρζεθαλ ζε απηή ηε ζηξαηεγηθή. Σν ίδην όκσο, δελ 

ηζρύεη θαη γηα ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ ηα παηδηά γηα ηα πνπ αθνξνύλ ηηο 

ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1 όπσο θαίλεηαη θαη από ηνλ Πίλαθα 11. Ζ ηπραία επηινγή ηεο 

απάληεζεο ηνπο ρξεζηκνπνηείηαη σο ζηξαηεγηθή 9 θνξέο ζε έλα ζύλνιν 16 

απαληήζεσλ (56,25%) ελώ ε αξηζκεηηθνπνίεζε σο ζηξαηεγηθή δελ ρξεζηκνπνηείηαη 

θαζόινπ. Αθόκε, ν Κώζηαο, ε Μαξία θαη ν Νίθνο ρξεζηκνπνηνύλ ηε δηαδηθαζία ηνπ 

ειέγρνπ γηα ηηο απαληήζεηο ηνπο, ελώ ν Νίθνο θαη ν Υάξεο ρξεζηκνπνηνύλ θαη ηελ 

ζηξαηεγηθή ηεο εκη- λνεξήο θαη λνεξήο θαηαζθεπήο ησλ ππνπνιιαπιαζίσλ θαη ησλ 

πνιιαπιαζίσλ πνπ ηνπο δεηήζεθαλ. 

  Οη ζηξαηεγηθέο πνπ αλέπηπμαλ ηα παηδηά κεηά ηελ παξέκβαζε ηα ππνζηήξημαλ 

ώζηε λα εμεγήζνπλ θαη ηηο απαληήζεηο ηνπο, όπσο ζα ζπδεηεζεί ζηελ επόκελε 

ελόηεηα. 

 

3. Αηηηνιόγεζε απαληήζεσλ   

Καηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπκκεηνρήο ηνπο ζηηο δηαδηθαζίεο ειέγρνπ ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνίεζαλ κηα πιεζώξα αηηηνινγήζεσλ. ΢ηα έξγα ηνπ πξνειέγρνπ ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνύζαλ σο αηηηνιόγεζε πξάγκαηα πνπ είραλ δηδαρζεί ζην ζρνιείν ρσξίο 

ζπλάθεηα κε ην αληηθείκελν αιιά θαη αηηίεο πνπ είραλ σο ζηόρν λα εξκελεύζνπλ κε 

ηνλ δηθό ηνπο ηξόπν ην «γηαηί» δόζεθε ε ιύζε ζην πξόβιεκα πνπ είραλ λα 

αληηκεησπίζνπλ.  Παξαηεξείηαη, ινηπόλ, όηη κόλν ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο 

εμεγνύζαλ ηνλ όξν «δίθαηε κνηξαζηά» θαη ην κηζό δείρλνληαο λα έρνπλ γλώζε ησλ 

όξσλ κε 3 από ηα παηδηά λα ππνζηεξίδνπλ όηη γηα λα είλαη δίθαηε ε κνηξαζηά πξέπεη νη 

πνζόηεηεο πνπ κνηξάδνληαη λα είλαη ίδηεο.   

  Δμεηάδνληαο ηηο εμεγήζεηο ησλ παηδηώλ ζηα έξγα ηνπ πξνειέγρνπ θαη ηνπ 

κεηαειέγρνπ, αλαγλσξίζηεθαλ 5 θαηεγνξίεο εμεγήζεσλ: 

Κακία εμήγεζε (ΔΞ0): Ζ θαηεγνξία απηή αθνξά ηηο απαληήζεηο γηα ηηο νπνίεο δελ 

δόζεθε θακία εμήγεζε. 



47 
 

Με εμεγήζεηο (ΔΞ1): Ζ θαηεγνξία απηή πεξηιακβάλεη ηηο εμεγήζεηο ηνπ ηύπνπ 

«Έηζη είλαη!» ή «Σν είδα».  

Χεπδνεμεγήζεηο (ΔΞ2): Δμεγήζεηο νη νπνίεο δελ ζρεηίδνληαη κε ην έξγν 

αιιά κε εκπεηξίεο ησλ παηδηώλ ή βηώκαηα ηα νπνία ήζειαλ λα 

πεξηγξάςνπλ. Γηα παξάδεηγκα ζα πεη ν Νίθνο θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ έξγνπ 

Δ2.1 ηνπ πξνειέγρνπ: 

 

 Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο θίινο κνπ ν Γηώξγνο 

θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] ζα 

κνηξαζηνύλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην 

θνκκάηη ζα πάξεη ν Γηώξγνο; 

Ν: Μκκκ (2) Ννκίδσ όηη πήξε απηή! 

Γ: Γηα ηαίξηαμε ηε! Γηαηί; 

Ν: Γηα λα ηελ θάεη κεηά ην θαγεηό! 

 

Χεπδνκαζεκαηηθέο εμεγήζεηο (ΔΞ3): Δμεγήζεηο ζηηο νπνίεο ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνύλ πξάγκαηα πνπ γλσξίδνπλ ζρεηηθά κε καζεκαηηθέο έλλνηεο ζεσξώληαο 

όηη έηζη ζα δώζνπλ ιύζε ζην πξόβιεκα πνπ ηνπο παξνπζηαδόηαλ. Θα εμεγήζεη ε 

Μαξία ζην έξγν Δ1.2 ηνπ πξνειέγρνπ: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο 

άιιεο κνπ ηηο θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή… 

Μ: Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα, πέληε, έμη. Δδώ είλαη έμη νη θαξακέιεο.  

Γ: Χξαία! Καη ζα ηαηξηάμνπκε απηή ηελ θάξηα κε απηή. Θέιεηο λα 

κνπ πεηο κε θάξηα ζα ηαηξηάμσ απηή εδώ; Γηα δεο εζύ! Από απηέο ηηο 

θάξηεο κπνξείο λα δηαιέμεηο. Γελ κπνξείο όκσο λα θνπλήζεηο ηηο 

θάξηεο πνπ ηαίξηαμα εγώ. Μπνξείο λα δηαιέμεηο από ηηο ππόινηπεο. 

Μ:  Μα απηή είλαη ίδηα κε απηή [Γείρλεη κηα αθόκα θάξηα πνπ έρεη 

έμη θαξακέιεο]. 
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Γ: Ναη αιιά εζύ απηέο εδώ ηηο θάξηεο δελ κπνξείο λα ηηο θνπλήζεηο. 

Πξέπεη λα δηαιέμεηο από ηηο ππόινηπεο πνπ ζνπ έδσζα γηα λα 

ηαηξηάμεηο ηελ ηειεπηαία θαξηνύια. Μπξάβν!=  

Μ:  Ξέξεηο γηαηί ην ‘θαλα; Γηαηί; Έλα, δύν. ΋ηαλ αξρίδνπκε λα 

κεηξάκε δε μεθηλάκε έλα, δύν. Δδώ είλαη έλα, δύν. Δδώ ζπλνιηθά 

απηά είλαη ίδηα, είλαη έμη, ηα κέηξεζα εγώ πξηλ απηά. 

Γ: Χξαία! 

Έγθπξεο εμεγήζεηο (ΔΞ4): Δδώ ηα παηδηά είηε θάλνπλ ξεηή αλαθνξά ζηηο πνζόηεηεο 

θαη ζηηο κεηαμύ ηνπο ζρέζεηο, είηε θαίλεηαη λα ηηο αμηνπνηνύλ. 

΢ην παξαθάησ παξάδεηγκα, ν Νίθνο εμεγεί ηη είλαη θαη ην κηζό κηαο ζνθνιάηαο: 

Ν: Ναη, ην θόβνπκε ζηε κέζε θαη κέλεη ην κηζό. [Γείρλεη κε ην ρέξη 

ηνπ ηελ κέζε ηεο ζνθνιάηαο ελώ πεξηγξάθεη ηελ δηαδηθαζία] Καη 

κέλεη έλα άιιν ραξηόλη πνπ είλαη κηθξόηεξν θαη είλαη όζν απηό 

[Γείρλεη ην κηζό}. 

Γ: Α, σξαία! 

Ν: Καη κέλεη θαη ην άιιν θνκκάηη πνπ είλαη ην κηζό! Δίλαη ίδην κε ην 

άιιν! Να δεο [Σαπηίδεη ηα δύν θνκκάηηα]. 

΢ην επόκελν παξάδεηγκα, ν Υάξεο θαίλεηαη λα αμηνπνηεί ηελ θεληξηθή αξρή 

όηη ζε κηα δίθαηε κνηξαζηά ηα κεξίδηα πξέπεη λα είλαη ίζα:  

Γ: Πόζεο ήηαλ νη θαξακέιεο δειαδή; Αλ πήξε δύν ε Διελίηζα…. 

Χ:  ….Καη δύν ε αδεξθνύια ηεο. 

Γ: Καη όιεο καδί πόζεο ήηαλ; 

Χ: Σέζζεξηο. Καη κεηά έγηλαλ δύν γηα ηελ θάζε κία. 

 ΢ηνπο Πίλαθεο 12 θαη 13 εκθαλίδνληαη αλαιπηηθά ν ηύπνο εμήγεζεο αλά παηδί 

θαη αλά έξγν ζηα έξγα δηαθξηηώλ θαη ζπλερώλ πνζνηήησλ, αληίζηνηρα, θαηά ηνλ  

πξνέιεγρν θαη ην κεηαέιεγρν. Με έληνλα γξάκκαηα ζεκεηώλνληαη νη εμεγήζεηο πνπ 

αληηζηνηρνύλ ζε ζσζηή απάληεζε. ΢ηε ζπλέρεηα ζηνλ πίλαθα 14 παξνπζηάδεηαη ε 

ζπρλόηεηα εκθάληζεο ησλ παξαπάλσ εμεγήζεσλ ζην ζύλνιν ησλ απαληήζεσλ ησλ 
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παηδηώλ ζηα έξγα πνπ αθνξνύλ ηόζν ηηο δηαθξηηέο όζν θαη ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

Σέινο, ν πίλαθαο 15 καο δίλεη ηελ ζπρλόηεηα εκθάληζεο ησλ παξαπάλσ εμεγήζεσλ 

γηα ηα επηπιένλ έξγα ηνπ κεηαειέγρνπ πνπ αθνξνύλ ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1. 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ 

Δ1.2 ΔΞ1 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ4 

Δ1.4 ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ0 ΔΞ4 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ0 

Δ2.2 ΔΞ0 ΔΞ2 ΔΞ2 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ0 ΔΞ4 

Δ2.4 ΔΞ1 ΔΞ4 ΔΞ3 ΔΞ0 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 

Δ3.2 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ1 

Δ3.4 ΔΞ0 ΔΞ0 ΔΞ0 ΔΞ2 ΔΞ4 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ4 

Δ4.2 - - - - ΔΞ4 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ0 

Δ4.4 - - - - ΔΞ3 ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ3 

΢εκείσζε: Με έληνλε γξακκαηνζεηξά επηζεκαίλνληαη ηα έξγα ηα νπνία είραλ θαη ζσζηή απάληεζε 

Πίλαθαο 12: Δμεγήζεηο ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο αλά παηδί θαη 

αλά έξγν. 

 

 

 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ 

Δ1.1 ΔΞ1 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 

Δ1.3 ΔΞ0 ΔΞ2 ΔΞ2 ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ1 

Δ2.1 ΔΞ2 ΔΞ2 ΔΞ2 ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ1 ΔΞ4 

Δ2.3 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ3 ΔΞ4 
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Δ3.1 ΔΞ1 ΔΞ3 ΔΞ2 ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ4 

Δ3.3 ΔΞ0 ΔΞ0 ΔΞ0 ΔΞ0 ΔΞ4 ΔΞ4 ΔΞ0 ΔΞ4 

Δ4.1 - - - - ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ1 

Δ4.3 - - - - ΔΞ0 ΔΞ3 ΔΞ4 ΔΞ0 

΢εκείσζε: Με έληνλε γξακκαηνζεηξά επηζεκαίλνληαη ηα έξγα ηα νπνία είραλ θαη ζσζηή απάληεζε 

Πίλαθαο 13: Δμεγήζεηο ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο αλά 

παηδί θαη αλά έξγν. 

 

 

Δμήγεζε 

Πξνέιεγρνο Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ        ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ 

Δμ0 5 2 2 6 15 0 0 2 1 3 

Δμ1 4 0 0 0 4 0 1 1 1 3 

Δμ2 3 4 7 1 15 0 1 2 0 4 

Δμ3 0 5 3 3 11 4 3 2 0 9 

Δμ4 0 1 0 2 3 8 7 5 10 30 

Πίλαθαο 14: ΢πρλόηεηα θάζε ηύπνπ εμήγεζε ζην ζύλνιν ησλ θνηλώλ έξγσλ, αλά παηδί  ζηνλ 

πξνέιεγρν θαη ην κεηαέιεγρν 

Δμήγεζε 

Μεηαέιεγρνο 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢ ΣΥΝΟΛΟ 

ΔΞ0 2 1 0 2 5 

ΔΞ1 0 0 0 1 1 

ΔΞ2 0 0 0 0 0 
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Πίλαθαο 15: ΢πρλόηεηα θάζε ηύπνπ εμήγεζε ζην ζύλνιν ησλ έξγσλ πνπ αθνξνύλ ηελ ζρέζε 1:3 θαη 

3:1, αλά παηδί  ζηνλ κεηαέιεγρν 

 

΋πσο θαίλεηαη από ηα ζηνηρεία ηνπ Πίλαθα 12 θαηά ηνλ πξνέιεγρν ηα 

παηδηά έδσζαλ θαηά θύξην ιόγν κε έγθπξεο εμεγήζεηο (ΔΞ0, ΔΞ1, ΔΞ2) 

κηαο θαη κόλν νη 3 από ηηο 48 αηηηνινγήζεηο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ ηα 

παηδηά θαηά ηε ζπκκεηνρή ηνπο ζηα έξγα ήηαλ έγθπξεο. Αληίζεηα, ζην 

κεηαέιεγρν, ε πιεηνςεθία ησλ εμεγήζεσλ πνπ δόζεθαλ ήηαλ έγθπξεο, 

ελώ παξάιιεια ζεκεηώζεθε ζεκαληηθή κείσζε θαη ζηηο απαληήζεηο πνπ 

είηε δελ είραλ θάπνηα εμήγεζε, είηε είραλ σο εμεγήζεηο πξάγκαηα πνπ δελ 

είραλ θακία ζρέζε κε ηα ππό επεμεξγαζία έξγα (θαηεγνξίεο ΔΞ1, ΔΞ2). 

Σα παηδηά θαηάθεξαλ λα ρξεζηκνπνηνύλ ζσζηά αηηηνινγήζεηο ζηηο νπνίεο 

ηα ίδηα θαηέιεμαλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο. ΋ζνλ αθνξά ηα 

έξγα ηνπ κεηαειέγρνπ πνπ ζρεηίδνληαη κε ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1 ηα 

παηδηά δίλνπλ θαηά θύξην ιόγν ςεπδνκαζεκαηηθέο εμεγήζεηο ή επηιέγνπλ 

λα κελ εμεγήζνπλ θαζόινπ ηελ απάληεζε ηνπο, όπσο θαίλεηαη θαη από 

ηνλ πίλαθα 15. 

4. Δξκελεία ησλ καζεκαηηθώλ όξσλ 

Καηά ηε δηάξθεηα ηόζν ηνπ πξνειέγρνπ όζν θαη ηνπ κεηαειέγρνπ ηα παηδηά θιήζεθαλ 

λα απαληήζνπλ ζηελ εξώηεζε: «Ση ζεκαίλεη ε ιέμε κηζό/ έλα ηξίην;» θαη «Ση 

ζεκαίλεη ε ιέμε δηπιάζην/ ηξηπιάζην;», πξνζπαζώληαο λα εμεγήζνπλ ιεθηηθά ηνπο 

όξνπο πνπ επεμεξγάζηεθαλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπκκεηνρήο ηνπο ζηα έξγα ησλ 

θαηεγνξηώλ Γ θαη Γ. 

 ΢ηνπο Πίλαθεο 16, 17, 18 θαη 19 παξνπζηάδεηαη ε παξνπζία ή κε εξκελείαο 

γηα ηνπο καζεκαηηθνύο όξνπο πνπ ηα παηδηά επεμεξγάζηεθαλ αλά παηδί θαη αλά έξγν 

ζηνλ Πξνέιεγρν θαη ην Μεηαέιεγρν, γηα ηα έξγα δηαθξηηώλ θαη ζπλερώλ πνζνηήησλ.  

Οη πεξηπηώζεηο θαηά ηηο νπνίεο ηα παηδηά έδσζαλ εξκελεία ζηνπο όξνπο πνπ ε 

εξεπλήηξηα ηνπο παξνπζίαζε θσδηθνπνηήζεθαλ σο 1, ελώ εθείλεο νη πεξηπηώζεηο πνπ 

ΔΞ3 1 3 2 1 7 

ΔΞ4 1 0 2 0 3 
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δελ δόζεθε εξκελεία ησλ όξσλ σο 0. Οη θσδηθνί απηνί κπνξνύλ λα ζεσξεζνύλ θαη σο 

αξηζκεηηθέο ηηκέο πνπ εθθξάδνπλ ηε ζπρλόηεηα εξκελείαο ησλ όξσλ αλά παηδί θαη 

αλά έξγν.  

Έξγν 

Πξνέιεγρνο ΢ύλνιν Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ3.1 0 1 1 0 2 1 0 0 1 2 

Δ3.2 0 0 1 1 2 0 0 1 0 1 

΢ύλνιν 0 1 2 1 4 1 0 1 1 3 

Πίλαθαο 16: ΢πρλόηεηα εξκελείαο ηνπ όξνπ «κηζό» ζην ζύλνιν ησλ έξγσλ γηα δηαθξηηέο θαη ζπλερείο 

πνζόηεηεο αλά παηδί 

Έξγν 

Πξνέιεγρνο ΢ύλνιν Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ3.3 0 0 0 0 0 1 1 0 0 2 

Δ3.4 0 1 0 1 2 1 0 1 0 2 

΢ύλνιν 0 1 0 1 2 2 1 1 0 4 

Πίλαθαο 17: ΢πρλόηεηα εξκελείαο ηνπ όξνπ «δηπιάζην» ζην ζύλνιν ησλ έξγσλ γηα δηαθξηηέο θαη 

ζπλερείο πνζόηεηεο αλά παηδί 

Έξγν 

Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ4.1 0 0 0 0 0 

Δ4.2 0 1 0 0 1 

΢ύλνιν 0 1 0 0 1 

Πίλαθαο 18: ΢πρλόηεηα εξκελείαο ηνπ όξνπ «έλα ηξίην» ζην ζύλνιν ησλ έξγσλ γηα δηαθξηηέο θαη 

ζπλερείο πνζόηεηεο αλά παηδί  ζηνλ κεηαέιεγρν 
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Έξγν 

Μεηαέιεγρνο ΢ύλνιν 

ΚΧ΢ΣΑ΢ ΜΑΡΗΑ ΝΗΚΟ΢ ΥΑΡΖ΢  

Δ4.1 0 1 1 0 2 

Δ4.2 0 0 0 0 0 

΢ύλνιν 0 1 1 0 2 

Πίλαθαο 19: ΢πρλόηεηα εξκελείαο ηνπ όξνπ «ηξηπιάζην» ζην ζύλνιν ησλ έξγσλ γηα δηαθξηηέο θαη 

ζπλερείο πνζόηεηεο αλά παηδί  ζηνλ κεηαέιεγρν 

 

Παξαηεξείηαη ζύκθσλα κε ηνλ πίλαθα 16, πσο ζηνλ πξνέιεγρν, ε Μαξία, ν 

Νίθνο θαη ν Υάξεο πξνζπαζνύλ λα δώζνπλ εξκελεία ζηνλ όξν «κηζό» ελώ ζηνλ 

κεηαέιεγρν ν Κώζηαο, ν Νίθνο θαη ν Υάξεο. Σόζν ζηνλ πξνέιεγρν όζν θαη ζηνλ 

κεηαέιεγρν, ηα παηδηά επηθαινύληαη ηελ ελέξγεηα ηνπ ηζνκεξηζκνύ γηα λα 

απαληήζνπλ ζηελ εξώηεζε: «Ση ζεκαίλεη ε ιέμε κηζό;». Σν παξαθάησ απόζπαζκα 

απνηειεί έλα παξάδεηγκα ηεο εξκελείαο ηνπ όξνπ «κηζό» από ηελ Μαξία ζην έξγν 

Δ3.1 ηνπ πξνειέγρνπ: 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε «κηζό»; 

Μ: Ναη, όηη ην θόβνπκε θαη κέλνπλ δύν… 

Γ: Α θαη απηά ηα δύν; 

Μ: Απηά είλαη ηα κηζά! 

Γ: Δίλαη κηζά! Καη ην έλα κηζό είλαη όζν ην άιιν κηζό; Ή κπνξείο λα 

έρεηο έλα κεγάιν κηζό θαη έλα κηθξό; 

Μ: ΋ρη, γηαηί ζα ηζαθώλνληαλ! Πξέπεη λα είλαη ίδηα κέηξα νη 

ζνθνιάηεο! 

Από ηελ άιιε, ζύκθσλα κε ηνλ πίλαθα 17, γηα ηνλ όξν «δηπιάζην» 

πξνζπάζεζαλ λα δώζνπλ εξκελεία ζηνλ πξνέιεγρν κόλν ε Μαξία θαη ν 

Υάξεο ρσξίο λα ηα θαηαθέξνπλ (Ζ Μαξία αλέθεξε πσο δηπιάζην ζεκαίλεη 

ην ίδην θαη ν Υάξεο όηη «έρεηο πάληα άιιεο δύν καδί»). Αληίζεηα ζηνλ 
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κεηαέιεγρν εξκελεία ηνπ όξνπ πξνζπαζνύλ λα δώζνπλ ηξία από ηα ηέζζεξα 

παηδηά (ν Κώζηαο, ε Μαξία θαη ν Νίθνο) θαη κάιηζηα ηα θαηαθέξλνπλ 

ρξεζηκνπνηώληαο ηελ ελέξγεηα ηεο επαλάιεςεο ηεο πνζόηεηαο όπσο 

θαίλεηαη θαη από ην παξαθάησ παξάδεηγκα γηα ην έξγν Δ3.3 ηνπ 

κεηαειέγρνπ: 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη δηπιάζην; 

Μ: Ναη ην δηπιό. ΋ηη έρεη πάληα δύν ηέηνηα θνκκαηάθηα. 

Γηα ηελ έλλνηα ηνπ 1/3, όπσο παξνπζηάδεη ν πίλαθαο 18, κόλν ε 

Μαξία πξνζπάζεζε λα δώζεη εξκελεία ηνπ παξαπάλσ όξνπ κεηά από 

πξνηξνπή ηεο εξεπλήηξηαο θάλνληαο ιάζνο (ην ίδην ιάζνο πνπ είρε θάλεη θαη 

θαηά ηελ παξέκβαζε όπσο αλαθέξεηαη θαη πην θάησ) θαη κπεξδεύνληαο ην 

1/3 κε ην κηζό. Σέινο, γηα ηνλ όξν «ηξηπιάζην» (πίλαθαο 19) ε Μαξία θαη ν 

Νίθνο εξκελεύνπλ ζσζηά ην ηη ζεκαίλεη ν όξνο ιέγνληαο ζηελ εξεπλήηξηα ην 

πόζεο θνξέο πξέπεη λα επαλαιεθζεί ε πνζόηεηα πνπ ηνπο δίλεηαη γηα λα 

«θηηάμνπλ» ην ηξηπιάζην ηεο όπσο θαίλεηαη θαη από ην απόζπαζκα γηα ην 

έξγν Δ4.3 από ηηο απαληήζεηο ηνπ Νίθνπ: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ 

είλαη ηξηπιάζηα από απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

Ν: Απηό  

Γ: Α, ηη ζεκαίλεη «ηξηπιάζην»; 

Ν: Θα κπνπλ ηξία θνκκάηηα. ΢αλ απηό ηξεηο θνξέο. 

 

4. Λαλζαζκέλεο απαληήζεηο 

Σα δεδνκέλα  πνπ ζπιιέρζεθαλ θαηά ηελ δηάξθεηα ηνπ Μεηαειέγρνπ 

παξνπζηάδνπλ ηδηαίηεξν ελδηαθέξνλ θαη σο πξνο ηα ιάζε ηα νπνία έθαλαλ ηα παηδηά. 

Πην ζπγθεθξηκέλα, θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ Μεηαειέγρνπ δύν από ηα παηδηά (ν Κώζηαο 

θαη ν Νίθνο) αλ θαη θαηάθεξαλ λα επεμεξγαζηνύλ κε επηηπρία ηελ πιεηνςεθία ησλ 

έξγσλ απάληεζαλ ιάζνο ζε 7 από απηά ζε αληίζεζε κε ηνπο άιινπο δύν 

ζπκκεηέρνληεο (ηελ Μαξία θαη ηνλ Υάξε), νη νπνίνη απάληεζαλ ιάζνο ζε ιηγόηεξα 
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έξγα από απηνύο.  ΢ηηο πεξηζζόηεξεο πεξηπηώζεηο ηα παηδηά επέιεγαλ ηπραία ηελ 

απάληεζε ηνπο θαη είηε δελ ηελ αηηηνινγνύζαλ θαζόινπ είηε ρξεζηκνπνηνύζαλ 

ςεπδνκαζεκαηηθέο εμεγήζεηο όπσο γηα παξάδεηγκα ν Κώζηαο ζην έξγν 1.4 ηνπ 

Μεηαειέγρνπ πνπ παξαζέηνπκε ζηε ζπλέρεηα: 

Γ: Πνιύ σξαία! Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ 

θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε απηή. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο 

αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο 

θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο. Πην ζπγθεθξηκέλα νη 

θάξηεο παξνπζηάδνπλ ηηο αληηζηνηρίεο 3:6 θαη 1:2 ] Θέιεηο λα κνπ 

πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια [Η θάξηα έρεη 2 

θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να ζνπ βάισ όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

Κ: [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επηιέγεη. Η θάξηα έρεη 3 θαξακέιεο.] 

Γ: Γηαηί; 

Κ: Γηαηί έλα θαη έλα καο θάλνπλ δύν θαη άιιν έλα καο θάλεη ηξία.  

Γ: Γειαδή, έλα θαη έλα καο θάλνπλ δύν. Αλ βάιεηο θαη αθόκα έλα ζα 

γίλεη ηξία. 

 

Τπήξμε όκσο θαη κία πεξίπησζε πνπ έλα από ηα παηδηά αλ θαη θαηάθεξε λα 

παξαηεξήζεη όηη ππάξρεη θάπνηνπ είδνπο ζρέζε κεηαμύ ησλ πνζνηήησλ δελ θαηάθεξε 

λα ηελ αλαγλσξίζεη ζσζηά. Γηα παξάδεηγκα, ζηελ παξαθάησ εηθόλα θαίλεηαη πσο ν 

Νίθνο αλ θαη παξαηεξεί όηη νη θνξδέιεο πνπ ηνπ δώζακε γηα ην έξγν 1.1 «θξύβνπλ» 

κηα ζρέζε κηζνύ θαη δηπιάζηνπ εθείλνο επηιέγεη λα κελ αληηζηνηρήζεη ζηελ ηξίηε 

επηινγή ην κηζό ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο αιιά ην δηπιάζην. (ζρέζε 1:2 αληί γηα 2:1) 
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Δηθόλα 10: Ζ απάληεζε ηνπ Νίθνπ ζην έξγν 1.1 ηνπ Μεηαειέγρνπ 

 

Οη πεξηζζόηεξεο ιάζνο απαληήζεηο δόζεθαλ από ηα παηδηά ζηα έξγα ηνπ 

Μεηαειέγρνπ πνπ αθνξνύλ ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1. Έλα κέξνο από ηηο απαληήζεηο 

ηνπο έγηλαλ κε ηελ ζηξαηεγηθή ηεο ηπραίαο επηινγήο θαη νξηζκέλνη από απηνύο δελ 

έδσζαλ θακία εμήγεζε ή κε εμήγεζε ηνπ ηύπνπ «Σν είδα». Χζηόζν παξαηεξώληαο 

ηελ απάληεζε ηεο Μαξίαο ζηελ επηινγή ηεο γηα ην θνκκάηη ηνπ 1/3 ηεο ζνθνιάηαο ζα 

επηζεκάλνπκε πσο δελ θαηάθεξε λα αλαγλσξίζεη ηελ ζρέζε 1:3 αιιά επέκελε ζην λα 

εθαξκόδεη όηη είρε αληηιεθζεί γηα ηηο ζρέζεηο 1:2 θαηά ηε δηάξθεηα ηεο παξέκβαζεο. 

Γηα παξάδεηγκα ζην έξγν Δ4.1 γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο  ε Μαξία ζα αλαθέξεη ηα 

εμήο: 

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ην 1/3 ζην θνπθιάθη κνπ, 

ηνλ Γηώξγν.  Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

Μ: Απηό; 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

Μ: Γε ην μέξσ. ΢ηε κέζε ζα ην κνηξάζσ; 

Γ: Γε μέξσ. 

Μ: ΢ηε κέζε ζα ην κνηξάζσ. Απηό είλαη ην ζσζηό. Σν έλα ηξίην είλαη 

ην έλα κηζό. 
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Αμίδεη εδώ λα ζεκεησζεί πσο ε Μαξία επαλαιακβάλεη ζηνλ 

κεηαέιεγρν ην ίδην ιάζνο πνπ είρε θάλεη θαη θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο 

παξέκβαζεο όπσο ζα αλαθεξζεί θαη ζηε ζπλέρεηα θαη ην νπνίν είρε ηόηε 

αιιάμεη κεηά από παξαίλεζε ελόο από ηνπο άιινπο ζπκκεηέρνληεο. 

 

2.7.2: Δπειζόδια από ηε διαδικαζία ηες παρέμβαζες 

 

  ΋πσο θάλεθε από ηα απνηειέζκαηα πνπ παξνπζηάζηεθαλ ζηελ πξνεγνύκελε 

ελόηεηα, ηα παηδηά πνπ ζπκκεηείραλ ζηελ παξέκβαζε βειηίσζαλ ηηο απαληήζεηο ηνπο, 

αλέπηπμαλ ζηξαηεγηθέο θαη ηηο αμηνπνίεζαλ ηόζν γηα λα αληηκεησπίζνπλ ηα έξγα, όζν 

θαη γηα λα αηηηνινγήζνπλ ηηο απαληήζεηο ηνπο. Από ηελ άιιε κεξηά, θαίλεηαη όηη ε 

γελίθεπζε απηώλ ησλ λέσλ ζηξαηεγηθώλ ζηελ πεξίπησζε ηνπ 1/3 θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ 

ήηαλ πεξηνξηζκέλε. ΢ηε ζπλέρεηα ζα πεξηγξαθνύλ επεηζόδηα από ηελ παξέκβαζε, ηα 

νπνία θσηίδνπλ ηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν πξνέθπςαλ απηέο νη αιιαγέο, αιιά θαη νη 

πεξηνξηζκνί. (Οη απνκαγλεηνθσλήζεηο από ηελ δηαδηθαζία ηεο παξέκβαζεο 

βξίζθνληαη ζην Παξάξηεκα Γ).  

Δπεηζόδην 1 (Ηκέξα 1
ε
 ,  Έξγν Α.1.10): Πώο ζα κνηξάζσ δίθαηα 3 κπηζθόηα ζηα 

δπν; («Γίθαηε κνηξαζηά» γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο) 

Σν επεηζόδην απηό αθνξά ηε πξνζπάζεηα ησλ παηδηώλ λα κεηαθέξνπλ ηηο γλώζεηο 

ηνπο γηα ηε «δίθαηε κνηξαζηά» ησλ δηαθξηηώλ πνζνηήησλ ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

Δίλαη κηα κεηαβαηηθή δξαζηεξηόηεηα πνπ είρε σο ζηόρν λα πξνθαιέζεη ηα παηδηά λα 

πξνζπαζήζνπλ λα «ζπάζνπλ» ηελ κνλάδα. Παξαθάησ πεξηγξάθεηαη ην πώο ηα παηδηά 

αληηκεηώπηζαλ ην έξγν κέρξη ν Υάξεο λα ζθεθηεί «ιύζε» γηα ην ηειεπηαίν κπηζθόην.  

Γ: Σέιεηα! Υάξε είζαη έηνηκνο θαη εζύ λα βνεζήζεηο ηνλ Πακ θαη ηελ 

Πέλπ; Αλ ηώξα ε κακά ηνπο δώζεη 3 κπηζθόηα. Πόζα κπηζθόηα ζα 

πάξεη ν Πακ θαη πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ε Πέλπ; Γηα ζθέςνπ. 

Χ:  Γε κπνξώ λα ηα κνηξάζσ ηα 3 κπηζθόηα ζε δύν παηδηά 

Γ: Να ηα πάξσ πίζσ δειαδή ηα κπηζθόηα; Γελ κπνξείο λα ηνπο 

βνεζήζεηο; 

Χ: ΋ρη! 

Γ: Γηα πάκε λα πξνζπαζήζνπκε! Έρσ δύν παηδάθηα, ζσζηά; 
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Χ: Ναη! 

Γ: Πσο κπνξνύκε λα κνηξάζνπκε; 

Κ: Θα θόςνπκε (.) 

Γ: (Κάλεη λόεκα ζηνλ Κώζηα λα ζηακαηήζεη γηα λα πξνζπαζήζεη ν 

Υάξεο). 

Χ: Γελ γίλεηαη λα κνηξάζσ. Γελ γίλεηαη. Μπνξώ λα δώζσ ζην έλα 

παηδί ηα δύν αιιά δελ είλαη δίθαην. 

Γ: Γίθην έρεηο! Γελ είλαη δίθαην. Μπνξείο λα ζθεθηείο θάπνηνλ άιιν 

ηξόπν λα κνηξάζεηο; Μπνξείο λα ηνπο δώζεηο από έλα; 

Χ: Ναη! Αιιά κνπ έκεηλε έλα κπηζθόην. 

Γ: Απηό ην έλα κπηζθόην κπνξείο λα ην κνηξάζεηο κε θάπνηνλ ηξόπν; 

Χ: Να ην θόςσ ζηε κέζε! 

Γ: Α γηα λα δνύκε! Γηα θάλην! 

Χ: (θόβεη ην κπηζθόην) 

Γ: Καη ηώξα από πόζα ζα πάξεη ν θαζέλαο; 

Χ: Από έλα. Από έλα θνκκάηη. 

Γ: Α, Από έλα θνκκάηη. Από κηζό κπηζθόην, δειαδή, ζσζηά; 

Όλα μαδί: Ναη. 

Γ: Αλ ινηπόλ, κνηξάζνπκε ηξία κπηζθόηα ζε δύν παηδηά ν θαζέλαο ζα 

πάξεη από έλα θαη… 

Χ: Μηζό κπηζθόην. 

Γ: Μπξάβν! Πνιύ σξαία! Να ξσηήζσ θαη θάηη άιιν. Απηά ηα δύν 

κηζά είλαη ίδηα; 

Χ: Δίλαη. 

Γ: Γηαηί; 

Χ: Γηαηί ζηελ αξρή ήηαλ έλα κπηζθόην νιόθιεξν θαη ην θόςακε ζηε 

κέζε. 

Γ: Πνιύ σξαία! Γειαδή; 

Χ: Γειαδή αλ ηα ελώζσ θαη πάιη ζα θηηάμσ έλα κπηζθόην. 
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Γ: Μπξάβν! Πσο κπνξώ, όκσο λα δσ όηη απηά ηα δύν κηζά είλαη 

ίζα; 

Μ: Δπεηδή είλαη έλα νιόθιεξν. 

Γ: Καη ηη ζεκαίλεη απηό; 

Ν: Γε μέξσ. 

Κ: Αλ βάισ ην έλα πάλσ ζην άιιν ζα είλαη ίδηα. 

Γ: Α, βιέπεηε όηη αλ βάισ ην έλα πάλσ ζην άιιν ζα δσ όηη ηα 

θνκκάηη ζα είλαη ίδηα. 

 

Δπεηζόδην 2 (Ηκέξα 1
ε
 ,  Έξγν Α.2.1): Πώο ζα κνηξάζσ ηε ζνθνιάηα;- Αλάπηπμε 

ζηξαηεγηθήο γηα ηελ «δίθαηε κνηξαζηά» ζπλερώλ πνζνηήησλ 

Σν επεηζόδην απηό αθνξά ηελ αλάπηπμε κηαο λέαο ζηξαηεγηθήο γηα ηε «δίθαηε 

κνηξαζηά» ησλ ζπλερώλ πνζνηήησλ . Σα παηδηά αλαγλσξίδνληαο ην όηη ηα «δύν κηζά» 

πνπ ζα πξνθύπηνπλ θάζε θνξά πξέπεη λα είλαη ίζα πξνζπαζνύλ λα βξνπλ έλα ηξόπν 

λα θαηαζθεπάδνπλ ην κηζό όζν θαιύηεξα γίλεηαη. Ζ ζηξαηεγηθή πνπ αλαπηύρζεθε 

πηνζεηήζεθε από όιε ηελ νκάδα. Ο δηάινγνο πνπ αθνινπζεί καο δίλεη πεξηζζόηεξεο 

ιεπηνκέξεηεο γηα ηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν ηα παηδηά αλέπηπμαλ ηελ ζηξαηεγηθή ηνπ λα 

δηπιώλνπλ ην ραξηί ηνπ θάζε θνξά θαη ζηελ ζπλέρεηα λα ηαπηίδνπλ ηα θνκκάηηα πνπ 

πξνθύπηνπλ γηα λα επαιεζεύνπλ ηελ απάληεζε ηνπο.  

Γ: Γηα πάκε ηώξα λα ζαο πσ ηη έγηλε κηα άιιε κέξα. Μηα άιιε κέξα, 

ινηπόλ, ε κακά έδσζε ζηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ κηα ζνθνιάηα θαη ηνπο 

είπε όηη κπνξνύλ λα ηελ κνηξαζηνύλ. Σνπο έδσζε ινηπόλ απηή εδώ 

ηελ ζνθνιάηα. Πσο κπνξνύλ λα ηελ κνηξαζηνύλ. = 

Κ:= Θα ηελ θόςσ.  

Γ: Πεξίκελε, πώο ζα ηελ θόςσ; 

Κ: Θα ηελ θόςσ εδώ; [Γείρλεη κε ην ςαιίδη πάλσ ζηε ζνθνιάηα] 

Γ: Γε μέξσ εζύ ζα κνπ πεηο. 

Κ: Δίλαη ίδην; Δθεί; 

Γ: Δζύ ζα επηιέμεηο πνπ ζα θόςεηο. 



60 
 

Κ: Γε μέξσ πνπ. 

Γ: Δγώ είδα όηη θάηη θνηηάο. Θέιεηο λα είλαη όζν κπνξείο πην ίδηα ηα 

θνκκάηηα, ζσζηά; 

Κ: Ναη! 

Γ: Τπάξρεη πην εύθνινο ηξόπνο γηα λα δεηο όηη ηα θνκκάηηα είλαη ίδηα. 

Ν: Γελ μέξσ. 

Γ: Μήπσο λα δνθηκάζσ λα κεηξήζσ ην ραξηί; Αιιά πσο; 

Μ: Να ην δηπιώζσ. 

Γ: Α πνιύ σξαία ηδέα. Σόηε ζα βξσ πην εύθνια ηα δύν θνκκάηηα. Γηα 

λα είλαη ίδηα. Γηα δνθίκαζε. 

Κ: Κπξία, λα θάλσ έλα άιιν γηα λα ην θάλσ απηό; 

Γ: Ακέ! ΢ε πόζα θνκκάηηα ζα ην θόςεηο 

Κ: ΢ηα δύν. 

Γ: Δίλαη ίδηα ηα δύν κηζά; 

Κ: Ναη! 

Γ: Πάληα ζα είλαη ίδηα ηα δύν κηζά. Aλ ηώξα ηα ελώζσ, ηη ζα έρσ; 

Χ: Μηα νιόθιεξε ζνθνιάηα. 

Γ: Μπξάβν Μαξία! Γηα έια λα κνηξάζεηο θαη εζύ απηή ηελ ζνθνιάηα. 

Μ: Να θάλσ ην θόιπν; 

Γ: Πσο είπακε όηη είλαη ην θόιπν γηα λα κνηξάζσ κηα ζνθνιάηα ζηε 

κέζε; 

Μ: [Παίξλεη ην ραξηί θαη ην δηπιώλεη.] 

Γ: Ση θάλεηο Μαξία ζην ραξηάθη. 

Μ: Θα ην δηπιώζσ θαη ζα ην θόςσ. Γύν κηζά θνκκάηηα. 
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Δπεηζόδην 3 (Ηκέξα 2
ε
 ,  Έξγν Β.1.1): Πώο ζα κνηξάζσ 9 κπηζθόηα ζηα ηξία; 

΋πσο έρεη ήδε αλαθεξζεί ζηα απνηειέζκαηα ηνπ Πξνειέγρνπ, ηα παηδηά, ήδε πξηλ 

από ηελ παξέκβαζε, ήηαλ εμνηθεησκέλα κε ηε «δίθαηε κνηξαζηά» ζηα δύν κε κηα 

ζηξαηεγηθή εκη-λνεξνύ ηζνκεξηζκνύ κε ηελ νπνία  «έθνβαλ» κε ην ρέξη ηελ πνζόηεηα 

βαζηδόκελα ζε κηα αληηιεπηηθή αλαγλώξηζε ηνπ «κηζνύ» ηεο. Ζ ζηξαηεγηθή απηή δε 

κεηαθέξζεθε ζηελ πεξίπησζε ηεο «δίθαηεο κνηξαζηάο» ζηα ηξία, όπσο θαίλεηαη από 

ην επεηζόδην πνπ αθνινπζεί.  

Γ: Γηα λα δνύκε… Ο μάδεξθνο Eλ-ηξίην έθεξε καδί ηνπ 3 κπηζθόηα 

γηα λα ηα κνηξαζηεί κε ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ. Πόζα κπηζθόηα ζα 

πάξεη ην θάζε θνπθιάθη; 

Μ: Θα πάξνπλ από ηξία. 

Γ: Μα όια όια ηα κπηζθόηα είλαη ηξία, πσο γίλεηαη λα πάξεη θαη ην 

θαζέλα από ηξία. 

Μ: [Γίλεη ζε όινπο από έλα] 

Γ: Αααα, άξα ζα δώζνπκε ζε όινπο από έλα. Πόζα ζα θάεη δειαδή ν 

μάδεξθνο Έλα Σξίην; 

Μ: Έλα. 

Γ: Καη ν Πακ; 

Ν: Έλα. Καη ε Πέλπ έλα. 

Κ: ΋ινη ζα θάλε από έλα. 

Γ: Αλ ηώξα δώζσ ζηα ηξία παηδάθηα 6 κπηζθόηα Νίθν, πσο ζα ηνπο 

ηα κνηξάζεηο; 

Ν: Σξία θαη ηξία. ΢ηγά! 

Γ: Με βηάδεζαη! Καη ε Πέλπ, δε ζα πάξεη κπηζθόηα; 

Ν: [Αιιάδεη ην πώο κνηξάδεη θαη δίλεη 3 ζην πξώην θνπθιάθη, δύν 

ζην δεύηεξν θαη έλα ζην ηξίην] 
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Γ: Σώξα έρνπλ όια ηα παηδηά ηα ίδηα κπηζθόηα; 

Ν: ΋ρη. 

Γ: Πξέπεη ινηπόλ λα βξνύκε έλα ηξόπν, όρη λα ρσξίζνπκε ηα 

κπηζθόηα ζηε κέζε, αιιά λα ηα κνηξάδνπκε ην ίδην θαη ζηνπο ηξεηο. 

Κ: Ναη λα δίλνπκε από έλα- έλα κέρξη λα καο ηειεηώζνπλ. 

Γ: Α, πνιύ σξαία! ΋ηαλ, ινηπόλ, ζέινπκε λα κνηξάζνπκε θάηη 

δίλνπκε ζε όινπο από έλα. ΥΑΡΗ΢, εζύ ζα πάξεηο 9 κπηζθόηα. 

Μπνξείο λα ηα κνηξάζεηο ζηα ηξία μαδεξθάθηα; 

Χ: [Βάδεη ζην έλα πηάην 4, ζην δεύηεξν άιια 4 θαη ζην ηξίην κόλν 

έλα] Κπξία, ζέισ άιια 3. 

Γ: Γε κπνξώ λα ζνπ δώζσ θαη άιια κπηζθόηα. Δίπακε όηη ζα 

κνηξάζνπκε απηά ηα  9 κπηζθόηα. Πσο είπακε όηη κνηξάδνπκε; 

Χ: (Σν παηδί κνηξάδεη έλα- έλα ηα κπηζθόηα θαη αλαθνηλώλεη ζηελ 

νκάδα ην απνηέιεζκα.) Δπεηδή ήηαλ ελληά ζα ηα κνηξάζσ θαη ζηα 

ηξία παηδηά. Άξα, ζα πάξνπλ από ηξία.  

Γ: Πνιύ σξαία. Αλ ηώξα μέξνπκε όηη ν μάδεξθνο Έλα- ηξίην πήξε 

δύν κπηζθόηα, μέξνπκε πόζα κπηζθόηα ζα πήξε ε Πέλπ; 

Μ: Σέζζεξα. 

Γ: Γειαδή, δε ζα ηα κνηξάζσ δίθαηα ηα κπηζθόηα ζηα ηξία παηδηά; 

Χ:  Γύν ζα πάξεη. Καη δύν ζα πάξεη θαη ν Πακ. 

Γ: Καη πόζα ζα είλαη ηα κπηζθόηα όια καδί; 

Κ: Δίλαη δύν θαη δύν θαη δύν. [Μεηξάεη ηα κπηζθόηα όια καδί] Δίλαη 

6. 

Γ: Πνιύ σξαία. Αλ ηώξα έρνπκε 1 κπηζθόην γηα ηνλ Πακ. Πόζα 

κπηζθόηα ζα πάξεη ε Πέλπ θαη πόζα ν μάδεξθνο Έλα- ηξίην; 
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Χ: Πάιη ην ίδην ζα θάλνπκε. Έλα θαη έλα θαη έλα. Έλα ζα πάξεη ν 

Πακ, έλα ε Πέλπ, θαη έλα ν μάδεξθνο. [Βάδεη ζην θάζε πηάην από έλα 

κπηζθόην] 

Γ: Καη πόζα κπηζθόηα ζα έρνπκε όια καδί.  

Χ: Σξία κπηζθόηα ζα έρνπκε. 

Δπεηζόδην 4 (Ηκέξα 2
ε
, Έξγν Β.2.1): Πώο ζα κνηξάζσ ζπλερείο πνζόηεηεο; 

΢ηε ζπλέρεηα θαηά ηε δηάξθεηα ησλ έξγσλ πνπ ζρεηηδόηαλ κε ην κνίξαζκα ηα παηδηά 

κνίξαδαλ αξρηθά ηπραία ηηο πνζόηεηεο (θπξίσο ηηο ζπλερείο) ρξεζηκνπνηώληαο ην 

πξώην θνκκάηη πνπ έθνβαλ σο κνλάδα- νδεγό γηα ηα ππόινηπα. ΢ε πεξίπησζε πνπ 

ππήξρε «πεξίζζεπκα» επαλαιάκβαλαλ ηε δηαδηθαζία όζν ρξεηαδόηαλ. Μέζα ινηπόλ 

από δνθηκέο θαηέιεγαλ ζην λα δεκηνπξγήζνπλ ηα ππνπνιιαπιάζηα πνπ ηνπο 

δεηνύληαλ θάζε θνξά. Παξαηεξώληαο όκσο, όηη απηή ε δηαδηθαζία ήηαλ ρξνλνβόξα 

θαη ρσξίο ηθαλνπνηεηηθό απνηέιεζκα (πνιιά θνκκάηηα πνπ δελ είραλ ίδην κέγεζνο θαη 

πεξίζζεπκα πνπ θάπνηα ζηηγκή δελ κπνξνύζε άιιν λα κνηξαζηεί) ηα παηδηά δήηεζαλ 

από ηελ δαζθάια λα ηνπο δώζεη έηνηκα κηθξά θνκκάηηα γηα λα ζπλζέηνπλ ηελ αξρηθή 

πνζόηεηα, γλσξίδνληαο πσο πάληα έπξεπε λα έρνπλ ηξία θνκκάηηα). Ζ ίδηα 

ζηξαηεγηθή ρξεζηκνπνηήζεθε θαη γηα ην επόκελν έξγν κε ηε ζύλζεζε ηξηπιάζησλ γηα 

ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

Γ: Γηα λα δνύκε θαη ηηο ηξεινζνθνιάηεο! Σελ επόκελε κέξα, ν 

μάδεξθνο Έλ-ηξίην έδεημε ζηα δίδπκα απηή ηε ζνθνιάηα γηα λα ηελ 

κνηξαζηνύλ δίθαηα. Μπνξνύκε λα ηνλ βνεζήζνπκε; 

Μ: Θα ηελ κνηξάζσ εγώ. [Πξνζπαζεί λα θόςεη ηελ ζνθνιάηα ζε ηξία 

ίζα θνκκάηηα] 

Γ: [Σν παηδί θόβεη ην πξώην θνκκάηη θαη ην ρξεζηκνπνηεί ζαλ νδεγό 

γηα λα θόςεη ηα ππόινηπα] Καη ην ππόινηπν; Πνηνο ζα πάξεη ηα 

θνκκάηηα θαη πνηνο απηό πνπ έκεηλε; 

Μ: Ο Φαγάλαο ζα πάξεη ην κεγάιν. [Γείρλεη απηό πνπ έκεηλε] 
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[Καη ηα ππόινηπα παηδηά κνίξαζαλ ηηο ζνθνιάηεο πνπ ηνπο δόζεθαλ 

ρξεζηκνπνηώληαο ην πξώην θνκκάηη πνπ έθνςαλ ζαλ νδεγό αιιά όρη 

ζε ηξία θνκκάηηα. ΢ε όιεο ηηο δνθηκέο ππήξρε πεξίζζεπκα.] 

Γ: Γηα λα ξσηήζσ εγώ θάηη άιιν. Αλ ν Πακ πήξε απηό ην θνκκάηη 

ηεο ηξεινζνθνιάηαο, ηη θνκκάηη πήξε ε Πέλπ θαη ν μάδεξθνο Έλα- 

ηξίην;  

Κ: Έρεηο άιια ηέηνηα θνκκάηηα; 

Γ: Ναη, ηα ρξεηάδεζαη; 

Κ: Ναη ζέισ άιια δύν γηα λα θηηάμσ ηε ζνθνιάηα. [Δλώλεη ηα 

θνκκάηηα θαη κεηά ςάρλεη λα βξεη ηελ νιόθιεξε ζνθνιάηα.] 

Γ: Πνιύ σξαία! Πνηνο άιινο ζέιεη λα πξνζπαζήζεη λα κνπ βξεη πνηα 

ήηαλ ε αξρηθή ζνθνιάηα αλ μέξνπκε όηη ην έλα ηξίην ηεο είλαη απηό 

εδώ ην θνκκάηη; 

Χ: Δγώ. Γώζε κνπ θη άιια ίδηα θνκκάηηα. 

Γ: Οξίζηε.  

[Πάιη ελώλεη ηα θνκκάηηα θαη κεηά ςάρλεη λα δεη πνηα από ηηο 

ζνθνιάηεο είλαη απηή πνπ ςάρλεη.]  

  

Δπεηζόδην 5 (Ηκέξα 2
ε
, Έξγν Β.4.1): Τα λ-πιάζηα γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο  

Σα παηδηά παξαηεξώληαο ηε ζρέζε αλάκεζα ζηα ππνπνιιαπιάζηα ησλ ζπλερώλ 

πνζνηήησλ θαηάθεξαλ λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ηελ ζηξαηεγηθή πνπ αλαδύζεθε θαη λα 

ελώλνπλ «ηξεηο θνξέο» ηελ πνζόηεηα πνπ ηνπο δηλόηαλ γηα λα βξνπλ ηελ ηειηθή 

πνζόηεηα. ΋πσο θαίλεηαη από ην παξαθάησ απόζπαζκα δελ αληηκεηώπηζαλ θάπνηα 

δπζθνιία ζην λα αληηιεθζνύλ σο ζύλζεηε κνλάδα ηα δεπγάξηα ή ηηο ηξηάδεο 

αληηθεηκέλσλ πνπ ηνπο δηλόηαλ θαη ηα επαλαιάκβαλαλ γηα λα θαηαζθεπάζνπλ ηελ 

ηειηθή πνζόηεηα. Μάιηζηα, ζην ηέινο ηνπ επεηζνδίνπ ην έλα από ηα παηδηά θαίλεηαη 

λα πξνζπαζεί λα γεληθεύζεη απηά πνπ θαηαλόεζε γηα ηηο ζρέζεηο αλάκεζα ζε 

ππνπνιιαπιάζηα θαη πνιιαπιάζηα. 
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 Γ: Ο Σξηπιάζηνο  ηξώεη πάξα πνιύ! ΋ζν ηα ηξία παηδηά καδί, δειαδή 

ηξώεη ην ηξηπιάζην από όηη ηξώεη ν κηθξόο ηνπ αδεξθόο ην Έλ-ηξίην. 

Μαξία, αλ ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην  έθαγε έλα κπηζθόην κπνξείο λα κνπ 

δείμεηο πόζα κπηζθόηα έθαγε ν Σξηπιάζηνο; 

M: 3 ζα θάεη! Να ηα! 

Γ: Πνιύ σξαία, Κώζηα,  αλ ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην θάεη 2 κπηζθόηα 

πόζα κπηζθόηα ζα θάεη ν Σξηπιάζηνο; 

K: Θα βάισ δύν κπηζθόηα, ηξεηο θνξέο. 

Γ: Γηα βάιηα λα ηα κεηξήζνπκε. 

K: [Βάδεη ηα κπηζθόηα ζε ζεηξέο ζαλ απηή πνπ ηνπ δόζεθε θαη ηα 

κεηξάεη] 6 ζα θάεη. 

Γ: Σέιεηα Νίθν, αλ ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην θάεη 3 κπηζθόηα πόζα ζα 

θάεη ν Σξηπιάζηνο; 

N: [Βάδεη πάιη ηα κπηζθόηα ζηηο ίδηεο ζεηξέο θαη ηα κεηξάεη] 9 ζα 

θάεη. 

Γ: Σέιεηα. Σώξα αλ ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην θάεη απηό ην θνκκάηη 

ζνθνιάηα [δείρλνπκε ην θνκκάηη] κπνξείο λα κνπ δείμεηο πνηα 

ζνθνιάηα είλαη ε νιόθιεξε;  

X: Έρεηο θη άιια θνκκάηηα; [΋πσο θαη πξηλ θηηάρλεη ηε ζνθνιάηα κε 

ηα θνκκάηηα θαη κεηά ςάρλεη ηελ νιόθιεξε] Απηή είλαη. 

Γ: Να ζε ξσηήζσ θάηη; Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην κηθξό θνκκάηη ζην 

κεγάιν; Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην 1/3 ζην ηξηπιάζην; 

K, X [ηασηότρονα]: 3 θνξέο. 

Μ: Κπξία, αύξην ζα ξζείο κε ηνλ πην κεγάιν γίγαληα; Με ηνλ 

ηεζξαπιάζην; Σνλ ηέζζεξα- ηξηπιάζην; 

Γ: Ση ελλνείο; 

Μ: Να είλαη ηέζζεξηο θνξεο ν κηθξόο. 
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Γ: Θα δεηο! Έθπιεμε! 

Δπεηζόδην 6 (Ηκέξα 3
ε
, Έξγν Γ.3.1): Ο αξηζκόο σο ηειεζηήο 

Καηά ηελ ηξίηε κέξα ηα παηδηά θιήζεθαλ λα απαληήζνπλ ζε έξγα πνπ ηα 

απνκαθξύλνπλ από ην νηθείν πιαίζην ηεο κνηξαζηάο θαη ηα πάλε ζε έλα άιιν, κηαο θαη 

ν αξηζκόο παξνπζηάδεηαη σο ηειεζηήο. Σα παηδηά θιήζεθαλ λα επεμεξγαζηνύλ ηηο 

ζρέζεηο 1:2 θαη 2:1 , 1:3 θαη 3:1 θαη 1:4 θαη 4:1. Δπηπιένλ, επεμεξγάζηεθαλ ηελ 

αληηζηξνθή, δειαδή ηελ ηδέα όηη κηα πνζόηεηα πνπ λ-πιαζηάζηεθε από ηε κεραλή, 

όηαλ ε δηαδηθαζία αληηζηξαθεί, επηζηξέθεη ζην αξρηθό ηεο κέγεζνο.  

Παξαηεξήζεθε όηη ηα παηδηά δηαρεηξίζηεθαλ κε κεγαιύηεξε επθνιία  ηηο 

ζρέζεηο αλάκεζα ζην κηζό θαη ην δηπιάζην δηαθξηηώλ πνζνηήησλ αιιά 

δπζθνιεύηεθαλ ζηα έξγα ζρεηηθά κε ζπλερείο πνζόηεηεο.  Οη ζπλερείο πνζόηεηεο 

έπξεπε λα είλαη δηαηαγκέλεο θαη νξαηέο θαζ‟ όιε ηε δηάξθεηα ηεο θαηαζθεπήο ησλ 

ππνπνιιαπιαζίσλ θαη ησλ πνιιαπιαζίσλ θαη ζπρλά ρξεηαδόηαλ ε παξέκβαζε ηεο 

δαζθάιαο γηα λα θαηαθέξνπλ ηα παηδηά λα απαληήζνπλ ζηα έξγα. ΢ην απόζπαζκα 

πνπ αθνινπζεί παξνπζηάδνληαη νη απαληήζεηο ησλ παηδηώλ γηα ην έξγν Π17 σο 

ελδεηθηηθέο ηεο δπζθνιίαο πνπ απηά ζπλάληεζαλ ζρεηηθά κε ηελ θαηαζθεπή κηζώλ 

θαη δηπιάζησλ γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

Γ: Γηα λα ζαο δείμσ θαη θάηη αθόκα. Η θπξία Γηάλνηα καο έβαιε κηα 

ζπαδνθεθαιηά αθόκα! Μηα κέξα έθηηαμε απηή ηε  κεραλή γηα ηα 

δαραξσηά.  

Μ: Γειαδή, θάλεη όηη έθαλε θαη ε άιιε; Θα βγάδεη από ηε κηα πην 

πνιιά; 

Γ: Γειαδή; Ση ελλνείο; 

Ν: Να εμαθαλίδεη από ηε κηα θαη… 

Μ: Γειαδή αλ βάινπκε από ηελ κηα πιεπξά κία, ζα βγάιεη από ηελ 

άιιε, άιιε κία. 

Γ: Γηα λα δνύκε ηη ζα βγάιεη θαη λα ζθεθηνύκε. 

Ν: Κπξία πόηε ζα θέξεηο ην ηεηξαπιάζην; 
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Γ: Πνην; 

Μ: Σν ηεηξαπιάζην. Να ηα θάλεη ηέζζεξα. 

Γ: Θα δεηο. Πξνο ην παξόλ λα δνύκε ηε κεραλή κε ηα δαραξσηά. 

Βάδσ από ηελ κηθξή πιεπξά απηό ην θνκκαηάθη δαραξσηό.  Θα 

βγάισ από ηελ άιιε πόξηα απηή. 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηα δύν θνκκάηηα ηαπηόρξνλα κηαο θαη ζηελ 

πξνεγνύκελε πεξίπησζε είδακε όηη έρνπλ δπζθνιία ζην λα 

θαηαλνήζνπλ ηελ ζρέζε αλάκεζα ζηα πιήζε όηαλ δελ ηα βιέπνπλ θαη 

ηα δύν.] 

Ν: Βγήθε ην κεγάιν από ηε κεγάιε πόξηα. 

Γ: Πόζεο θνξέο ιέηε λα ρσξάεη ην κηθξό δαραξσηό ζην κεγάιν; 

[Ο Κώζηαο παίξλεη ζηα ρέξηα ηνπ ηα δύν θνκκάηηα θαη κεηξάεη] 

Κ: Γύν. 

Γ: Γηα δεο κπνξείο λα ηελ γεκίζεηο κε δύν θνκκαηάθηα; 

Κ: [Παίξλεη θαη ην άιιν ίδην θνκκαηάθη από απηά πνπ είλαη ζην 

πάησκα θαη ην γεκίδεη.] Ναη. 

Γ: Γηα λα δνθηκάζνπκε θαη κε έλα αθόκα θνκκαηάθη δαραξσηό. 

[Βάδεη από ηε κία πιεπξά ην κηθξό δαραξσηό θαη βγάδεη ην κεγάιν 

από ηελ άιιε.] Πόζεο θνξέο ιεο λα ρσξάεη απηό ην δαραξσηό [ην 

κηθξό] ζην άιιν.  

Χ: [Φάρλεη λα βξεη ηα ίδηα θνκκάηηα] Γύν. [Δλώλεη ηα κηζά θνκκάηηα 

γηα λα θηηάμεη ην δηπιάζην.] 

Γ: Σώξα αλ εγώ βάισ απηό κέζα ζηε κεραλή από ηελ κηθξή πιεπξά 

[Γείρλεη ην κηζό θνκκάηη], πνην πηζηεύεηο όηη ζα βγάιεη από ηελ 

κεγάιε πιεπξά Μαξία; 

[Γίλνπκε ζην παηδί δηάθνξεο επηινγέο θνκκαηηώλ] 

Μ: Απηό. [Γείρλεη έλα ηπραίν θνκκάηη  πνπ ηνπ δόζεθε] 
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Γ: Γηαηί; Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην κηθξό θνκκάηη ζην κεγάιν; 

Μ:  Μία. Ίδηα είλαη. 

Γ: Πόζεο θνξέο πξέπεη λα ρσξάεη; 

Μ: Γύν. Γελ είλαη απηό. 

Γ: Γηα μαλαδνθίκαζε. 

Μ: Απηό είλαη. Να ην! 

Γ: Μπνξείο λα ην γεκίζεηο κε δύν κηθξά θνκκάηηα; 

Μ: Ναη! 

Δπεηζόδην 7 (Ηκέξα 4
ε
, Έξγν Γ.1.1): Αληηκεηώπηζε ησλ πεξηνξηζκώλ ηεο 

«κηζνκεραλήο» 

  Καηά ηελ ελαζρόιεζε ηνπο κε ηα πξώηα έξγα ησλ «κηζνκεραλώλ» 

όπσο αλαθέξζεθε θαη πξνεγνπκέλσο ηα παηδηά θάλεθαλ λα 

δπζθνιεύνληαη λα «θηηάμνπλ» πνιιαπιάζηα θαη ππνπνιιαπιάζηα όηαλ νη 

αξρηθέο πνζόηεηεο πνπ ηνπο δηλόηαλ δελ ήηαλ νξαηέο. Σν γεγνλόο απηό 

πξνθάιεζε αιιαγή ζηνλ ηξόπν ηεο παξέκβαζεο γηα ηελ δηεπθόιπλζε ησλ 

κηθξώλ καζεηώλ. Έηζη, ινηπόλ, κεηά ηελ ηξίηε εκέξα ηεο παξέκβαζεο θαη 

όζν ηα παηδηά αζρνιήζεθαλ κε ηηο «κηζνκεραλέο», νη πνζόηεηεο πνπ 

«επεμεξγαδόηαλ» ε κεραλή ήηαλ πάληα νξαηέο γηα ηα παηδηά ηόζν γηα 

ηνπο ιόγνπο 1:2 θαη 2:1 αιιά θαη γηα ηνπο ιόγνπο 1:4 θαη 4:1. ΢ηηο 

δηαθξηηέο πνζόηεηεο ηα παηδηά γηα λα κπνξέζνπλ λα βξνπλ ηα 

ηεηξαπιάζηα ησλ πνζνηήησλ πνπ ηνπο δηλόηαλ έθηηαρλαλ «νκάδεο» κε 

ηελ ίδηα αθξηβώο δηάηαμε πνπ ηνπο δηλόηαλ. Απηή ηε ζηξαηεγηθή 

(επαλάιεςε πνζόηεηαο) αθνινύζεζαλ θαη γηα ηνπο ιόγνπο 1:3 θαη 3:1 

θαηά ηελ ηέηαξηε εκέξα ηεο παξέκβαζεο όπσο θαίλεηαη θαη από ηελ 

παξαθάησ εηθόλα. 
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Δηθόλα 11: Παξάδεηγκα πιηθνύ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ην έξγν Γ.1.1 

 

Δπεηζόδην 8 (Ηκέξα 4
ε
, Έξγν Γ.1.1): Αλαγλώξηζε ηνπ αξηζκνύ 3 σο ηειεζηή ζηε 

ζρέζε 3:1 

  Καηά ηε δηάξθεηα  ηεο ηέηαξηεο εκέξαο ηεο παξέκβαζεο θαη όζν ηα παηδηά 

αζρνιήζεθαλ κε ηηο «κηζνκεραλέο» , νη πνζόηεηεο πνπ «επεμεξγαδόηαλ» αθνξνύζαλ 

θαη ηνπο ιόγνπο 1:3 θαη 3:1 γηα ζπλερείο θαη δηαθξηηέο πνζόηεηεο. Καηά ηε δηάξθεηα 

απηώλ ηνπ Έξγνπ Γ.1.1 γηα ηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο έλα από ηα παηδηά, ν Υάξεο 

έδεημε λα αλαγλσξίδεη ηε ζρέζε αλάκεζα ζηνπο όξνπο ηνπ ιόγνπ 3:1. Πην 

ζπγθεθξηκέλα, «δηνξζώλνληαο» ηνλ Κώζηα αλαθέξεη ζηελ νκάδα πσο  ε κεραλή πνπ 

θηηάρλεη ην ηξηπιάζην ζα βγάδεη 3 νκάδεο ηεο πνζόηεηαο πνπ βάδνπκε ζε απηή. Σν 

παξαθάησ απόζπαζκα παξνπζηάδεη ηνλ δηάινγν ησλ δύν παηδηώλ: 

Γ: Η κεραλή απηή δνπιεύεη κε θαξακέιεο. Αλ βάισ κέζα απηή ηελ 

θαξακέια ζα κνπ βγάιεη από ηελ άιιε πιεπξά ηξεηο θαξακέιεο.= 

Κ: Σξηπιάζην. Καη άκα βάιεηο δύν ζα ηηο θάλεη έμη. 

Γ: Πώο ην μέξεηο απηό; 

Κ: Γηαηί ζα επαλαιάβεη δύν θνξέο ην ηξία. 

Χ: ΋ρη, ηξεηο θνξέο ην δύν. Αθνύ δύν είλαη νη θαξακέιεο. 
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Δπεηζόδην 9 (Ηκέξα 4
ε
, Έξγν Γ.3.1): Πξνζπάζεηα γελίθεπζεο ηεο έλλνηαο ηνπ λ- 

πιάζηνπ 

  ΢ην ηέινο ηεο ηέηαξηεο εκέξαο ηεο παξέκβαζεο θαη αθνύ ηα 

παηδηά είραλ εμνηθεησζεί πιένλ κε ηηο «κηζνκεραλέο» , θαη ηελ 

«παξαγσγή» πνιιαπιάζησλ θαη ππνπνιιαπιάζησλ ησλ πνζνηήησλ πνπ 

ηνπο δηλόηαλ έλα από απηά, ν Νίθνο πξνζπαζώληαο λα εμεγήζεη ην πώο 

αιιηώο ζα κπνξνύζε λα «δνπιέςεη» ε κεραλή ηνπ αλαθέξεη ηνλ όξν 

«εθηξαπιάζην». Ο όξνο απηόο ν νπνίνο ρξεζηκνπνηήζεθε ζην έξγν Γ.3.1 

γηα ηηο ζπλερείο πνζόηεηεο είρε σο ζηόρν λα εμεγήζεη πσο ζα 

«θηηαρλόηαλ» έλα δαραξσηό πνπ ζα ήηαλ ην νπνίν ζα ήηαλ 6 θνξέο ίζν κε 

ην αξρηθό. Παξαθάησ παξνπζηάδεηαη ν αληίζηνηρνο δηάινγνο: 

Γ: Γηα λα ζαο δείμσ ηη θάλεη απηή ε κεραλή κε ηα δαραξσηά παηδηά. 

Αλ βάισ απηό ην δαραξσηό από απηή ηελ πιεπξά. 

Κ: Καη λα βγάιεη ηξηπιάζην. 

Μ: Καη από ηελ άιιε λα βγάιεη ην κεγάιν. 

Γ: Μπξάβν παηδηά! Μήπσο κπνξεί θάπνηνο λα κνπ βξεη ην ηξηπιάζην 

από απηό ην δαραξσηό; 

Χ: Δγώ. [Κάλεη δνθηκέο κε δηάθνξα θνκκάηηα πνπ ηα κεηαθέξεη πάλσ 

ζην κεγάιν δαραξσηό κεηξώληαο πόζεο θνξέο ρσξάλε.] Απηό. 

Ν: Κπξία πόηε ζα ξζεη ν εθηξαπιάζηνο; 

Γ: Γειαδή; 

Ν: Απηόο πνπ ηα θάλεη έμη θνξέο. 
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Σπκπεξάζκαηα- Σπδήηεζε 
 

΢ηελ παξνύζα εξγαζία δηεξεπλήζεθε ε δπλαηόηεηα ππνζηήξημεο παηδηώλ 

πξσηννζρνιηθήο ειηθίαο πξνθεηκέλνπ λα αλαγλσξίδνπλ θαη λα εθθξάδνπλ 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο, θαζώο θαη λα επηιύνπλ πξνβιήκαηα πνπ εκπεξηέρνπλ 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο. Κεληξηθή παξαδνρή ηεο έξεπλαο, ε νπνία 

παξνπζηάζηεθε ζην ζεσξεηηθό κέξνο ηεο εξγαζίαο, ήηαλ όηη ηα κηθξά παηδηά έρνπλ 

πξώηκεο ηθαλόηεηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο πνπ όκσο δελ ππνζηεξίδνληαη 

επαξθώο ζηα πξώηα ρξόληα ηεο ηππηθήο εθπαίδεπζεο (Mix, Ζuttenlocher, & Levine, 

2002; Nunes & Bryant, 2010; Βξάθα, 2017). Βαζηθή ππόζεζε ήηαλ όηη 

δεκηνπξγώληαο επθαηξίεο γηα ηα παηδηά λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ηηο ζεκειηώδεηο ελέξγεηο 

ηνπ ηζνκεξηζκνύ, ηεο κέηξεζεο κε δηαθνξεηηθέο κνλάδεο θαη ηεο επαλάιεςεο ηεο 

πνζόηεηαο (Βακβαθνύζε & Καιδξπκίδνπ, 2018) γηα ηελ αληηκεηώπηζε 

πνιιαπιαζηαζηηθώλ θαηαζηάζεσλ δηαθόξσλ ηύπσλ, ζην πιαίζην δηαθξηηώλ θαη 

ζπλερώλ πνζνηήησλ, κε ηαπηόρξνλε παξνρή γισζζηθώλ εξγαιείσλ γηα ηελ έθθξαζε 

πνιιαπιαζηαζηηθώλ ζρέζεσλ, ζα ελίζρπε ηελ ηθαλόηεηά ηνπο λα αλαγλσξίδνπλ, λα 

δηαρεηξίδνληαη θαη λα εθθξάδνπλ πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο. ΢ηε βάζε απηή, 

ζρεδηάζηεθε κηα παξέκβαζε, ζηελ νπνία ζπκκεηείραλ ηέζζεξα λήπηα πνπ ειέγρζεθαλ 

πξηλ θαη κεηά ζε έξγα ζρεηηθά κε ηελ αλαγλώξηζε, θαη έθθξαζε πνιιαπιαζηαζηηθώλ 

ζρέζεσλ, θαζώο θαη κε ηελ επίιπζε πνιιαπιαζηαζηηθώλ πξνβιεκάησλ.  

Σα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο είλαη ελζαξξπληηθά κηαο θαη όζνλ αθνξά ηηο 

επηδόζεηο ησλ παηδηώλ, θαζώο ππάξρεη αμηόινγε αύμεζε ησλ ζσζηώλ απαληήζεσλ 

κεηά ηελ παξέκβαζε,  ηόζν θαη ζηε ζπλνιηθή ζπρλόηεηα ησλ ζσζηώλ απαληήζεσλ, 

όζν θαη αλά παηδί. Βειηίσζε παξαηεξείηαη θαη ζηηο ζηξαηεγηθέο πνπ ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνύλ κεηά ηελ ζπκκεηνρή ηνπο ζηελ παξέκβαζε. Έηζη, αλ θαη θαηά ηε 

δηάξθεηα ηνπ πξνειέγρνπ θαλέλα από ηα παηδηά δελ πξνζπαζνύζε λα ειέγμεη ηελ 

απάληεζε ηνπ δνθηκάδνληαο λα ζπλζέζεη ή λα κνηξάζεη ηε δεηνύκελε πνζόηεηα θαηά 

ηε δηάξθεηα ηνπ κεηαειέγρνπ ηα παηδηά πξνρσξνύλ ζηε ρξήζε πην εμειηγκέλσλ 

ζηξαηεγηθώλ πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ αλαγλώξηζε ησλ ζρέζεσλ πνπ αλαπηύζζνληαη 

αλάκεζα ζε ππνπνιιαπιάζηα θαη πνιιαπιάζηα. Πην ζπγθεθξηκέλα, όια ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνίεζαλ ηε ζηξαηεγηθή ηεο δνθηκαζίαο κε δηαδηθαζία ειέγρνπ αιιά θαη ηεο 

εκη- λνεξήο θαη λνεξήο θαηαζθεπήο ησλ ππνπνιιαπιαζίσλ θαη  ησλ πνιιαπιαζίσλ 

πνπ ηνπο δεηήζεθαλ. Μαδί κε ηελ ρξήζε πην εμειηγκέλσλ ζηξαηεγηθώλ, ηα παηδηά 

θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ κεηαειέγρνπ ρξεζηκνπνηνύζαλ θαη πην έγθπξεο αηηηνινγήζεηο 
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γηα ηηο απαληήζεηο ηνπο. Ζ πιεηνςεθία ησλ εμεγήζεσλ πνπ δόζεθαλ ζηα έξγα ηνπ 

κεηαειέγρνπ ήηαλ έγθπξεο, ελώ παξάιιεια ζεκεηώζεθε ζεκαληηθή κείσζε θαη ζηηο 

απαληήζεηο πνπ είηε δελ είραλ θάπνηα εμήγεζε, είηε είραλ σο εμεγήζεηο πξάγκαηα 

πνπ δελ είραλ θακία ζρέζε κε ηα ππό επεμεξγαζία έξγα. Σα παηδηά θαηάθεξαλ λα 

ρξεζηκνπνηνύλ ζσζηά αηηηνινγήζεηο ζηηο νπνίεο ηα ίδηα θαηέιεμαλ θαηά ηε δηάξθεηα 

ηεο παξέκβαζεο.  

 ΢ύκθσλα κε ηα απνηειέζκαηά καο, θαλέλα παηδί δελ πέηπρε ζε όια ηα έξγα 

ηνπ κεηαειέγρνπ, κε ηε κεγαιύηεξε δπζθνιία λα παξνπζηάδεηαη ζηα έξγα ηνπ 

Μεηαειέγρνπ πνπ αθνξνύζαλ ηηο ζρέζεηο 1:3 θαη 3:1. Αθόκα θαη παηδηά πνπ, όπσο 

θαίλεηαη από ηα επεηζόδηα ηεο παξέκβαζεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ, κπόξεζαλ λα 

δηαρεηξηζηνύλ ζρεηηθά έξγα ζην πιαίζην ηεο παξέκβαζεο (π.ρ., ν Νίθνο), δελ ην 

έθαλαλ θαηά ην κεηαέιεγρν. Απηό είλαη αλακελόκελν, γηα δηάθνξνπο ιόγνπο. 

Καηαξρήλ, είλαη ε ζρέζε 1:3 είλαη πνιύ πην απαηηεηηθή γηα ηα παηδηά, ζπγθξηλόκελε 

κε ηε ζρέζε 1:2 (Hunting & Davis, 1991). Δπηπιένλ, ε νηθεηνπνίεζε λέσλ 

ζηξαηεγηθώλ δε ζπληειείηαη ζε ζύληνκν ρξνληθό δηάζηεκα, εηδηθά γηα παηδηά απηήο 

ηεο ειηθίαο. Πξάγκαηη, ζπλήζσο κεζνιαβνύλ πεξίνδνη θαηά ηηο νπνίεο ηα παηδηά 

κπνξεί λα ρξεζηκνπνηνύλ κηα λέα ζηξαηεγηθή ζε νξηζκέλεο, αιιά όρη ζε όιεο ηηο 

ζρεηηθέο θαηαζηάζεηο, ή λα παιηλδξνκνύλ ζε παιαηόηεξεο θαη ίζσο απνηπρεκέλεο 

ζηξαηεγηθέο. Έλα επηπιένλ δήηεκα πνπ κπνξεί λα εμεγεί ηελ απνηπρία ζηα 

ζπγθεθξηκέλα έξγα, είλαη όηη, ζε αληίζεζε κε ηα ππόινηπα έξγα ηνπ κεηαειέγρνπ, ζε 

απηά δελ εμεηάζηεθε ε αληηιεπηηθή αλαγλώξηζε ηνπο ή ε ρξήζε ηνπο ζην πιαίζην ηεο 

δίθαηεο κνηξαζηάο, κηαο θαη ην λα πξνζηεζνύλ αθόκε 12 (αληί γηα ηα 4 πνπ 

πξνζηέζεθαλ) έξγα ζηνλ κεηαέιεγρν ζα δπζθόιεπε αθόκε πεξηζζόηεξν ηελ 

δηαδηθαζία. Πξέπεη λα ζεκεησζεί, επηπιένλ, αληίζεηα κε ό,ηη ζπλέβε ζην πιαίζην ηεο 

παξέκβαζεο ηα παηδηά ρξεζηκνπνίεζαλ ηνπο λένπο όξνπο γηα ηηο πνιιαπιαζηαζηηθέο 

ζρέζεηο (όπσο θαίλεηαη από ηα επεηζόδηα πνπ παξνπζηάζηεθαλ).  

Θα πξέπεη, επίζεο, λα επηζεκαλζεί θαη όηη ε ίδηα ε παξέκβαζε είρε 

πεξηνξηζκνύο, κε πξώηνπο  ηε κηθξή δηάξθεηά ηεο θαη ην, αλαινγηθά, κεγάιν πιήζνο 

ησλ δξαζηεξηνηήησλ πνπ πεξηειάκβαλε. Απηνί νη δύν παξάγνληεο, πνπ νθείινληαη 

ζην γεγνλόο όηη ν δηαζέζηκνο ρξόλνο κε ηα παηδηά ήηαλ εμαξρήο πεξηνξηζκέλνο, 

δεκηνύξγεζαλ κηα ζπλζήθε ππθλήο παξνπζίαζεο ησλ έξγσλ πνπ δελ είλαη ε βέιηηζηε 

από δηδαθηηθή άπνςε. Δπηπιένλ, είραλ σο απνηέιεζκα ηελ θνύξαζε ησλ καζεηώλ, νη 

νπνίνη, όκσο ζπλέρηζαλ λα πξνζπαζνύλ κέρξη θαη ηνλ Μεηαέιεγρν. 
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Τπήξμαλ, αθόκε, δεηήκαηα ζην ζρεδηαζκό ηεο παξέκβαζεο πνπ πξνθάιεζαλ 

δπζθνιίεο πνπ δελ είραλ πξνβιεθζεί. Πην ζπγθεθξηκέλα, θαηά ηε δηάξθεηα ηεο 

ελαζρόιεζεο ησλ παηδηώλ ζηα έξγα κε ηε Μηζν-κεραλή, ηα παηδηά δελ κπνξνύζαλ λα 

αλαγλσξίζνπλ κε επθνιία ηελ ζρέζε ησλ δεδνκέλσλ πνζνηήησλ όηαλ δελ ηα έβιεπαλ 

καδί ζε αληηζηνηρία. Γηα παξάδεηγκα, κπνξνύζαλ λα θαηαιάβνπλ όηη ηα ηέζζεξα 

κπηζθόηα πνπ «έβγαηλαλ» από ηελ Μηζν- κεραλή ήηαλ απνηέιεζκα ηνπ 

δηπιαζηαζκνύ ησλ δύν κπηζθόησλ πνπ «βάδακε» ζε απηή όηαλ έβιεπαλ όια ηα 

κπηζθόηα θαη από ηηο δύν πιεπξέο ηεο κεραλήο αιιά όρη όηη ηα δύν κπηζθόηα είραλ 

«δεκηνπξγεζεί» από ην έλα πνπ βάιακε ζηε κεραλή καο όηαλ ην πξώην δελ ήηαλ 

νξαηό. Απηό είρε σο απνηέιεζκα λα γίλεη άκεζε ηξνπνπνίεζε ησλ έξγσλ ηεο 

δεύηεξεο νκάδαο από ηελ εξεπλήηξηα. Ζ αιιαγή απηή θάλεθε λα έρεη απνηέιεζκα 

ακέζσο κηαο θαη ηα παηδηά κπόξεζαλ κεηά από απηή λα αληηιεθζνύλ ηελ ιεηηνπξγία 

ηεο «Μηζν-κεραλήο»  θαη  λα αλαγλσξίζνπλ ηηο ζρέζεηο κεηαμύ ησλ πνζνηήησλ πνπ 

εθείλε «έθηηαρλε».  

Ζ κειέηε απηή δίλεη ελδείμεηο όηη ηα παηδηά πξνζρνιηθήο ειηθίαο όηαλ 

βξεζνύλ ζην θαηάιιειν δηδαθηηθό πεξηβάιινλ είλαη ηθαλά λα πξαγκαηεπζνύλ 

πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο. Σν ζπκπέξαζκα απηό δε ζα κπνξνύζε, βέβαηα, λα 

γεληθεπζεί κηαο θαη ν αξηζκόο ησλ ζπκκεηερόλησλ ζηελ έξεπλα ήηαλ πνιύ κηθξόο. 

Μπνξεί όκσο λα ιεηηνπξγήζεη σο εύινγε ππόζεζε, ε νπνία ζα κπνξνύζε λα ειεγρζεί 

εκπεηξηθά κέζσ ηεο δεκηνπξγία ελόο δηδαθηηθνύ πξνγξάκκαηνο κε ζηόρν ηελ 

ππνζηήξημε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο ζθέςεο ζην λεπηαγσγείν, βαζηζκέλν ζηηο αξρέο 

ηεο παξνύζαο παξέκβαζεο πνπ ζα εθαξκνζηεί ζην πιαίζην κηαο καθξνρξόληαο θαη 

ζπζηεκαηηθήο παξέκβαζεο. 
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Παξάξηεκα Α 
 

Αναλυτική περιγραφή έργων Προελέγχου- Μεταελέγχου 

 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, κε ιεθηηθή). 

΢ε απηή ηελ νκάδα έξγσλ ηα παηδηά ζπκκεηείραλ ζε έξγα πνπ ηα παξαθηλνύζαλ λα 

αλαγλσξίζνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα ζην κηζό θαη ην δηπιάζην αληηιεπηηθά θαη λα 

αηηηνινγήζνπλ ηελ απάληεζε ηνπο. 

Έξγν E1.1 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά δόζεθαλ 

ισξίδεο από ραξηόλη κε ηα αληίζηνηρα κηζά ηνπο. Γηα ηελ ηειεπηαία ισξίδα γηα ηελ 

νπνία δελ ππήξρε αληηζηνίρεζε δόζεθαλ 5 επηινγέο. 

 

 

 

 

Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Πνην πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη θάησ 

από απηό(3
ν 
ζρήκα);»  θαη «Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»   

Έξγν E1.2 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά δόζεθαλ 

ισξίδεο από ραξηόλη, ίζνπ κήθνπο κε κεγάιεο θνπθθίδεο.  Ζ κηα ισξίδα ηνπνζεηείηαη 

θάησ από ηελ άιιε ισξίδα δεκηνπξγώληαο έηζη αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζε δηπιάζηεο 

θαη κηζέο θνπθθίδεο.   

 

 

 

Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Πνην πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη θάησ 

από απηό(3
ν 
ζρήκα);»  θαη «Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»   

 

 

 

 

 

            

;     
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Έξγν E1.3 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

δόζεθαλ ισξίδεο από ραξηόλη κε ηα αληίζηνηρα δηπιάζηα ηνπο. Γηα ηελ ηειεπηαία 

ισξίδα γηα ηελ νπνία δελ ππήξρε αληηζηνίρεζε δόζεθα 5 επηινγέο. 

 

 

 

 

 

Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Πνην πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη θάησ 

από απηό(3
ν 
ζρήκα);»  θαη «Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»   

 

Έξγν E1.4 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

δόζεθαλ ισξίδεο από ραξηόλη, ίζνπ κήθνπο κε κεγάιεο θνπθθίδεο.  Ζ κηα ισξίδα 

ηνπνζεηείηαη θάησ από ηελ άιιε ισξίδα δεκηνπξγώληαο έηζη αληηζηνηρίεο αλάκεζα 

ζε δηπιάζηεο θαη κηζέο θνπθθίδεο.   

 

 

 

Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Πνην πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη θάησ 

από απηό(3
ν 
ζρήκα);»  θαη «Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδεη απηό;»  

 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, (ρσξίο ιέμε) 

΢ε απηή ηελ νκάδα έξγσλ ηα παηδηά θαινύληαη λα εξκελεύζνπλ ηελ θξάζε «Γίθαηε 

κνηξαζηά» γηα λα απαληήζνπλ ζην πξόβιεκα πνπ θάζε θνξά ηνπο παξνπζηαδόηαλ.  

Έξγν E2.1 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ο Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ ζα 
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κνηξαζηνύλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα», ε νπνία ήηαλ ζρεδηαζκέλε ζε έλα ραξηόλη. Οη 

επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο (½, ¼, ¾, 

1,  1,5) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνην θνκκάηη ζα πάξεη ν Γηώξγνο»; Καη «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηό ην θνκκάηη»;  

Έξγν E2.2 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ζ Διέλε θαη ε αδεξθή ηεο ζα κνηξαζηνύλ 

δίθαηα απηέο ηηο 6 θαξακέιεο», θηηαγκέλεο από ραξηόλη. Οη επηινγέο πνπ ηνπο 

δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο (2, 3, 4, 5, 7) θαη  πάιη 

ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο 

θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;» θαη «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη ηόζεο»;  

Έξγν E2.3 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ). ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ο Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ ζα 

κνηξαζηνύλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα», ε νπνία ήηαλ ζρεδηαζκέλε ζε έλα ραξηόλη. Ο 

Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη (ζηα παηδηά παξνπζηάδνηαλ κηα αθόκα ζνθνιάηα από 

ραξηόλη). Οη επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο ( 

x1, x2, x3, x4) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα»; Καη «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηή»;  

Έξγν E2.4 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ζ Διέλε θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ 

δίθαηα ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διέλε πήξε απηέο ηηο 2 

θαξακέιεο, νη νπνίεο ήηαλ ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη. Οη επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ 

ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο ( x1, x2, x3, x4) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλεο ζε 

ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πόζεο θαξακέιεο ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο»; Καη «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηέο νη 

θαξακέιεο»;  
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3. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή (κε ιέμε). 

΢ε απηή ηελ νκάδα έξγσλ ηα παηδηά θαινύληαη λα εξκελεύζνπλ ηηο έλλνηεο «Μηζό» 

θαη «Γηπιάζην»  γηα λα απαληήζνπλ ζην πξόβιεκα πνπ θάζε θνξά ηνπο 

παξνπζηαδόηαλ.  

Έξγν E3.1 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: « Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα (ζρεδηαζκέλε 

ζε ραξηόλη). Θα δώζσ ηε κηζή ζηνλ Γηώξγν. Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; Οη 

επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο (½, ¼, ¾, 

1,  1,5) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνην θνκκάηη ζα πάξεη ν Γηώξγνο»; ,«Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηό ην θνκκάηη»; Καη 

«Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε κηζό;» 

 

Έξγν E3.2 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ κηζνύ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Έρσ εδώ απηέο ηηο 4 θαξακέιεο. Θα δώζσ 

ηηο κηζέο ζηελ Διέλε. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; (επηινγέο). Οη επηινγέο πνπ ηνπο 

δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο (2, 3, 4, 5, 7) θαη  πάιη 

ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο 

θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;» , «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη ηόζεο»; Καη «Ξέξεηο 

ηη ζεκαίλεη ε ιέμε κηζό;» 

Έξγν E3.3 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ 

έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από ηε ζνθνιάηα ηνπ Γηώξγνπ  (όιεο 

ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη). Οη επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο 

αξρηθήο ζνθνιάηαο ( x1, x2, x3, x4) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα;», «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηή;» θαη «Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε 

ιέμε Γηπιάζην;» 

Έξγν E3.4 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ δηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ζ Διέλε έρεη απηέο ηηο 3 θαξακέιεο. Δγώ 
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έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από απηήλ (όιεο ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη). Οη επηινγέο πνπ 

ηνπο δόζεθαλ ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο ( x1, x2, x3, x4) θαη  πάιη 

ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πόζεο θαξακέιεο ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο;» , «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηέο νη 

θαξακέιεο;» θαη «Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε Γηπιάζην;» 

4. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή (κε ιέμε γηα ην 1/3 θαη ην ηξηπιάζην). 

΢ε απηή ηελ νκάδα έξγσλ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθαλ θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ κεηαειέγρνπ, 

ηα παηδηά θαινύληαη λα εξκελεύζνπλ ηηο έλλνηεο «1/3» θαη «Σξηπιάζην»  γηα λα 

απαληήζνπλ ζην πξόβιεκα πνπ θάζε θνξά ηνπο παξνπζηαδόηαλ.  

Έξγν E4.1 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ 1/3): ΢ηα παηδηά παξνπζηάζηεθε 

ην παξαθάησ πξόβιεκα: « Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα (ζρεδηαζκέλε ζε ραξηόλη). Θα 

δώζσ ην 1/3 ηεο ζηνλ Γηώξγν. Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; Οη επηινγέο πνπ 

ηνπο δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο (1/3, ¼, ¾, 1,  1,5) θαη  

πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνην θνκκάηη ζα πάξεη ν Γηώξγνο»; ,«Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηό ην θνκκάηη»; Καη 

«Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ην 1/3;» 

Έξγν E4.2 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ 1/3): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Έρσ εδώ απηέο ηηο 6 θαξακέιεο 

(ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη). Θα δώζσ ην 1/3 ζηελ Διέλε. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

(επηινγέο). Οη επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ ππνπνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο 

πνζόηεηαο (1/2, 1/3, 1/4, 1/5, 1/7) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο 

θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;» , «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη ηόζεο»; θαη «Ξέξεηο 

ηη ζεκαίλεη ην 1/3;» 

Έξγν Δ4.3 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ ηξηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ 

έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη ηξηπιάζηα από απηόλ (όιεο ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη). Οη 

επηινγέο πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο ( x1, x2, x3, 

x4) θαη  πάιη ζρεδηαζκέλα ζε ραξηόλη.  
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  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα;», «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηή;» θαη «Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε 

ιέμε Σξηπιάζην;» 

Έξγν Δ4.4 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Αλαγλώξηζε ηνπ ηξηπιάζηνπ): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ πξόβιεκα: «Ζ Διέλε έρεη απηέο ηηο 2 θαξακέιεο. Δγώ 

έρσ ηξηπιάζηεο θαξακέιεο από απηήλ (όιεο ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη). Οη επηινγέο 

πνπ ηνπο δόζεθαλ ήηαλ πνιιαπιάζηα ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο ( x1, x2, x3, x4) θαη  

πάιη ζρεδηαζκέλεο ζε ραξηόλη.  

  Οη εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά ήηαλ νη εμήο: «Μπνξείο λα κνπ δείμεηο 

πόζεο θαξακέιεο ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο;» , «Πώο ην μέξεηο όηη είλαη απηέο νη 

θαξακέιεο;» θαη «Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε Σξηπιάζην;» 
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Παξάξηεκα Β 
 

Αναλυτική περιγραφή έργων Παρέμβαςησ 

 

Οκάδα έξγσλ 1 –Ηκέξα Α.  Ζ πξώηε νκάδα έξγσλ ηέζεθε ζην πιαίζην κηαο 

ηζηνξίαο, κε ην εμήο ζελάξην:  

  « Μηα θνξά θαη έλα θαηξό, ππήξρε κηα πόιε ρακέλε κέζα ζηε δνύγθια ηεο 

ρώξαο ησλ Κιαζκάησλ, ε πόιε ηνπ Μηζό- Γηπιάζηνπ ζηελ νπνία δνύζε ε νηθνγέλεηα 

Κνληό- Φεινύ. Η κακά ήηαλ ςειή θαη αδύλαηε ζαλ καθαξόλη ελώ ν κπακπάο πνιύ 

πνιύ θνληόο θαη παρνπιόο ζαλ κπαιίηζα. Η νηθνγέλεηα είρε ηξία παηδηά, ηνλ Πακ θαη 

ηελ Πέλπ πνπ ήηαλ δίδπκα θαη ηνλ Πακ-πακ. Σα παηδηά έκνηαδαλ πνιύ κε ηε κακά ηνπο 

θαη ήηαλ αδύλαηα θαη καθξηά ζαλ καθαξόληα. 

  Σα δύν δίδπκα αδέξθηα, ν Πακ θαη ε Πέλπ ήηαλ πνιύ αγαπεκέλα θαη πεξλνύζαλ 

όιε ηε κέξα καδί. Έπαηδαλ καδί, έηξσγαλ καδί θαη κνηξαδόηαλ ηα πάληα. Σνπο άξεζε 

πάξα πνιύ λα κνηξάδνληαη ηηο ζνθνιάηεο θαη ηα γιπθάθηα πνπ ηνπο έδηλε ε κακά ηνπο». 

΢ηε ζπλέρεηα ηα παηδηά άξρηζαλ λα επεμεξγάδνληαη ηα παξαθάησ έξγα. 

Γραζηεριόηεηα Α.1 (Γιακριηές Ποζόηεηες- Στέζε 1:2).  ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην αξρηθά ην παξαθάησ έξγν: «Μηα κέξα ε κακά ηνπ Πακ θαη ηεο 

Πέλπ απνθάζηζε λα ηνπο δώζεη έλα γιπθό κηαο θαη θαηάθεξαλ λα ηαθηνπνηήζνπλ ην 

δσκάηην ηνπο πάξα πνιύ γξήγνξα. Σνπο έδσζε ινηπόλ 4 κπηζθόηα (θαηαζθεπαζκέλα 

από ραξηόλη) θαη ηνπο είπε όηη κπνξνύλ λα ηα κνηξαζηνύλ». Με αθνξκή ηελ 

εξώηεζε: «Ση ιέηε κπνξνύκε λα ηνπο βνεζήζνπκε;» ην πξώην παηδί μεθίλεζε λα ηα 

κνηξάδεη. Ζ δηαδηθαζία επαλαιήθζεθε γηα όινπο ηνπο ζπκκεηέρνληεο κε δηαθνξεηηθό 

αξηζκό κπηζθόησλ (2, 6 θαη ηέινο 3 κπηζθόηα).   

Γραζηεριόηεηα Α.2 (Σσνετείς Ποζόηεηες- Στέζε 1:2). ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην παξαθάησ έξγν: «Μηα άιιε κέξα ηνπο έδσζε κηα ζνθνιάηα 

(θαηαζθεπαζκέλε από ραξηόλη) θαη ηνπο είπε λα ηε κνηξαζηνύλ δίθαηα». Καη πάιη 

έγηλε ε εξώηεζε: «Ση ιέηε κπνξνύκε λα ηνπο βνεζήζνπκε;» ζην πξώην παηδί θαη ε 

δηαδηθαζία μεθηλά μαλά. ΋ινη ζπκκεηείραλ θαη πάιη ζηελ κε κία ζνθνιάηα κε 

δηαθνξεηηθό κήθνο.  
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 Σα πξώηα απηά έξγα αθνινύζεζε ε ζπλέρεηα ηεο ηζηνξίαο ηνπ Πακ θαη ησλ 

αδεξθώλ θαη ε δεύηεξε νκάδα έξγσλ. Ζ ηζηνξία θαη ηα έξγα ήηαλ ηα εμήο: 

  «Ο Πακ- πακ ήηαλ ν κεγάινο αδεξθόο ηεο νηθνγέλεηαο θαη πνιιέο θνξέο ηα 

ήζειε όια δηθά ηνπ. Ήηαλ δηπιάζηνο ζην ύςνο από ηνλ Πακ, είρε ηα δηπιάζηα παηρλίδηα 

θαη αθόκα θαη ζην θαγεηό ήηαλ άπιεζηνο θαη ήζειε λα ηξώεη ην δηπιάζην από όζν 

έηξσγε ν Πακ».  

Γραζηεριόηεηα Α.3 (Σσνετείς Ποζόηεηες- Διζαγωγή ηοσ όροσ «διπλάζιο»): 

Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ εηθόλα ηνπ Πακ-πακ, ζπδεηάκε ηε ζρέζε ηνπ ύςνπο ηνπ κε 

ηνλ Πακ θαη ηα πξνηξέπνπκε λα «κεηξήζνπλ» ην ύςνο ηνπ Πακ- πακ κε ην ύςνο ηνπ 

Πακ θαη ηεο Πέλπ γηα λα δνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα ζηα αδέξθηα ηεο ηζηνξίαο, αιιά θαη 

ην όηη ε ιέμε «δηπιάζην» ζεκαίλεη όζν ν Πακ θαη ε Πέλπ καδί, ή 2 θνξέο ν Πακ. 

Γραζηεριόηεηα Α.4 (Γιακριηές Ποζόηεηες- Στέζε 2:1). Αθνύ ηα παηδηά 

βξνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα ζηα αδέξθηα ηεο ηζηνξίαο μεθηλάκε ηηο δνθηκέο γηα λα 

ηαΐζνπκε ηνλ Πακ θαη ηνλ Πακ- πακ. Θπκίδνπκε ζηα παηδηά όηη ν Πακ-πακ ηξώεη ην 

δηπιάζην από ηνλ Πακ ηνπο δεηάκε λα βξνπλ ην ηη έθαγε ν κεγάινο αδεξθόο ηεο 

νηθνγέλεηαο. ΢αλ βνήζεηα ηνπο ιέκε όηη ν Πακ- πακ ηξώεη όζν ε Πέλπ θαη ν Πακ 

καδί. Έηζη ζε θάζε παηδί δείρλνπκε έλα ζύλνιν κε κπηζθόηα θαη ζηε ζπλέρεηα ηνπο 

δεηάκε λα καο δείμεη πόζα κπηζθόηα έθαγε ν Πακ- πακ.  

Γραζηεριόηεηα Α.5 (Σσνετείς Ποζόηεηες- Στέζε 2:1). Σα παηδηά πξνζπαζνύλ 

θαη πάιη λα ηαΐζνπλ ηνλ κεγάιν αδεξθό ηεο νηθνγέλεηαο. Έηζη ζε θάζε παηδί 

δείρλνπκε έλα θνκκάηη ζνθνιάηαο  θαη ζηε ζπλέρεηα ηνπο δεηάκε λα καο δείμεη πνηα 

ζνθνιάηα έθαγε ν Πακ- πακ.  

Γραζηεριόηεηα Α.6 (Γιακριηές Ποζόηεηες- Στέζε 1:2). Ζ ίδηα δηαδηθαζία κε 

ην θαγεηό ησλ δύν αδεξθώλ επαλαιακβάλεηαη θαη από ηελ αλάπνδε ηώξα δεηώληαο 

από ηα παηδηά λα δνύκε πόζν ηξώεη ν Πακ αλ μέξνπκε ην θαγεηό ηνπ Πακ- πακ. 

Έηζη, θάζε παηδί θαιείηαη λα βξεη πόζα κπηζθόηα έθαγε ν Πακ γλσξίδνληαο ηνλ 

αξηζκό ησλ κπηζθόησλ πνπ έθαγε ν Πακ-πακ. 

Γραζηεριόηεηα Α.7 (Σσνετείς Ποζόηεηες-Στέζε 1:2).  Καη πάιη ηα παηδηά 

γλσξίδνληαο ηελ ζνθνιάηα πνπ έθαγε ν Πακ- πακ θαινύληαη λα βξνπλ πνην θνκκάηη 

ζα έηξσγε ν Πακ.  
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Οκάδα έξγσλ 1 – 2
ε
 εκέξα Β.   

  Σελ δεύηεξε εκέξα ηεο παξέκβαζεο ηα παηδηά θαη πάιη «ηαμίδεςαλ» ζηελ 

ρώξα ηνπ Μηζνύ- Γηπιάζηνπ θαη ζπλέρηζαλ λα επεμεξγάδνληαη έξγα γηα ηελ 

θαηαλόεζε απηή ηε θνξά ηεο ζρέζεο 1:3 θαη 3:1. Ζ ηζηνξία απηή ηε θνξά ήηαλ ε 

εμήο: 

  «Mηα κέξα ζηελ πόιε ηνπ Μηζό- δηπιάζηνπ ήξζε επίζθεςε ε νηθνγέλεηα 

Σξηπιάζηνπ.  Η νηθνγέλεηα απηή είρε δύν παηδηά, ην Έλα-Σξίην θαη ην Σξηπιάζην πνπ 

ήηαλ μαδέξθηα κε ηνλ Πακ, ηελ Πέλπ θαη ηνλ Πακ-πακ. Σν Έλα-Σξίην έκνηαδε πνιύ κε 

ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ, ηόζν πνιύ πνπ θακηά θνξά ηνλ κπέξδεπαλ κε ηνλ Πακ. Σν Έλα-

Σξίην  αγαπνύζε πνιύ ηα μαδεξθάθηα ηνπ θαη πάληα έπαηδε καδί ηνπο. Μάιηζηα ηνπ 

άξεζε λα κνηξάδεηαη καδί ηνπο ηα κπηζθόηα ηνπ θαη ηηο ηξεινζνθνιάηεο πνπ έθεξλε θαη 

κόλν θαθέ δελ ήηαλ».  

Γξαζηεξηόηεηα Β.1. (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Καηαζθεπή ηνπ 1/3): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ην αξρηθά ην παξαθάησ έξγν: «Ο μάδεξθνο Έλ-ηξίην έθεξε καδί ηνπ 

3 κπηζθόηα γηα λα ηα κνηξαζηεί κε ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ. Με αθνξκή ηελ εξώηεζε: 

«Ση ιέηε κπνξνύκε λα ηνπο βνεζήζνπκε;» ην πξώην παηδί μεθίλεζε λα ηα κνηξάδεη. Ζ 

δηαδηθαζία επαλαιήθζεθε γηα όινπο ηνπο ζπκκεηέρνληεο κε δηαθνξεηηθό αξηζκό 

κπηζθόησλ (6,9 θαη ηέινο 12 κπηζθόηα).   

Γξαζηεξηόηεηα Β.2.  (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 1:3): To επόκελν έξγν μεθίλεζε 

κε ηελ παξαθάησ θξάζε: «Σελ επόκελε κέξα, ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην έδεημε ζηα 

δίδπκα απηή ηε ζνθνιάηα γηα λα ηελ κνηξαζηνύλ δίθαηα» θαη πάιη κεηά ηελ εξώηεζε 

«Μπνξνύκε λα ηνλ βνεζήζνπκε;» ηα παηδηά άξρηζαλ λα πξνζπαζνύλ λα 

θαηαζθεπάζνπλ ην  ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο. ΋ινη ζπκκεηείραλ θαη πάιη ζηελ κε κία 

ζνθνιάηα κε δηαθνξεηηθό κήθνο.  

 Ζ ηζηνξία ζπλερίζηεθε κε έξγα πνπ ζρεηηδόηαλ κε ηελ θαηαζθεπή ηνπ 

ηξηπιάζηνπ αιιά θαη ηελ ζπζρέηηζε αλάκεζα ζηα αδέξθηα θαη ηνλ «γίγαληα» ηεο 

ηζηνξίαο. Πην ζπγθεθξηκέλα αθνύ ε εξεπλήηξηα παξνπζίαζε ηνλ μάδεξθν Σξηπιάζην, 

ν νπνίνο ήηαλ πην κεγάινο από ηα δίδπκα αιιά θαη από ηνλ Πακ- πακ θαη ήηαλ πάξα 

πνιύ ιαίκαξγνο ηα παηδηά επεμεξγάζηεθαλ ηα παξαθάησ έξγα. 

Γξαζηεξηόηεηα Β.3. (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 3:1): ΢ηα παηδηά παξνπζηάζηεθε 

ε εηθόλα ηνπ Σξηπιάζηνπ θαη μεθίλεζε ε ζπδήηεζε γηα ηε ζρέζε ηνπ ύςνπο ηνπ κε 
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ηνλ Πακ, ηελ Πέλπ θαη ηνλ μάδεξθν Έλ-ηξίην. Σα παηδηά πξνηξέπνληαη λα ηνλ 

θαιύςνπλ κε ηνπο ηξεηο κηθξνύο ήξσεο ηεο ηζηνξίαο γηα λα δνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα 

ζηα θνκκάηηα.  

Γξαζηεξηόηεηα Β.4. (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Σρέζε 3:1): Αθνύ ηα παηδηά βξνπλ ηε 

ζρέζε αλάκεζα ζηνλ μάδεξθν Σξηπιάζην θαη ηνπο ππόινηπνπο ήξσεο ηεο ηζηνξίαο 

μεθηλάκε ηηο δνθηκέο κε ην θαγεηό ησλ εξώσλ. Λέκε, ινηπόλ, ζηα παηδηά ζπκίδνληαο 

ηνπο όηη ν Σξηπιάζηνο  ηξώεη όζν ηα ηξία παηδηά καδί, δεηάκε λα καο δείμνπλ πόζν 

θαγεηό ζα θάεη παξνπζηάδνληαο ηνπο ην πόζα κπηζθόηα έρεη θάεη ν μάδεξθνο  Έλ-

ηξίην. 

Γξαζηεξηόηεηα Β.5 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 3:1): ΢ηε ζπλέρεηα, ε δηαδηθαζία 

επαλαιακβάλεηαη γηα ηηο ζνθνιάηεο πνπ ζα θάεη ν μάδεξθνο Σξηπιάζηνο όηαλ 

μέξνπκε ην θνκκάηη ηεο ζνθνιάηαο πνπ έρεη θάεη ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην. 

Γξαζηεξηόηεηα Β.6 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Σρέζε 1:3): Ζ ίδηα δηαδηθαζία κε ην 

θαγεηό ησλ εξώσλ ηεο ηζηνξίαο επαλαιακβάλεηαη θαη από ηελ αλάπνδε ηώξα 

δεηώληαο από ηα παηδηά λα δνύκε πόζν ηξώεη ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην αλ μέξνπκε ην 

θαγεηό ηνπ Σξηπιάζηνπ. Εεηάκε, ινηπόλ, λα καο δείμνπλ πόζν θαγεηό ζα θάεη ν 

μάδεξθνο Έλ-ηξίην παξνπζηάδνληαο ηνπο ην πόζα κπηζθόηα έρεη θάεη ν μάδεξθνο 

Σξηπιάζηνο. 

Γξαζηεξηόηεηα Β.7. (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 1:3): ΢ηε ζπλέρεηα, ε δηαδηθαζία 

επαλαιακβάλεηαη γηα ηηο ζνθνιάηεο πνπ ζα θάεη ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην όηαλ μέξνπκε 

ην θνκκάηη ηεο ζνθνιάηαο πνπ έρεη θάεη ν μάδεξθνο Σξηπιάζηνο. 

 

Οκάδα έξγσλ 2 – Ηκέξα Γ.   

Σελ ηξίηε εκέξα ηεο Παξέκβαζεο ηα παηδηά είραλ ηελ επθαηξία λα παίμνπλ κε ηελ 

«κεραλή» ηεο θπξίαο Γηάλνηαο, ε νπνία είρε σο ζηόρν λα ηα βνεζήζεη λα 

θαηαλνήζνπλ θαιύηεξα ηηο ζρέζεηο αλάκεζα ζε ππνπνιιαπιάζηα θαη πνιιαπιάζηα. 

Με ηε ρξήζε θαη απηή ηε θνξά εηθνληθώλ αλαπαξαζηάζεσλ ηα παηδηά θιήζεθαλ λα 

απαληήζνπλ ζηα έξγα απηήο ηεο νκάδαο θαη λα δηθαηνινγήζνπλ ηηο απαληήζεηο ηνπο. 

Έγηλε κηα αιιαγή ζην δηδαθηηθό ζελάξην απηήο νκάδαο έξγσλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο 

παξέκβαζεο ε νπνία είρε σο ζηόρν λα δηεπθνιύλεη ηα παηδηά ζην λα παξαηεξήζνπλ 
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αληηιεπηηθά ηηο ζρέζεηο αλάκεζα ζηηο πνζόηεηεο. Πην ζπγθεθξηκέλα κηαο θαη ηα 

παηδηά δελ κπνξνύζαλ λα ζπγθξαηήζνπλ ην πνηα ήηαλ ε αξρηθή πνζόηεηα (ζπλερήο 

θαη δηαθξηηή), ε νπνία «έκπαηλε» ζηε κεραλή θαη ραλόηαλ γηα λα παξαρζεί ε 

αληίζηνηρε κηζή ή δηπιάζηα, ε εξεπλήηξηα απνθάζηζε λα παξνπζηάδεη θαη ηηο δύν 

πνζόηεηεο ηαπηόρξνλα. Παξαθάησ παξνπζηάδνληαη ηα έξγα ηεο νκάδαο θαζώο θαη νη 

εξσηήζεηο πνπ έγηλαλ ζηα παηδηά. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ1 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο – Σρέζε 2:1): ΢ηα παηδηά 

παξνπζηάζηεθε ε θπξία Γηάλνηα, ε νπνία είλαη ηξνκεξή εθεπξέηεο θαη έθηηαμε θάηη 

θαληαζηηθέο κεραλέο, όπνπ όζνη ηηο βιέπνπλ κέλνπλ κε ην ζηόκα αλνηρηό. ΢ηε 

ζπλέρεηα ηνπο αλαθέξνπκε όηη ε πξώηε κεραλή δνπιεύεη κε θαξακέιεο θαη όηη αλ 

βάινπκε 1 θαξακέια, ε κεραλή ην ζθαλάξεη θαη βγάδεη απηά 2 θαξακέιεο. Αλ 

βάινπκε 3 θαξακέιεο, ηα ζθαλάξεη θαη βγάδεη 6 θαξακέιεο. Αθνύ επαλαιάβνπκε ηε 

δηαδηθαζία κεξηθέο θνξέο ξσηάκε ηα παηδηά αλ κπόξεζαλ  λα θαηαιάβνπλ ηη θάλεη ε 

κεραλή. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ2 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο – Σρέζε 1:2, Αληηζηξνθή): Σν δεύηεξν 

έξγν ζρεηίδεηαη κε ηελ αλάπνδε ρξήζε ηεο Μηζό- κεραλήο. Βάδνπκε ινηπόλ ζηε 

κεραλή 2 θαξακέιεο από ηελ αληίζεηε πιεπξά θαη ξσηάκε ηα παηδηά πνην πηζηεύνπλ 

όηη ζα είλαη ην απνηέιεζκα. Ζ δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη κε δηαθνξεηηθό αξηζκό 

από θαξακέιεο θάζε θνξά. Οη εξσηήζεηο πνπ γίλνληαη ζηα παηδηά είλαη νη εμήο: 

«Καηάιαβεο  ηη θάλεη ε κεραλή ηεο θπξίαο Γηάλνηαο, αλ βάισ ηηο θαξακέιεο από εδώ 

(αξηζηεξά);» θαη  «Καηάιαβεο ηη θάλεη ε κεραλή κνπ, αλ βάισ ηηο θαξακέιεο από 

δεμηά;» 

Γξαζηεξηόηεηα Γ3 (Σπλερείο Πνζόηεηεο-  Σρέζε 2:1): Παξνπζηάδεηαη ζηε 

ζπλέρεηα ε επόκελε ζπαδνθεθαιηά ηεο θπξίαο Γηάλνηαο ε νπνία είρε λα θάλεη κε 

δαραξσηά απηή ηε θνξά. Σα παηδηά βιέπνληαο ην αξρηθό θνκκάηη δαραξσηνύ 

ςάρλνπλ λα βξνπλ πνην είλαη ην δηπιάζην πνπ ζα βγεη από ηελ Μεραλή. Ζ δηαδηθαζία 

επαλαιακβάλεηαη κε δηαθνξεηηθά θνκκάηηα δαραξσηνύ γηα θάζε παηδί. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ4(Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 2:1, Αληηζηξνθή) : Ζ 

πξνεγνύκελε δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη από ηελ αλάπνδε πιεπξά απηή ηε θνξά. 

Γείρλνπκε, ινηπόλ, ηα δαραξσηά δηαθνξεηηθνύ κήθνπο πνπ κπαίλνπλ ζηε Μεραλή θαη 

ηνπο δεηάκε λα βξνπλ πνην θνκκάηη ζα βγεη από ηελ άιιε πιεπξά ηεο κεραλήο. Ζ 
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δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη κε δηαθνξεηηθά θνκκάηηα ηεο ζνθνιάηαο γηα όια ηα 

παηδηά. 

 

Οκάδα έξγσλ 2 – Ηκέξα Γ.   

Ζ ηέηαξηε κέξα ηεο παξέκβαζεο βξίζθεη θαη πάιη ηα παηδηά λα παίδνπλ κε ηηο 

κεραλέο ηεο θπξίαο Γηάλνηαο αιιά απηή ηε θνξά λα επεμεξγάδνληαη ηηο ζρέζεηο 1:4 

θαη 4:1. Υξεζηκνπνηήζεθε εκπξάγκαην πιηθό γηα ηε δηαδηθαζία θαη ηα παηδηά 

έβιεπαλ θαζ‟ όιε ηελ δηάξθεηα ηεο δηαδηθαζίαο θαη ηηο δύν πνζόηεηεο 

(ππνπνιιαπιάζηα θαη πνιιαπιάζηα) πνπ «έκπαηλαλ» θαη «έβγαηλαλ» από ηε κεραλή. 

Σν παηρλίδη μεθίλεζε κε ηελ αθήγεζε ηεο παξαθάησ ηζηνξίαο: 

  «Ο θύξηνο Γιπθνκάζηνξαο είλαη δαραξνπιάζηεο. Δίδε ηε ηηο κεραλέο ηεο θαο. 

Γηάλνηαο θαη ελζνπζηάζηεθε. «Κπξία Γηάλνηα», ηεο είπε, «πνιύ ζα ήζεια κηα κεραλή 

λα κνπ δηπιαζηάδεη ηηο θαξακέιεο κνπ. Καη γηαηί όρη, λα κνπ ηηο ηεηξαπιαζηάδεη! Μία λα 

βάδσ, ηέζζεξηο λα γίλνληαη! Γύν λα βάδσ, λα γίλνληαη… λα γίλνληαη… ε, όζεο είλαη λα 

γίλνληαη, ηέινο πάλησλ. Μπνξείο λα κνπ θηηάμεηο κηα ηέηνηα κεραλή; Καη λα μέξεηο, ζα 

ζε εθνδηάδσ κε παγσηό γηα όιε ζνπ ηε δσή!» «Α, θύξηε Γιπθνκάζηνξα», είπε ε θ. 

Γηάλνηα, «εγώ αύξην ζα ηελ έρσ έηνηκε. Αιιά λα μέξεηο, δε ζα ζνπ ηε δώζσ, αλ δελ 

κπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο ζα βγάιεη θάζε θνξά». Έηζη είλαη ε θπξία 

Γηάλνηα, πεηξαρηήξη! Διάηε λα βνεζήζνπκε ηνλ θύξην Γιπθνκάζηνξα». 

Γξαζηεξηόηεηα Γ5 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Σρέζε 4:1): ΢ηα παηδηά παξνπζηάζηεθε 

ε λέα κεραλή πνπ έθηηαμε ε θπξία Γηάλνηα, γηα ηνλ Γιπθνκάζηνξα θαη μεθηλνύλ νη 

δνθηκέο. ΋ηαλ ζηε κεραλή βάινπκε 1 θαξακέια ε κεραλή ηε ζθαλάξεη θαη βγάδεη 

απηά 4 θαξακέιεο. Αλ βάινπκε 2 θαξακέιεο ε κεραλή βγάδεη 8 θαξακέιεο. Αθνύ 

επαλαιάβνπκε ηε δηαδηθαζία κεξηθέο θνξέο ξσηάκε ηα παηδηά αλ κπόξεζαλ  λα 

θαηαιάβνπλ ηη θάλεη ε κεραλή. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ6 (Γηαθξηηέο Πνζόηεηεο- Σρέζε 1:4, Αληηζηξνθή): Σν δεύηεξν 

έξγν ζρεηίδεηαη κε ηελ αλάπνδε ρξήζε ηεο θαηλνύξγηαο καο κεραλήο. Βάδνπκε 

ινηπόλ 4 θαξακέιεο από ηελ αληίζεηε πιεπξά θαη ξσηάκε ηα παηδηά πνην πηζηεύνπλ 

όηη ζα είλαη ην απνηέιεζκα. Ζ δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη κε δηαθνξεηηθό αξηζκό 

από θαξακέιεο θάζε θνξά. Οη εξσηήζεηο πνπ γίλνληαη ζηα παηδηά είλαη νη εμήο: 

«Καηάιαβεο  ηη θάλεη ε κεραλή ηεο θπξίαο Γηάλνηαο, αλ βάισ ηηο θαξακέιεο από εδώ 
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(αξηζηεξά);» θαη  «Καηάιαβεο ηη θάλεη ε κεραλή κνπ, αλ βάισ ηηο θαξακέιεο από 

δεμηά;» 

Γξαζηεξηόηεηα Γ7 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 1:4): ΢ηα παηδηά παξνπζηάδεηαη 

θαη ε ηειεπηαία κεραλή ηεο θπξίαο Γηάλνηαο ε νπνία είρε λα θάλεη κε δαραξσηά απηή 

ηε θνξά. Σα παηδηά βιέπνληαο ην αξρηθό θνκκάηη ηνπ δαραξσηνύ ςάρλνπλ λα βξνπλ 

πνην είλαη θνκκάηη πνπ ζα βγεη από απηή ηε κεραλή (1/4 ηεο αξρηθήο ζνθνιάηαο). Ζ 

δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη κε δηαθνξεηηθά θνκκάηηα δαραξσηνύ γηα όια ηα παηδηά. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ8 (Σπλερείο Πνζόηεηεο- Σρέζε 4:1, Αληηζηξνθή): Ζ 

πξνεγνύκελε δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη από ηελ αλάπνδε πιεπξά απηή ηε θνξά. 

Γείρλνπκε, ινηπόλ, ηα θνκκάηηα δαραξσηνύ πνπ αληηζηνηρνύλ ζην 1/4  αξρηθώλ 

πνζνηήησλ θαη ηνπο δεηάκε λα βξνπλ πνην ζα είλαη νιόθιεξν ην δαραξσηό πνπ ζα 

βγεη από ηελ άιιε πιεπξά ηεο κεραλήο. Ζ δηαδηθαζία επαλαιακβάλεηαη κε 

δηαθνξεηηθά θνκκάηηα δαραξσηνύ γηα όια ηα παηδηά. 
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Παξάξηεκα Γ 

 

Γ.1 Απομαγνητοφώνηςη έργων Προελέγχου 

 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ: Κώζηαο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Πξνζπαζεί λα πάξεη κία θνξδέια κε κήθνο θνληά ζε απηή πνπ ηνπ 

δείμακε από απηέο πνπ είρακε ηαηξηάμεη.]   

Γ: Γελ κπνξείο λα θνπλήζεηο απηέο πνπ ηαίξηαμα εγώ. Μπνξείο λα πάξεηο απηέο πνπ 

είλαη θάησ.  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή!  

Γ: Γηαηί απηή;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Μκκκ γηαηί λνκίδσ όηη απηή είλαη ε ζσζηή. 

Γ: Γηα βάιηε από θάησ από ηε άιιε! Δίλαη ζσζηή; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη! Δπεηδή εδώ έρεη κηα ιίγν πην κεγάιε γσλία θαη δελ είλαη! 

Γ: Δζύ, δειαδή, ηη θνκκάηη ςάρλεηο λα ηαηξηάμεηο; Πσο πξέπεη λα είλαη ε θνξδέια; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: (2)  

Γ: Απηή ε ισξίδα είλαη ίδηα κ‟ απηή; [Γείρλνπκε ζηνλ Κώζηα ηελ πξώηε αληηζηνηρία] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη. 

Γ: Απηή κε απηή; 
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ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη! 

Γ: Δζύ, ινηπόλ, ςάρλεηο κηα ίδηα; Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζσζηή; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Κάλεη δηάθνξεο δνθηκέο] ΋ρη, απηή είλαη πνιύ κηθξή! Απηή πνιύ κεγάιε!  

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ θάηη άιιν! Γηα δεο! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε απηή… Μπνξείο λα 

κνπ πεηο κε θαξηνύια ζα ηαηξηάμσ απηή [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]; Μπνξείο λα 

δηαιέμεηο όπνηα ζέιεηο από ηηο θαξηνύιεο πνπ έρνπκε από θάησ. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: (3) [Μεηξά ηηο θαξακέιεο πνπ έρεη ε θάζε θάξηα].   

Γ: Ση θάλεηο ηώξα; Μεηξάο ηηο ηειίηζεο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη!  

Γ: Γηα πεο κνπ, ινηπόλ, πνηα ζα βάινπκε θάησ από ηελ ηειεπηαία θάξηα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί είλαη ίδηα κ‟ απηή. [Γείρλεη κηα θάξηα ίδηα κε απηή πνπ ηνπ δεηήζακε 

λα αληηζηνηρήζεη] 

Γ: Δίζαη ζίγνπξνο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! Με απηή ηαηξηάδεη!  

Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια; Μπνξείο λα ηηο θνπλήζεηο γηα λα ηηο δεηο 

θαιύηεξα. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: (2) Γελ είλαη! 
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Γ: Ση δελ είλαη;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γελ είλαη ίζε κε απηή. 

Γ: Σαηξηάδεη, όκσο, κε απηή; ΋πσο ηαηξηάδνπλ θαη νη άιιεο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη!  

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Να ξσηήζσ θαη θάηη άιιν; Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε 

απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ δείρλνπλ ηηο 

δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ πεηο κε ηη ζα 

ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια [Ζ θάξηα έρεη 2 θαξακέιεο];  

ΚΧ΢ΣΑ΢: (2) [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επηιέγεη] Απηή κε απηή! 

Γ: Γηα βάιηελ εθεί! 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Σελ αληηζηνηρεί θάησ από εθείλε πνπ ηνπ δεηήζακε] Γελ είλαη! 

Γ: Ση ςάρλεηο λα βξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σε δύν. [Δλλνεί ηελ θάξηα πνπ έρεη δύν θαξακέιεο γηα λα βάιεη δύν ίδηεο 

θάξηεο καδί].  

Γ: Γηαηί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: (3) Γε μέξσ. 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη 

ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε 

ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν Γηώξγνο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! Απηό! [Γείρλεη ην θνκκάηη πνπ επέιεμε.] 

Γ: Γηαηί πηζηεύεηο όηη πήξε απηό ην θνκκάηη; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή είλαη ίδην! 
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Γ: Πξέπεη λα πάξεη έλα ίδην δειαδή;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! 

Γ: Μα ε ζνθνιάηα πνπ έρνπλ όιε- όιε είλαη απηή. Μπνξεί θαη ν έλαο θαη ν άιινο λα 

πάξνπλ απηό ην θνκκάηη;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή δελ είλαη δηθαία ν έλαο λα κελ έρεη θακία!  

Γ: Άξα ηη πξέπεη λα πάξνπλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ο θαζέλαο από κηα!  

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 6θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! (3) Έμη!  

Γ: Έμη; Καη ε αδεξθή ηεο ηόηε πόζεο έθαγε; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έμη!  

Γ: Μα όιεο όιεο νη θαξακέιεο είλαη έμη!  

ΚΧ΢ΣΑ΢: (5) [Γελ απαληά θαζόινπ] 

 

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο θαη 

ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε 

ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή!  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί είλαη πνιύ κεγάιε!   
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Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! Έμη![Γείρλεη κηα θάξηα] 

Γ: Πήξαλ δειαδή από δύν θαη ζηελ αξρή ήηαλ έμη; Πσο ην μέξεηο όηη ζηελ αξρή είραλ 

έμη; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή ην είδα! 

 Γ: Δληάμεη! 

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή!  

Γ: Γηαηί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή ζα πάξεη ηε κηζή ν Γηώξγνο θαη ηε κηζή εζύ.  

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε «κηζό»; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ση; 

Γ: Γε μέξσ! Γη απηό ζε ξσηάσ! 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γε μέξσ! ΢εκαίλεη όηη ζα πάξεη ν θαζέλαο από δύν θαη ζα είλαη ίδηα. 

Γ: Α ζα είλαη ίδηα! Από δύν ζα έρεηο; Πάληα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη!  
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Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σέζζεξηο! 

Γ: Μα ηέζζεξηο έρσ θαη εγώ!  

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη! Θα έρεηο εζύ ηέζζεξηο θαη ε Διελίηζα ηέζζεξηο! ΋ρη, δύν! Δζύ δύν 

θαη ε Διελίηζα δύν! 

Γ: Μπξάβν! 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή!  

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη! 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γύν! 

Γ: Μα δύν έρσ θαη εγώ! Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΚΧ΢ΣΑ΢:  ΋ρη δελ μέξσ!  
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Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ: Μαξία 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΜΑΡΗΑ: (2) [Γείρλεη κηα θνξδέια] Γηα λα δσ κηα ζηηγκή αλ είλαη ίδηεο. Δίλαη πην 

ςειή απηή!   

Γ: [ε Μαξία πξνζπάζεζε λα πάξεη κηα από ηηο θνξδέιεο πνπ είρακε ήδε ηαηξηάμεη] 

΋ρη, απηέο δελ κπνξείο λα ηηο πάξεηο. Μπνξείο λα πάξεηο απηέο πνπ είλαη θάησ. Με 

πνηα ζα ηαηξηάμεη; 

ΜΑΡΗΑ: Γηα λα δσ! ΋ρη, είλαη κεγάιεο!  

Γ: Καη εζύ ηη ζέιεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Θέισ λα ηηο θάλνπκε ζην ίδην κέηξν (.) 

Γ: Ναη, θαη; 

ΜΑΡΗΑ: Να ηηο θάλνπκε ζην ίδην κέηξν θαη λα ηηο θηηάμνπκε ή πίλαθα ή θάηη ηέηνην. 

Γ: Καη, δελ έρεη θακία πνπ λα είλαη ε ίδηα; Δπίζεο, πξόζεμε θάηη. Απηή είλαη ίδηα κ‟ 

απηή; [Γείρλνπκε ζηελ Μαξία ηελ πξώηε αληηζηνηρία] 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη. 

Γ: Απηή είλαη ίδηα κ‟ απηή; [Γείρλνπκε ζηελ Μαξία ηελ δεύηεξε αληηζηνηρία] 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη. 

Γ: Δζύ ηόηε γηαηί λα βάιεηο κηα θνξδέια ίδηα κε εθείλε πνπ ζνπ έδσζα εγώ; Πξέπεη 

λα βάιεηο ίδηα; Γε μέξσ… Γηα ζθέςνπ εζύ θαη πεο κνπ κε πνηα ζα ηελ ηαηξηάμεηο 

ηειηθά. 
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ΜΑΡΗΑ: Γε μέξσ πνηα ζα ηαηξηάμεη! Απηό είλαη κηθξό, απηό είλαη κηθξό, απηό δελ… 

[Γείρλεη ηελ πξώηε ζεηξά κε ηηο θνξδέιεο] 

Γ: Δζύ δελ έρεηο θαλέλα κηθξό όζν ζέιεηο γηα λα δηαιέμεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό είλαη κεγάιν, απηό είλαη κεγάιν θαη εδώ ζέιεη κεγάιν [δείρλεη ηηο 

θνξδέιεο ηεο θάησ ζεηξάο]. 

Γ: Ααα! Χξαία! 

ΜΑΡΗΑ: Θεο επεηδή απηά είλαη ίδηα ζηα κέηξα λα ηα βάινπκε καδί έηζη; 

Γ: Α! Σέιεηα! 

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή… 

ΜΑΡΗΑ: Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα, πέληε, έμη. Δδώ είλαη έμη νη θαξακέιεο.  

Γ: Χξαία! Καη ζα ηαηξηάμνπκε απηή ηελ θάξηα κε απηή. Θέιεηο λα κνπ πεηο κε θάξηα 

ζα ηαηξηάμσ απηή εδώ [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]; Γηα δεο εζύ! Από απηέο ηηο θάξηεο 

κπνξείο λα δηαιέμεηο. Γελ κπνξείο όκσο λα θνπλήζεηο ηηο θάξηεο πνπ ηαίξηαμα εγώ. 

Μπνξείο λα δηαιέμεηο από ηηο ππόινηπεο. 

ΜΑΡΗΑ:  Μα απηή είλαη ίδηα κε απηή [Γείρλεη κηα αθόκα θάξηα πνπ έρεη έμη 

θαξακέιεο]. 

Γ: Ναη αιιά εζύ απηέο εδώ ηηο θάξηεο δελ κπνξείο λα ηηο θνπλήζεηο. Πξέπεη λα 

δηαιέμεηο από ηηο ππόινηπεο πνπ ζνπ έδσζα γηα λα ηαηξηάμεηο ηελ ηειεπηαία 

θαξηνύια. Μπξάβν!=  

ΜΑΡΗΑ: = Ξέξεηο γηαηί ην „θαλα; Γηαηί; Έλα, δύν. ΋ηαλ αξρίδνπκε λα κεηξάκε δε 

μεθηλάκε έλα, δύν. Δδώ είλαη έλα, δύν. Δδώ ζπλνιηθά απηά είλαη ίδηα, είλαη έμη, ηα 

κέηξεζα εγώ πξηλ απηά. 

Γ: Χξαία! 
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Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια;  

ΜΑΡΗΑ: Να πσ ιίγν θάηη απηά ηα δύν [δείρλεη δύν θνξδέιεο κε κηθξή δηαθνξά ζην 

κήθνο] είλαη ιίγν ίδηα. Μήπσο λα ηα θάλνπκε δεπγάξη; 

Γ: ΋ρη! Δγώ ζα ηα ηαηξηάμσ έηζη… Καη απηά κνηάδνπλ ζε θάηη αλ ηα ηαηξηάμσ πνιύ 

θαιά. Απηή ηε ισξηδίηζα, ινηπόλ, κε πνηα από απηέο πνπ ζνπ έδσζα κπνξώ λα ηελ 

ηαηξηάμσ; 

ΜΑΡΗΑ: Γε κπνξώ από απηέο λα δηαιέμσ; [Γείρλεη ηηο θνξδέιεο πνπ έρνπκε ήδε 

αληηζηνηρίζεη] 

Γ: ΋ρη, από απηέο δελ κπνξείο λα δηαιέμεηο. 

ΜΑΡΗΑ: Λνηπόλ, επεηδή απηό είλαη ιίγν πην κεγάιν από απηό, ιίγν πην κεγάιν απηό 

θαη απηό ιίγν πην κεγάιν θαη απηό ην κεγαιύηεξν δελ θάλεη θακία! 

Γ: Γηαηί δελ θάλεη θακία; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή απηό είλαη ιίγν κηθξνύιε θαη ηαηξηάδνπλ απηά πνπ δελ έρεηο 

ζπλδέζεη κ‟ απηό. 

Γ: Πξόζεμε, όκσο, απηά ηα ηαίξηαμα κε κηθξνύιηα; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό, όκσο, δελ πάεη κ‟ απηό. 

Γ: Έθαλα ιάζνο θαη ζηα άιια, ιεο; 

ΜΑΡΗΑ: Μπνξνύκε λα ηα ηαηξηάμνπκε απηά ηα δύν θαη απηά ηα δύν [Γείρλεη ηηο 

θνξδέιεο πνπ έρνπλ παξόκνην κήθνο] 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε απηή. 

[δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ δείρλνπλ ηηο 

δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ πεηο κε ηη ζα 
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ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια [Ζ θάξηα έρεη 2 θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να ζνπ βάισ 

όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

ΜΑΡΗΑ: [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επηιέγεη] 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί απηά ηα δύν είλαη ίδηα. Λνηπόλ, θνίηα αλ βάδακε καδί, απηά ηα δύν = 

Γ: Γε ζέισ λα κνπ αιιάδεηο ηε ζεηξά από ηηο θάξηεο πνπ εγώ ηαίξηαμα! Δζύ κπνξείο 

λα δηαιέμεηο από απηέο ηηο θάξηεο πνπ ζνπ έδσζα από θάησ. 

ΜΑΡΗΑ: Ναη αιιά πξέπεη λα είλαη δεπγάξηα! 

Γ: Εεπγάξηα ηη ελλνείο; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ηη πξέπεη λα είλαη ηα ίδηα καδί! 

Γ: Α, κάιηζηα! 

ΜΑΡΗΑ: Κνίηα είλαη ίδην απηό κε απηό αιιά δε κπνξνύκε λα ην ηαηξηάμνπκε. 

Μπνξνύκε λα ην ηαηξηάμνπκε ή έηζη… 

Γ: Γε κπνξείο καηάθηα κνπ λα πάξεηο ηηο θάξηεο πνπ ηαίξηαμα εγώ γηα λα βξεηο ηελ 

ίδηα. Πξέπεη λα δηαιέμεηο κηα από ηηο θάξηεο πνπ ζνπ έδεημα εγώ. 

ΜΑΡΗΑ: Ζ κόλε ιύζε είλαη ηόηε απηή γηα κέλα. [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επέιεμε] 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΜΑΡΗΑ: [Γείρλεη ην θνκκάηη πνπ επέιεμε.] 

Γ: Γηαηί; Γηαηί πηζηεύεηο όηη απηό είλαη ην θνκκάηη ηνπ Γηώξγνπ; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή είλαη ίδην κε απηό πνπ κνπ έδεημεο! Γηα λα κελ ηζαθώλνληαη! 
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Γ: Μα ε ζνθνιάηα πνπ έρνπλ όιε- όιε είλαη απηή. Πώο ζα πάξεη θαη απηόο ηόζε; Θα 

πάξεη κηα ίδηα θαη ν αδεξθόο ηνπ; Πξέπεη λα ηελ κνηξαζηνύλ… 

ΜΑΡΗΑ: Μπνξεί Ο Γηώξγνο, δειαδή, ν αδεξθόο ηνπ λα πάξεη πξώηα απηή [δείρλεη ηε 

ζνθνιάηα πνπ δώζακε αξρηθά σο νιόθιεξε] θαη κεηά ν Γηώξγνο λα πάξεη ηελ ίδηα. 

Γ: Μα έρνπκε κόλν κηα ζνθνιάηα. Γελ έρνπκε δεύηεξε! Να έρνπκε απηή εδώ ηε 

ζνθνιάηα! 

ΜΑΡΗΑ: Μκκκ  λα ηελ θόςνπλ ζηελ κέζε! 

Γ: Αααα θαη αλ ηελ θόςνπλ ζηελ κέζε ηη ζα γίλεη;  

ΜΑΡΗΑ: Θα θάεη ν έλαο ην έλα κηζό πνπ είλαη ίδην θαη ν άιινο ην άιιν κηζό πνπ 

είλαη πάιη ίδην. 

Γ: Τπάξρεη θάπνην από απηά ηα κηζά πνπ ιεο ζε απηά ηα θνκκάηηα πνπ ζνπ έδεημα; 

Μπνξείο θαη λα ηα πάξεηο ζηα ρέξηα ζνπ ή λα δνθηκάζεηο λα δεηο πνην ηαηξηάδεη. 

ΜΑΡΗΑ: Μπνξεί λα είλαη ή απηό ή απηό. 

Γ: Γηα δνθίκαζε… 

ΜΑΡΗΑ: Δκέλα ζηελ αξρή κνπ ηαίξηαδε απηό αιιά θαη απηό!  

Γ: Γνθίκαζε λα δεηο πνην είλαη ην κηζό. Μπνξείο λα ειέγμεηο ηελ απάληεζε ζνπ; 

ΜΑΡΗΑ: Ζ κέζε είλαη εδώ. ΢σζηά; [Υσξίδεη ην ραξηόλη κε ην ρέξη ηεο ζηε κέζε] Αλ 

ην θόςνπκε, ηζαθ, βγαίλεη ε ζνθνιάηα θαη βγαίλεη θαη ην άιιν θνκκάηη θαη κεηά ηηο 

ηξώλε. 

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 6 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΜΑΡΗΑ: Γηα λα ζθεθηώ! (.) Ξέξσ. Δπεηδή είλαη κία, δύν, ηξεηο, ηέζζεξηο, πέληε, έμη, 

κπνξνύλ λα πάξεη ηξεηο ε Διελίηζα θαη ηξεηο ε αδεξθή ηεο. 
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Γ: Μπξάβν. Γηα δείμε κνπ ηελ θάξηα πνπ δείρλεη ηηο ηξεηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε 

Διελίηζα.  

ΜΑΡΗΑ: Απηό ζα πάξεη ε Διελίηζα. 

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηή είλαη ε νιόθιεξε! [Γείρλεη ηε κεγαιύηεξε]. Απηή είλαη κηζή, απηή 

είλαη κηζή, απηή είλαη κηζή. [Γείρλεη ηα κηθξά θνκκάηηα]  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

ΜΑΡΗΑ: Πσο ην μέξσ; Δπεηδή είλαη κεγάιε θαη είλαη ζαλ νιόθιεξε ε ζνθνιάηα. 

Γ: Γηα βάιηελ θάησ από ηελ άιιε. Σαηξηάδεη; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη! Δίλαη ιίγν πην κεγαιύηεξε. 

Γ: Μήπσο, ινηπόλ, πξέπεη λα βξεηο άιιε ζνθνιάηα; 

ΜΑΡΗΑ: Απηή δελ ηαηξηάδεη κε θακία. Απηή είλαη κηθξή, κεγάιε, κεγάιε, κεγάιε! 

Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΜΑΡΗΑ: [Γείρλεη κηα θάξηα] 

Γ: Σόζεο ήηαλ νη θαξακέιεο δειαδή; Πήξε δύν ε Διελίηζα. = 

ΜΑΡΗΑ:=  Καη δύν ε αδεξθνύια ηεο. 

 Γ: Καη όιεο καδί πόζεο ήηαλ; 
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ΜΑΡΗΑ: Σέζζεξηο. Καη κεηά έγηλαλ δύν γηα ηελ θάζε κία. 

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: Μηα ζηηγκή θάηη λα δσ… [θαη πξνζπαζεί κε ην ρέξη ηεο λα κνηξάζεη ηε 

ζνθνιάηα] Απηή! Καη ηελ άιιε λα ηελ δώζνπκε ζηνλ αδεξθό ηνπ. 

Γ: Γηαηί πηζηεύεηο όηη είλαη απηό ην κηζό; 

ΜΑΡΗΑ: Αλ ήηαλ έηζη νιόθιεξε ζα ηελ θόβακε θαη ζα έβγαηλε ηα κηζά θνκκάηηα. 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε «κηζό»; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη, όηη ην θόβνπκε θαη κέλνπλ δύν… 

Γ: Αία θαη απηά ηα δύν; 

ΜΑΡΗΑ: Απηά είλαη ηα κηζά! 

Γ: Δίλαη κηζά! Καη ην έλα κηζό είλαη όζν ην άιιν κηζό; Ή κπνξείο λα έρεηο έλα 

κεγάιν κηζό θαη έλα κηθξό; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη, γηαηί ζα ηζαθώλνληαλ! Πξέπεη λα είλαη ίδηα κέηξα νη ζνθνιάηεο! 

Γ: Α, σξαία! 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: [Γείρλεη ηελ θάξηα κε ηηο δύν θαξακέιεο. 

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηέο είλαη νη κηζέο; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή εδώ καο είλαη δύν δύν [Γείρλεη ηηο δπάδεο] θαη αλ ηα ελώζνπκε ζα 

είλαη ηέζζεξηο. Καη κεηά αλ είλαη ηέζζεξηο νη θαξακέιεο θαη θνπνύλ ζηε κέζε ζα 

είλαη δύν θαη δύν. Μπνξνύκε λα θάλνπκε θαη θάηη άιιν… [Παίξλεη 4 θαξακέιεο] 
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Μπνξνύκε λα πάξνπκε ηέζζεξηο θαξακέιεο θαη λα ηηο κνηξαζηνύκε καδί ηνπο. Καη ζα 

πάξνπκε κία, κία, κία, κία. [Μνηξάδεη ζηα 4]. 

Γ: Μπξάβν! 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΜΑΡΗΑ: Ση είλαη «δηπιάζηα»;  

Γ: Α, δελ μέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη! 

 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΜΑΡΗΑ: Α ζεο λα ζνπ βξσ από απηό πνπ κνπ έδεημεο ηελ θάξηα κε ηνλ ίδην αξηζκό. 

Γ: Γηπιάζην ζεκαίλεη ην ίδην; 

ΜΑΡΗΑ: Μπνξεί! Γε μέξσ.  

 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ: Νίθνο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, Γ. αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα πνπ είλαη όξζηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια; Γηα ζθέςνπ 

εζύ… 
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ΝΗΚΟ΢: Μκκκ  κ‟ απηή. 

Γ: Γηα βάιηελ από θάησ! Γηαηί ηαηξηάδεη κ‟ απηή; 

ΝΗΚΟ΢: Σώξα είλαη ην (πσο) πνπ είλαη, πνπ είλαη αθίλεην! ΋πσο ην παηδηθό. 

Γ: Σαηξηάδεη, δειαδή, απηό κ‟ απηό; 

ΝΗΚΟ΢: Πξέπεη λα είλαη κεγαιύηεξν ή κηθξόηεξν; 

Γ: Γελ μέξσ! Δγώ ζνπ ηαίξηαμα απηή ηελ θνξδέια κ‟ απηή θαη απηή κ‟ απηή. Δζύ ζα 

δηαιέμεηο. 

ΝΗΚΟ΢: Απηή! Σόζν κεγάιε! Απηή ζέισ! 

Γ: Χξαία! 

ΝΗΚΟ΢: Δίλαη ηόζν κεγάιε! Απηή (.)  Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα πέληε, έμη, εθηά, νθηώ 

[δείρλεη ηελ επόκελε θάξηα], έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα πέληε, έμη, εθηά, νθηώ, ελλέα, 

δέθα, έληεθα, δώδεθα. 

Γ: Χξαία! Γηα θέξε κνπ! Λνηπόλ, επόκελν; 

Έξγν Δ1.2: 

ΝΗΚΟ΢: Ναη, επόκελν. 

Γ: Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο θαξηνύιεο γηα λα ηηο βάινπκε επηηέινπο κε 

ηε ζεηξά! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή… 

ΝΗΚΟ΢: Απηή ε θαξηνύια πόζεο είλαη [ελλνεί ηηο θαξακέιεο πνπ απεηθνλίδνληαη 

ζηελ θάξηα] 

Γ: Πεξίκελε! Καη απηή ηελ θαξηνύια κε απηή! [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία 

αλάκεζα ζε θάξηεο κε ηηο κηζέο θαξακέιεο θαη ηηο δηπιάζηεο] Με βηάδεζαη! = 

ΝΗΚΟ΢: = Έρεη 4 

Γ:  Απηή ηελ θαξηνύια κε απηή. = 

ΝΗΚΟ΢: = 2 

Γ: Με ηη ζα ηαηξηάμσ εγώ απηή ηελ θαξηνύια [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]; = 
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ΝΗΚΟ΢: = 6 

Γ: Θα ζνπ βάισ εγώ εδώ θαη ηηο θάξηεο πνπ κπνξείο λα δηαιέμεηο. 

ΝΗΚΟ΢: (2) 6. Σξία θαη δύν πόζν θάλνπλ; 

Γ: Γηα κέηξα ηα όια καδί. 

ΝΗΚΟ΢: Πέληε. Αθνύ απηά είλαη έμη, γηα λα δνθηκάζσ θάηη (.) Ζ κήπσο λα βάισ 

απηό, ην 4! Θα βάισ απηό.  

Γ: Χξαία! Γηαηί ηα ηαίξηαμεο; Σν 6 κε ην 4; 

ΝΗΚΟ΢: Σν ηαίξηαμα γηαηί απηό είλαη ν άληξαο θαη απηή είλαη ε γπλαίθα ηνπ!   

Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα 

παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο 

απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ 

ηελ θνξδέια; = 

ΝΗΚΟ΢: = Απηή! 

Γ: Χξαία! Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί απηό είλαη ην παηδάθη θαη απηή είλαη ε κακά! 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Κάηη αθόκα! Να ζνπ δείμσ απηέο ηη θαξηνύιεο λα κε βνεζήζεηο! Σαίξηαμα απηή 

ηελ θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο 

αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ 

δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια [Ζ θάξηα 

έρεη 2 θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να ζνπ βάισ όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

ΝΗΚΟ΢:  Με απηό! 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί; (.) Έλα θαη έλα καο θάλνπλ δύν. 
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2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη 

ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηή ηε 

ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη ζα πάξεη ν Γηώξγνο; 

ΝΗΚΟ΢: Μκκκ (2) Ννκίδσ όηη πήξε απηή! 

Γ: Γηα ηαηξηαμέ ηε! Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηα λα ηελ θάεη κεηά ην θαγεηό! 

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΝΗΚΟ΢: Απηή είλαη ε Διελίηζα; (.) Απηή. [Γείρλεη ηελ θάξηα] 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηα λα ηηο θάεη όηαλ ηειεηώζεη ην θαγεηό ηεο.  

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΝΗΚΟ΢: (2) Έηζη ήηαλ!  

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί (.) Γηαηί κόιηο ηελ άλνημαλ ε κακά ηνπο, ηνπο είπε λα ηελ θάλε κεηά ην 

θαγεηό! 
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Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΝΗΚΟ΢: Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα. Έλα, δύν. Ήηαλ ζηελ αξρή έμη. Ννκίδσ όηη δελ 

βξίζθσ ην έμη. 

Γ: Γηαηί ήηαλ έμη. 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί (.) Έμη ήηαλ νη θαξακέιεο ζηελ αξρή.  

Γ: Χξαία! 

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό δελ είλαη [Γείρλεη ην πην κεγάιν θνκκάηη]. Γελ κπνξεί λα είλαη απηό! 

Απηό είλαη ην κεγαιύηεξν από όια! Α, λα! Απηό είλαη. 

Γ: Γηαηί πηζηεύεηο όηη είλαη απηό ην κηζό; 

ΝΗΚΟ΢: Δεεε, γηαηί (.) αθνύ έθαγε όιν ηνπ ην θαγεηό κπνξεί λα ηελ θάεη ηώξα. 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε «κηζό»; 

ΝΗΚΟ΢: Ναη, ην θόβνπκε ζηε κέζε θαη κέλεη ην κηζό. [Γείρλεη κε ην ρέξη ηνπ ηελ 

κέζε ηεο ζνθνιάηαο ελώ πεξηγξάθεη ηελ δηαδηθαζία] Καη κέλεη έλα άιιν ραξηόλη πνπ 

είλαη κηθξόηεξν θαη είλαη όζν απηό [Γείρλεη ην κηζό}. 

Γ: Α, σξαία! 

ΝΗΚΟ΢: Καη κέλεη θαη ην άιιν θνκκάηη πνπ είλαη ην κηζό! 

Γ: Σέιεηα 
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Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: Λνηπόλ, ε Διελίηζα (.) αθνύ είλαη έμππλε πήξε κία θαξακέια. 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί δελ ηελ ππαθνύεη ηε κακά ηεο θαη ζα πάξεη κία θαξακέια. 

Γ: Ση ζεκαίλεη, δειαδή, όηη πήξε ηηο κηζέο θαξακέιεο; 

ΝΗΚΟ΢: ΢εκαίλεη, όηη είρακε δύν θαξακέιεο εδώ [ηηο μερσξίδεη από ην ζύλνιν] θαη 

όηη πήξε ηε κία γηα ην ζπίηη. Απηό ζεκαίλεη! 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΝΗΚΟ΢: Αθνύ είζαη κεγαιύηεξε λα πάξεηο απηή ηε ζνθνιάηα. 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη! ΋ρη, δελ μέξσ! 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΝΗΚΟ΢: Δ, δελ μέξσ! Γελ μέξσ ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην».  
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Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Πξνειέγρνπ: Φάξεο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια;  

ΥΑΡΖ΢: (2) [Γείρλεη κηα θνξδέια] Με απηό. 

Γ: Γηαηί πηζηεύεηο όηη απηό ηαηξηάδεη; 

ΥΑΡΖ΢: Πάλε κηθξό, κεζαίν, κεγάιν! 

Γ: Γειαδή; 

ΥΑΡΖ΢: Γε μέξσ!  

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή 

θαη ζα ηαηξηάμνπκε απηή ηελ θάξηα κε απηή. Θέιεηο λα κνπ πεηο κε θάξηα ζα 

ηαηξηάμσ απηή εδώ [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο];  

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ έρεη ηξεηο ηειίηζεο] Με απηή! 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί ιέκε δύν, ηξία.  

Γ: Γειαδή, γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδνπλ νη ηειεπηαίεο θάξηεο; (2) Ξέξεηο; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη! 

Γ: Δληάμεη! 

Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 
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αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια; Γηα πεο κνπ!  

ΥΑΡΖ΢: (2) [Γείρλεη ηελ θνξδέια πνπ επέιεμε] 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γελ μέξσ! Σπραία! 

 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Πάκε λα δνύκε θάηη αθόκα! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη απηή κε 

απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ δείρλνπλ ηηο 

δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ πεηο κε ηη ζα 

ηαηξηάμσ απηή ηελ ηειεπηαία θαξηνύια [Ζ θάξηα έρεη 2 θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να 

ζνπ βάισ όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επηιέγεη] 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γελ μέξσ! Καη απηή ηπραία! 

 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ην θνκκάηη πνπ επέιεμε.] Απηό! 

Γ:Χξαία! Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη ίδηα. Γε μέξσ! 
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Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΥΑΡΖ΢: Από κηα θαη κία δε ζα πάξνπλ;  

Γ: Αθνύ νη θαξακέιεο πνπ έρνπλ είλαη ηόζεο. Δίλαη απηέο πνπ είλαη πάλσ ζην 

ηξαπέδη. Αθνύ ηηο κνηξαζηνύλ δίθαηα από πόζεο ζα πάξνπλ;  

ΥΑΡΖ΢: [Κάλεη κηα θίλεζε γηα λα ρσξίζεη ηηο θαξακέιεο ζε δύν νκάδεο] 

Γ: Γηα μαλαθάλην! 

ΥΑΡΖ΢: Να ζα πάξνπλ ηξεηο θαη ηξεηο θαξακέιεο!  

Γ: Χξαία! Γηα δείμε κνπ, δειαδή, πνηα θάξηα δείρλεη πόζεο θαξακέιεο ζα πάξεη ε 

Διελίηζα; 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ηε ζσζηή θάξηα] 

Γ: Χξαία!  

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ηε ζνθνιάηα πνπ ζεσξεί σο νιόθιεξε] 

Γ: Χξαία! Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη έηζη ε ζνθνιάηα, κεγάιε. Μεηά πην κηθξή, πην κηθξή!  

Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 
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[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΥΑΡΖ΢: Πόζεο ήηαλ πξηλ ηηο κνηξαζηνύλ; 

Γ: Ναη πξηλ ηηο κνηξαζηνύλ. 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη κηα θάξηα] 

Γ: Γηαηί ήηαλ ηόζεο;  

ΥΑΡΖ΢: (3) Σξεηο ήηαλ όιεο.  

Γ: Πξηλ κνηξαζηνύλ ήηαλ ηξεηο θαη αθνύ ηηο κνηξάζηεθαλ ήηαλ ηξεηο;  

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη ηέζζεξηο.  

Γ: Γηαηί ήηαλ ηέζζεξηο, μέξεηο; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη! 

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ην θνκκάηη] 

Γ: Γηαηί είλαη απηό; 

ΥΑΡΖ΢: Γε μέξσ! 

Γ: Ση ζεκαίλεη «κηζό» μέξεηο; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη! 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: [Γείρλεη ηελ θάξηα κε ηηο δύν θαξακέιεο] 
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Γ: Γηαηί; Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «νη κηζέο»; 

ΥΑΡΖ΢: Ναη όηη ηηο θόβνπκε ζηε κέζε θαη παίξλνπκε ηηο κηζέο.  

Γ: Μπξάβν! 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΥΑΡΖ΢: Να ηε! 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη ε κεγαιύηεξε! 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη! 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηέο πνπ έρσ θαη άιιεο δύν καδί δειαδή; 

Γ: Γε μέξσ! Δζύ ζα κνπ πεηο. Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη «δηπιάζην»; 

ΥΑΡΖ΢: Θα έρσ θαη άιιεο δύν καδί. 

Γ: Πάληα κόλν δύν; 

ΥΑΡΖ΢: Ναη! 
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Γ.2 Απομαγνητοφώνηςη έργων Μεταελέγχου 

 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Μεηαειέγρνπ: Κώζηαο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή.  

Γ: [ε Μαξία πξνζπάζεζε λα πάξεη κηα από ηηο θνξδέιεο πνπ είρακε ήδε ηαηξηάμεη] 

Γηαηί πηζηεύεηο όηη ηαηξηάδνπλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δίλαη ίδηεο. Αθνύ ζέινπκε λα είλαη ίδηεο. 

 

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή… Γεο ηηο επηινγέο θαη πεο κνπ 

[Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί ηξία θαη ηξία καο θάλνπλ έμη. [Μεηξάεη ηηο θαξακέιεο ζηηο θάξηεο.] 

Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια;  
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ΚΧ΢ΣΑ΢: Με απηή… [Γείρλεη δύν θνξδέιεο κε κηθξή δηαθνξά ζην κήθνο] Δπεηδή, 

ην κηθξόηεξν ζα γίλεη δεπγαξάθη κε ην κεγαιύηεξν. 

Γ: Ση ελλνείο;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Να απηό είλαη έλα θαη έλα δύν [ελλνεί ηα δύν κηζά] 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Πνιύ σξαία! Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη 

απηή κε απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ 

δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ 

πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια[Ζ θάξηα έρεη 2 θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να 

ζνπ βάισ όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Γείρλεη ηελ θάξηα πνπ επηιέγεη] 

Γ: Γηαηί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί έλα θαη έλα καο θάλνπλ δύν θαη άιιν έλα καο θάλεη ηξία.  

Γ: Γειαδή, έλα θαη έλα καο θάλνπλ δύν. Αλ βάιεηο θαη αθόκα έλα ζα γίλεη ηξία. 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν 2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα πάξεη (2) 

Γ: Μπνξείο λα θνπλήζεηο αλ ζέιεηο ηα θνκκάηηα. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηό. [Γείρλεη ην ίδην θνκκάηη] 

Γ: Θα πάξεη ην ίδην; Μα είπακε πσο ζα κνηξαζηεί ε ζνθνιάηα.   

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΢ηελ αξρή ήηαλ έηζη, κεηά έηζη…  [Παίξλεη έλα θνκκάηη πνπ βξήθε ηπραία 

θαη αλαθέξεη πσο απηή ήηαλ ε αξρηθή ζνθνιάηα.] 
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Γ: ΋ρη, όρη! Ζ αξρηθή ζνθνιάηα ήηαλ απηή. Γελ κπνξείο λα αιιάμεηο ηελ ζνθνιάηα.  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα βάισ ην πξώην θνκκάηη. 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν μέξσ! Δίλαη ν κάζηνξαο πνπ δελ θάλεη νιόθιεξα γιπθά. 

Έξγν 2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηό! [Γείρλεη ηελ ζσζηή θάξηα]Σν μέξσ εγώ επεηδή ηξία θαη ηξία καο 

θάλνπλ έμη.  

Έξγν 2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έηζη. Απηή είλαη. 

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή ηελ έθνςε ζηε κέζε ν Γηώξγνο θαη ηα παηδηά έθαγαλ από κηζε 

ζνθνιάηα. Ζ νιόθιεξε ήηαλ απηή. 

Έξγν 2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έηζη[Γείρλεη κηα θάξηα] 

Γ: Γειαδή; 
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ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν μέξσ επεηδή ε Διελίηζα είρε ηέζζεξηο θαξακέιεο, κεηά ηηο έθαγε ζηε 

κέζε θαη ήηαλ κηζέο νη θαξακέιεο.  

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή. [Αλαγλσξίδεη ακέζσο πνην είλαη ην κηζό]  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηό είλαη ην κηζό; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή ν Γηώξγνο έθαλε ιίγεο ραδνκάξεο θαη έηζη ζα θάεη ιίγε ζνθνιάηα.  

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη ε ιέμε «κηζό»;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη, όηη ην θόβνπκε ζηε κέζε… 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Παίξλεη ηπραία κεξηθέο θαξακέιεο]. (4) 

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηέο είλαη νη κηζέο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή είλαη ηξία απηά θαη άιια ηξία θαη κεηά κέλνπλ δύν. 

Γ: Άξα ρσξίζηεθαλ ζηε κέζε; Γηα ρσξηζέ ηεο ζηε κέζε. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σώξα είλαη ρσξηζκέλεο ζηε κέζε. Μία, δύν, ηξεηο, ηέζζεξηο από δσ θαη 

κία, δύν, ηξεηο, ηέζζεξηο από εθεί. 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή. [Γείρλεη ηε ζσζηή ζνθνιάηα.] 
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Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηό είλαη ην δηπιάζην; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δπεηδή αλ ην βάινπκε από ηε κηθξή ηελ κεραλή, ζα καο βγάιεη ην 

δηπιάζην. Γύν θνξέο. 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηή.  

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ξέξσ γηαηί ην δηπιάζην ηνπ 3 είλαη ην 6. 

Γ: Γειαδή; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σξία θαη ηξία είλαη έμη.  

4. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε ηνπ ελόο ηξίηνπ θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ 

Έξγν Δ4.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ην 1/3 ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηό. 

Γ: Γηαηί πηζηεύεηο όηη είλαη απηό ην 1/3; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί εγώ είκαη κηθξόηεξνο θαη εζύ κεγαιύηεξε. 

Γ: Ση ελλνείο; Θεο λα ζνπ δώζσ θνκκάηηα λα δεηο πόζα ζα ρξεηαζηείο; Πόζα ιεο όηη 

ζα ρξεηαζηείο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έλα… 

Γ: Μόλν; Γηα πάξε όζα ρξεηάδεζαη. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γε μέξσ! 
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Έξγν 4.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά έμη θαξακέιεο] Θα δώζσ ην 

1/3 ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηό[Γείρλεη ηελ θάξηα κε ηηο θαξακέιεο]. 

Γ: Απηό είλαη ην έλα ηξίην; Πόζεο θαξακέιεο έρσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: 6 

Γ: Καη ζε πόζεο νκάδεο πξέπεη λα ηηο ρσξίζσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΢ε 3. 

Γ: Από πόζεο θαξακέιεο ζα έρεη ε θάζε νκάδα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γύν. 

Έξγν E4.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη ηξηπιάζηα 

από απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηό  

Γ: Α, ηη ζεκαίλεη «ηξηπιάζην»; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γε μέξσ. 

Έξγν Δ4.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

θαξακέιεο] Δγώ έρσ ηξηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Απηέο είλαη 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν μέξσ γηαηί από απηέο εγώ πξέπεη λα πάξσ ηξία [Καη θηηάρλεη ηξεηο 

νκάδεο κε δύν]. 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Μεηάειεγρνπ: Μαξία 
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1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΜΑΡΗΑ: Απηή.  

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί ρσξάεη θη άιιε κηα ηέηνηα, όπσο ζηηο άιιεο.  

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]. 

Γεο ηηο επηινγέο θαη πεο κνπ… 

ΜΑΡΗΑ: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί απηή έρεη έλα παξαπάλσ θαη ε άιιε έλα ιηγόηεξν. 

Γ: Γειαδή θαη νη άιιεο πνπ ηαίξηαμα έρνπλ έλα παξαπάλσ θαη έλα ιηγόηεξν; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη. 

Γ: Αιιά; 

ΜΑΡΗΑ: Έρνπλ ηνλ πξώην αξηζκό κε ηνλ δεύηεξν. [Δλλνεί ηνλ επόκελν] 

Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια;  
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ΜΑΡΗΑ: Με απηή ηελ κηθξνύια πνηα ζα ηαηξηάμσ; Με απηή  

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί ηελ γεκίδνπκε κε έλα άιιν ηέηνην ίδην θνκκαηάθη. ΋πσο θαη ηηο άιιεο. 

Έρνπλ δύν ίδηα θνκκαηάθηα πνπ ρσξάλε. 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Πνιύ σξαία! Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη 

απηή κε απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ 

δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ 

πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια [Ζ θάξηα είρε 2 θαξακέιεο]; Πεξίκελε! Να 

ζνπ βάισ όξζηεο ηηο επηινγέο ζνπ. 

ΜΑΡΗΑ: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή ζρεδόλ είλαη ίδηεο. 

Γ: Καη νη άιιεο είλαη ίδηεο; 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη. Αιιά κνηάδνπλ κε ηνπο αξηζκνύο. 

 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν 2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό. [Γηαιέγεη έλα θνκκάηη ίδην.] 

Γ: Άξα ζα κνηξαζηεί απηή ηε ζνθνιάηα θαη ζα δώζεη άιιε κία ίδηα; 

ΜΑΡΗΑ: Γηα λα ηνπ πεξηζζέςεη θαη λα θάεη. 
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Γ: Σν κνίξαζε δειαδή έηζη δίθαηα; 

ΜΑΡΗΑ: Ναη γηα λα πεξηζζεύεη θαη γηα απηόλ.  

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΜΑΡΗΑ: Σόζεο. 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηα λα έρεη ηξεηο απηή θαη ηξεηο ε αδεξθή ηεο. Να κνηξαζηνύλ δίθαηα. 

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηή; Απηή ήηαλ. 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή ζέινπκε δύν ίδηα θνκκάηηα γηα λα γίλεη κηα νιόθιεξε.  

Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΜΑΡΗΑ: Απηή επεηδή είλαη δύν θαη δύν.  
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3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό. [Γνθηκάδεη θνκκάηηα γηα ην κηζό]  

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή κεηά βγαίλεη άιιν έλα ίδην θνκκάηη. Μηζό ην έλα θαη κηζό ην άιιν 

γηα λα γίλεη απηή. 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: [Υσξίδεη ηηο θαξακέιεο.] Να ηέζζεξηο θαη ηέζζεξηο. Σέζζεξηο ζα δώζσ.  

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηή.  

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Βγαίλεη άιιν έλα θνκκαηάθη λνκίδσ. 

Γ: Ξέξεηο ηη ζεκαίλεη δηπιάζην; 

ΜΑΡΗΑ: Ναη ην δηπιό. ΋ηη έρεη πάληα δύν θνκκαηάθηα. 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό.  
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Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί αλ ηεο κνηξάζεηο ζα θξαηήζεηο δύν εζύ θαη δύν ην θνπθιάθη. 

4. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε ηνπ ελόο ηξίηνπ θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ 

Έξγν Δ4.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ην 1/3 ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό; 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Γε ην μέξσ. ΢ηε κέζε ζα ην κνηξάζσ; 

Γ: Γε μέξσ. 

ΜΑΡΗΑ: ΢ηε κέζε ζα ην κνηξάζσ. Απηό είλαη ην ζσζηό. Σν έλα ηξίην είλαη ην έλα 

κηζό. 

Έξγν Δ4.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ην 1/3 ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό 

Γ: Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί ην έλα ηξίην ζεκαίλεη όηη έρεηο έλα θαη βάδεηο άιια πέληε. Δεε, όηη 

έρεηο έλα θαη βάδεηο άιια ηξία. 

Έξγν Δ4.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη ηξηπιάζηα 

από απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΜΑΡΗΑ: Απηό. Σν ηξηπιάζην ζεκαίλεη ιίγν πην κεγάιν από απηό. 

Γ: Α, ηη ζεκαίλεη «ηξηπιάζην»; 



127 
 

ΜΑΡΗΑ: Γε μέξσ. ΋ηη ζα είλαη κηα θνξά κεγαιύηεξν; 

Γ: Αθνπ είλαη ΣΡΗπιάζην.. Πόζεο θνξέο κεγαιύηεξν πξέπεη λα είλαη; 

ΜΑΡΗΑ: Σξείο. Απηό είλαη; 

Γ: Δζύ ζα κνπ πεηο. 

ΜΑΡΗΑ: Απηό είλαη. 

Έξγν Δ4.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

θαξακέιεο] Δγώ έρσ ηξηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΜΑΡΗΑ: Σξεηο 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί ην έλα ηξίην. Δζύ ζα θξαηήζεηο κία θαη εκέλα ζα κνπ δώζεηο ηξεηο; Γε 

μέξσ. 

 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Μεηάειεγρνπ: Νίθνο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΝΗΚΟ΢: Απηή. Γύν. Γύν θνξέο ρσξάεη. Γύν θνξέο ρσξάλε. [Γείρλεη ηηο ισξίδεο πνπ 

ηαηξηάμακε από πξηλ.]  
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Έξγν Δ2.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]. 

Γεο ηηο επηινγέο θαη πεο κνπ… 

ΝΗΚΟ΢: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί έρεη θαη απηή ηξία θαη εδώ ηξία. 

Γ: Γειαδή θαη ηηο άιιεο ηηο έρσ ηαηξηάμεη κε ίδηεο. Σηο ηέζζεξηο θαξακέιεο κε 

ηέζζεξηο; Σε κία κε κία; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη. 

Γ: Άξα πξέπεη λα ηαηξηάμνπκε ηα ίδηα; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη! 

Γ: Αιιά; 

ΝΗΚΟ΢: Γε μέξσ. 

 Έξγν 2.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια;  

ΝΗΚΟ΢: Με απηή… Δπεηδή, ζα κπεη άιιν έλα εδώ γηα λα γίλεη έλα.  

Έξγν 2.4: 

Γ: Πνιύ σξαία! Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη 

απηή κε απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ 

δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ 

πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια; Πεξίκελε! Να ζνπ βάισ όξζηεο ηηο 

επηινγέο ζνπ. 
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ΝΗΚΟ΢: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί κε είδεο; Δπεηδή απηή έρεη δύν θνκκάηηα θαη απηή έρεη ηξία. 

Γ: Ση ελλνείο; 

ΝΗΚΟ΢: Απηή έρεη δύν ελώ ε άιιε ηξία.  

[Σν παηδί έδεηρλε λα κε θαηαλνεί ηη πξνζπαζεί λα εμεγήζεη.] 

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΝΗΚΟ΢: Θα πάξεη απηό 

Γ: Πσο ην μέξεηο;  

ΝΗΚΟ΢: Δπεηδή ζα πάξεη ην κηζό. 

Γ: Καη απηό είλαη ην κηζό;   

ΝΗΚΟ΢: Ναη απηό είλαη.  

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΝΗΚΟ΢: Ζ Διελίηζα ζα πάξεη ηξεηο θαη ε αδεξθή ηεο ζα πάξεη ηξεηο. Θα πάξνπλ από 

ηξηπιάζηεο. 

Γ: Έηζη ην ιέκε; Σξηπιάζην; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη, κηζό. 
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Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηή είλαη. 

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

ΝΗΚΟ΢: Δπεηδή απηή είλαη ε κηζή θαη ε άιιε ε άιιε κηζή.  

 

Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΝΗΚΟ΢: Σξεηο.[Γείρλεη κηα θάξηα] 

Γ: Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Γηαηί ε Διελίηζα έρεη πάξεη ηξεηο θαη πήξε θαη ε αδεξθή ηεο ηξεηο. 

Γ: Άξα ηξεηο ήηαλ όιεο νη θαξακέιεο; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη. Ζ Διελίηζα πήξε δύν. Γύν θαη δύν, ηέζζεξηο ήηαλ νη θαξακέιεο. 

3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό. [Αλαγλσξίδεη ακέζσο πνην είλαη ην κηζό]  

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηό είλαη ην κηζό; 
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ΝΗΚΟ΢: Δπεηδή ν Γηώξγνο έβαιε απηό ην κηζό θαη απηό ην άιιν κηζό. Μηζό από δσ 

θαη κηζό από θεη. [Γείρλεη λα θόβεη κε ην ρέξη ηνπ.] 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: [Παίξλεη ηπραία κεξηθέο θαξακέιεο]. Απηέο. Δπεηδή ζα πάξεη δύν ε Διελίηζα 

θαη δύν ε αδεξθή ηεο. Δίλαη κηζέο θαη νη δύν. Από δύν θαη νη δύν. 

Γ: Γειαδή; 

ΝΗΚΟ΢: Γειαδή δύν από δσ θαη δύν από θεη. Από δύν θαξακέιεο. 

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηή. [Γείρλεη ηε ζσζηή ζνθνιάηα.] Γύν θνξέο ην ίδην. 

Γ: Α, απηό είλαη ην δηπιάζην; 

ΝΗΚΟ΢: Ναη. Απηή. 

Έξγν Δ3.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό.  

Γ: Μία. 

ΝΗΚΟ΢: Μία ζα ζνπ δώζσ; Αθνύ είλαη δηπιάζην πόζεο θνξέο πξέπεη λα βάισ από 

δύν θαξακέιεο. 

Γ: Γειαδή; 

ΝΗΚΟ΢: Μία, δύν, ηξεηο, ηέζζεξηο.  
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4. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε ηνπ ελόο ηξίηνπ θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ 

Έξγν Δ4.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ην 1/3 ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό. Μπνξώ λα ην πάξσ ζηα ρέξηα κνπ; 

Γ: Ναη. 

ΝΗΚΟ΢: [Μεηξάεη ηε κεγάιε ζνθνιάηα κε ην θνκκάηη γηα ην 1/3 ηεο]  

Γ: Πόζεο θνξέο ζα ρσξέζεη;  

ΝΗΚΟ΢: Σξεηο πξέπεη. Να απηό είλαη ην θνκκάηη. 

Έξγν Δ4.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά έμη θαξακέιεο] Θα δώζσ ην 

1/3 ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό [Γείρλεη ηελ θάξηα κε ηηο θαξακέιεο]. 

Γ: Απηό είλαη ην έλα ηξίην; Πσο ην μέξεηο; 

ΝΗΚΟ΢: Δπεηδή απηό είλαη έμη θαη απηό 7. 

Γ: Ση ελλνείο; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό είλαη 6 θαη απηό 7. 

Έξγν Δ4.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη ηξηπιάζηα 

από απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΝΗΚΟ΢: Απηό  

Γ: Α, ηη ζεκαίλεη «ηξηπιάζην»; 

ΝΗΚΟ΢: Θα κπνπλ ηξία θνκκάηηα. ΢αλ απηό ηξεηο θνξέο. 

Έξγν Δ4.4:  



133 
 

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

θαξακέιεο] Δγώ έρσ ηξηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΝΗΚΟ΢: Σξεηο 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΝΗΚΟ΢: Δπεηδή ζα πάξνπκε ηξεηο θνξέο. Θα βάιεη κία, ε αδεξθή ηεο, κία ε αδεξθή 

ηεο θαη κία ε αδεξθή ηεο. Σξεηο θνξέο. 

Απνκαγλεηνθώλεζε έξγσλ Μεηάειεγρνπ: Φάξεο 

1. Αλαγλώξηζε (αληηιεπηηθή, ρσξίο ιέμε). 

Έξγν Δ1.1: 

Γ: Λνηπόλ, αλ ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή (.) θαη απηή κε απηή, [εδώ 

δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία ηεο κηζήο θνξδέιαο πξνο ηελ δηπιάζηα] κπνξείο 

λα κνπ δείμεηο κε πνηα θνξδέια κπνξώ λα ηαηξηάμσ ηελ ηειεπηαία κνπ θνξδέια; Πνην 

απ‟ όια ηα θνκκάηηα ηαηξηάδεη κε ηελ ηειεπηαία θνξδέια;  

ΥΑΡΖ΢: Απηή.  

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη ε κηθξόηεξε, ε κεζαία θαη ε κεγαιύηεξε. Ζ θάζε κία είλαη 

δηπιάζηεο από ηηο κηθξέο. 

Έξγν Δ1.2: 

Γ: Γηα λα ζε ξσηήζσ εγώ θαη θάηη αθόκα! Θα ηαηξηάμνπκε θαη ηηο άιιεο κνπ ηηο 

θαξηνύιεο! Σαηξηάδνπκε απηή ηελ θαξηνύια κε απηή [Ζ θάξηα έρεη 4 θαξακέιεο]. 

Γεο ηηο επηινγέο θαη πεο κνπ… 

ΥΑΡΖ΢: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη δύν, βάδνπκε θαη δύν θαη γίλνληαη ηέζζεξα. Γύν θαη δύν θάλεη 

ηέζζεξα. 
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Έξγν Δ1.3: 

Γ: Λνηπόλ, λα ζε ξσηήζσ θάηη αθόκα! ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θνξδέια κε απηή θαη 

απηή κε απηή, [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηελ αληηζηνηρία αλάκεζα ζε θνξδέιεο πνπ 

αλαπαξηζηνύλ ην δηπιάζην πξνο απηέο πνπ αλαπαξηζηνύλ ην κηζό] ζέιεηο λα κνπ πεηο 

κε πνηα ζα ηαηξηάμσ απηήλ εδώ ηελ θνξδέια;  

ΥΑΡΖ΢: Με απηή; 

Γ: Γε μέξσ. 

ΥΑΡΖ΢: Δπεηδή πάιη είλαη κεζαίν; 

Γ: Απηό καο ελδηαθέξεη λα δνύκε; 

ΥΑΡΖ΢: Γε μέξσ. Απηά ηαηξηάδνπλ. 

Έξγν Δ1.4: 

Γ: Πνιύ σξαία! Κάηη αθόκα! Πξόζεμε κε! Σαίξηαμα απηή ηελ θαξηνύια κε απηή θαη 

απηή κε απηή. [δείρλνπκε ζηα παηδηά ηηο αληηζηνηρίεο αλάκεζα ζηηο θάξηεο πνπ 

δείρλνπλ ηηο δηπιάζηεο θαξακέιεο πξνο εθείλεο πνπ δείρλνπλ ηηο κηζέο] Θέιεηο λα κνπ 

πεηο κε ηη ζα ηαηξηάμσ απηή ηελ θαξηνύια; Πεξίκελε! Να ζνπ βάισ όξζηεο ηηο 

επηινγέο ζνπ. 

ΥΑΡΖ΢: Με απηή. 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Δπεηδή είλαη έλα θαη κεηά ζα πάκε ζηα δύν. 

Γ: Γειαδή; 

ΥΑΡΖ΢: Γελ μέξσ.  

2. Αλαγλώξηζε, ελλνηνινγηθή, ρσξίο ιέμε 

Έξγν Δ2.1: 

Γ: Να ζνπ γλσξίζσ ην θίιν κνπ ην Γηώξγν! Ο Γηώξγνο αγαπάεη ηηο ζνθνιάηεο! Ο 

θίινο κνπ ν Γηώξγνο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [εδώ ζηα παηδηά δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 
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κνηξάζηεθαλ δίθαηα απηή ηε ζνθνιάηα. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη πήξε ν 

Γηώξγνο; 

ΥΑΡΖ΢: [«Κόβεη ηε ζνθνιάηα κε ην ρέξη ηνπ.] Ίδην πξέπεη λα είλαη. Να πάξνπλ από 

κηζό. 

Έξγν Δ2.2: 

Γ:  Καη ηώξα ζα ζνπ γλσξίζσ ηελ θίιε κνπ ηελ Διελίηζα! Ζ Διελίηζα θαη ε αδεξθή 

ηεο ζα κνηξαζηνύλ δίθαηα απηέο ηηο θαξακέιεο [δείμακε ζηα παηδηά 8 θαξακέιεο]. 

Μπνξείο λα κνπ δείμεηο ηηο θαξακέιεο πνπ ζα πάξεη ε Διελίηζα;  

ΥΑΡΖ΢: [Ακέζσο βξίζθεη ην κηζό]. Σξεηο. Δίλαη ηξεηο θαη ηξεηο. Θα πάξνπλ από 

κηζό.  

Έξγν Δ2.3:  

Γ: Χξαία! Καη ηώξα άιιε κηα εξώηεζε γηα ηνλ θίιν κνπ! Ο Γησξγάθεο πνπ αγαπάεη 

ηηο ζνθνιάηεο θαη ην αδεξθάθη ηνπ [ζηα παηδηά θαη πάιη δελ δείμακε ην θνπθιάθη] 

κνηξάζηεθαλ δίθαηα κηα ζνθνιάηα. Ο Γηώξγνο πήξε απηό ην θνκκάηη. Μπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνηα ήηαλ ε ζνθνιάηα πνπ κνηξάζηεθαλ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηή είλαη. 

Γ: Πσο ην μέξεηο όηη απηή είλαη νιόθιεξε ε ζνθνιάηα; 

ΥΑΡΖ΢: Δπεηδή απηή είλαη ε κηζή.  

Έξγν Δ2.4: 

Γ: Ζ Διελίηζα πνπ ηεο αξέζνπλ νη θαξακέιεο θαη ε αδεξθή ηεο κνηξάζηεθαλ δίθαηα 

ηηο θαξακέιεο πνπ ηνπο έδσζε ε κακά ηνπο. Ζ Διελίηζα πήξε απηέο ηηο θαξακέιεο 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά δύν θαξακέιεο]. Μπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο θαξακέιεο 

ηνπο έδσζε ε κακά;   

ΥΑΡΖ΢: [Βξίζθεη ηελ απάληεζε ρσξίο ηε βνήζεηα ηεο θάξηαο] Κπξία, ην ηέζζεξα δε 

ζα ην βάιεηο; Να έρεηο ην νιόθιεξν; 
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3. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε 

Έξγν Δ3.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ηε κηζή ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηό. [Γνθηκάδεη θνκκάηηα γηα ην κηζό] Απηά ηα δύν είλαη ηα κηζά ηνπ. 

Γ: Καη ηα δύν ζα ηα δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη, ην έλα αιιά απηά καδί θάλνπλ ηε ζνθνιάηα. Πξέπεη λα είλαη δύν ηα 

κηζά. 

Γ: Ση ελλνείο; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ηη πάληα ην έλα ζηε κέζε ζα θάλεη δύν. 

 

Έξγν Δ3.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηέζζεξηο θαξακέιεο] Θα 

δώζσ ηηο κηζέο ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: [Υσξίδεη ηηο θαξακέιεο.] Α, λα βξσ θάξηα; Πάληα ηέζζεξηο θαη ηέζζεξηο.  

Έξγν Δ3.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη δηπιάζηα από 

απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηή.  

Γ: Πσο ην μέξεηο.  

ΥΑΡΖ΢: Έρνπκε δύν ίδηα θνκκάηηα θαη βγαίλεη απηή. Ζ δηπιάζηα. 

Έξγν Δ3.4:  
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Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

ηξείο θαξακέιεο] Δγώ έρσ δηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηό.  

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είλαη κηα θνξά ην ηξία, ζα βάισ άιια ηξία θαη ζα γίλνπλ έμη.  

4. Αλαγλώξηζε, κε ιέμε ηνπ ελόο ηξίηνπ θαη ηνπ ηξηπιάζηνπ 

Έξγν Δ4.1:  

Γ: Έρσ εδώ απηή ηε ζνθνιάηα. Θα δώζσ ην 1/3 ζην θνπθιάθη κνπ, ηνλ Γηώξγν.  

Πνην θνκκάηη ιεο όηη ζα ηνπ δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηό; 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΥΑΡΖ΢: Γε ην μέξσ. Θέισ θαη άιια θνκκάηηα. Σέηνηα. Ίδηα. 

Γ: Γηα δεο 

ΥΑΡΖ΢: Σέηνηα θνκκάηηα ζέισ. [Γείρλεη εθείλα πνπ επέιεμε.] Απηό ζα δώζνπκε. Να 

είλαη ηξία. 

Έξγν Δ4.2: 

Γ: Έρσ εδώ απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά έμη θαξακέιεο] Θα δώζσ ην 

1/3 ζηελ Διελίηζα. Πόζεο ιεο όηη ζα ηεο δώζσ; 

ΥΑΡΖ΢: Κπξία έρεηο άιιεο θάξηεο; 

Γ: ΋ρη απηέο είλαη νη επηινγέο. 

ΥΑΡΖ΢: Γε μέξσ. 
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Έξγν Δ4.3: 

Γ: Ο Γηώξγνο έρεη απηή ηε ζνθνιάηα. Δγώ έρσ κηα ζνθνιάηα πνπ είλαη ηξηπιάζηα 

από απηήλ. Πνηα ιεο όηη είλαη ε ζνθνιάηα κνπ; 

ΥΑΡΖ΢: Απηό.  

Γ: Α, ηη ζεκαίλεη «ηξηπιάζην»; 

ΥΑΡΖ΢: Γε μέξσ.  

Έξγν Δ4.4:  

Γ: Σν θνπθιάθη κνπ, ε Διελίηζα έρεη απηέο ηηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ζηα παηδηά 

θαξακέιεο] Δγώ έρσ ηξηπιάζηεο θαξακέιεο από ην θνπθιάθη. Πόζεο ιεο όηη έρσ; 

ΥΑΡΖ΢: Σξεηο 

Γ: Πσο ην μέξεηο; 

ΥΑΡΖ΢: Δπεηδή είλαη ηξηπιάζηεο. Έβαια ηξεηο θνξέο από κηα θαξακέια. 
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Παξάξηεκα Γ 
 

Απομαγνητοφώνηςη έργων Παρέμβαςησ 

 

Ηκέξα Α
 

 Γ: Μηα θνξά θαη έλα θαηξό, ππήξρε κηα πόιε ρακέλε κέζα ζηε δνύγθια ηεο ρώξαο ησλ 

Κιαζκάησλ, ε πόιε ηνπ Μηζό- Γηπιάζηνπ ζηελ νπνία δνύζε ε νηθνγέλεηα Κνληό- 

Φεινύ. Η κακά ήηαλ ςειή θαη αδύλαηε ζαλ καθαξόλη ελώ ν κπακπάο πνιύ πνιύ 

θνληόο θαη παρνπιόο ζαλ κπαιίηζα. Η νηθνγέλεηα είρε ηξία παηδηά, ηνλ Πακ θαη ηελ 

Πέλπ πνπ ήηαλ δίδπκα θαη ηνλ Πακ-πακ. Σα παηδηά έκνηαδαλ πνιύ κε ηε κακά ηνπο θαη 

ήηαλ αδύλαηα θαη καθξηά ζαλ καθαξόληα. 

Σα δύν δίδπκα αδέξθηα, ν Πακ θαη ε Πέλπ ήηαλ πνιύ αγαπεκέλα θαη πεξλνύζαλ 

όιε ηε κέξα καδί. Έπαηδαλ καδί, έηξσγαλ καδί θαη κνηξαδόηαλ ηα πάληα. Σνπο άξεζε 

πάξα πνιύ λα κνηξάδνληαη ηηο ζνθνιάηεο θαη ηα γιπθάθηα πνπ ηνπο έδηλε ε κακά ηνπο.  

Γηα λα δνύκε ηώξα θάηη! Γηα λα αθήζσ εγώ θάησ ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ θαη λα 

ζαο πσ ηη ηνπο ζπλέβε. 

Γξαζηεξηόηεηα Α.1 

Έξγν Α.1.1 

Γ: Μηα κέξα ε κακά ηνπ Πακ θαη ηεο Πέλπ απνθάζηζε λα ηνπο δώζεη έλα γιπθό κηαο 

θαη θαηάθεξαλ λα ηαθηνπνηήζνπλ ην δσκάηην ηνπο πάξα πνιύ γξήγνξα. Σνπο έδσζε 

ινηπόλ 4 κπηζθόηα.  

ΚΧ΢ΣΑ΢:= Να έλα, δύν ηξία, ηέζζεξα  

Γ: Σνπο είπε, ινηπόλ, όηη κπνξνύλ λα ηα κνηξαζηνύλ. Ση ιέηε; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γύν από δσ θαη δπν από δσ (Ο καζεηήο κνηξάδεη θαηεπζείαλ ηα κπηζθόηα) 

Γ: Πεξίκελε! Με βηάδεζαη! Δμήγεζε καο Κώζηα πώο ζα ηα κνηξάζεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Να δύν από δσ θαη δύν από θεη (δείρλεη ηηο πιεπξέο πνπ βξίζθνληαη ηα 

θνπθιάθηα). Γύν θαη δύν καο θάλεη ηέζζεξα. 
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Έξγν Α.1.2 

Γ: Γειαδή αλ ν Πακ πήξε δύν κπηζθόηα, πόζα κπηζθόηα έρεη πάξεη ε Πέλπ; 

ΜΑΡΗΑ: Γύν! 

Έξγν Α.1.3 

Γ: Γύν! Πάξα πνιύ σξαία! Καη πόζα ήηαλ όια ηα κπηζθόηα; Ξέξεηε; 

ΜΑΡΗΑ: Πεξίκελε λα ηα βάισ καδί! Σέζζεξα! Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα. 

Έξγν Α.1.4 

Γ: Αλ ηώξα ε κακά ηνπο δώζεη 6 κπηζθόηα. Πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ν Πακ θαη πόζα 

κπηζθόηα ζα πάξεη ε Πέλπ;= 

ΜΑΡΗΑ:= Σξία θαη ηξία! 

Γ: Χξαία! Γηαηί; 

ΜΑΡΗΑ: Γηαηί ηξία ζα πάξεη ν έλαο θαη ηξία ν άιινο. Σξία θαη ηξία θάλεη έμη. 

Έξγν Α.1.5 

Γ: Γειαδή αλ μέξεηο όηη ν Πακ πήξε ηξία κπηζθόηα, μέξεηο πόζα πήξε ε Πέλπ;  

ΜΑΡΗΑ: Ναη ηξία! Σα ίδηα. Αθνύ ηα κνηξάδνληαη.  

Έξγν Α.1.6 

Γ: Πάξα πνιύ σξαία! Αλ ηώξα μέξνπκε όηη ε Πέλπ αθνύ  κνηξάζηεθε ηα κπηζθόηα κε 

ηνλ Πακ πήξε ηξία, μέξνπκε πόζα ήηαλ όια ηα κπηζθόηα;  

ΜΑΡΗΑ: Ναη, λα ηα (ηα παίξλεη όια καδί ζηα ρέξηα ηεο). Ήηαλ έμη. 

Έξγν Α.1.7 

Γ: Σέιεηα! Νίθν είζαη έηνηκνο θαη εζύ λα βνεζήζεηο ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ; Αλ ηώξα 

ε κακά ηνπο δώζεη  8 κπηζθόηα. Πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ν Πακ θαη πόζα κπηζθόηα 

ζα πάξεη ε Πέλπ; 
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ΝΗΚΟ΢: (Σν παηδί αξρίδεη λα κνηξάδεη έλα πξνο έλα ηα κπηζθόηα ζηα δύν θνπθιάθηα). 

Σέζζεξα από δσ θαη ηέζζεξα από θεη! 

Έξγν Α.1.8 

 Γ: (παίξλεη ε δαζθάια ζηα ρέξηα ηεο ηα κπηζθόηα από ηελ Πέλπ πξηλ θάλεη ηελ 

εξώηεζε) Χξαία! Αλ, δειαδή, ν Πακ πήξε ηέζζεξα κπηζθόηα πόζα κπηζθόηα ιεο λα 

πήξε ε Πέλπ; 

ΝΗΚΟ΢: Θα πάξεη πάληα ηα ίδηα! Σέζζεξα! 

Έξγν Α.1.9 

Γ: Πάξα πνιύ σξαία! Αλ ηώξα μέξνπκε όηη ε Πέλπ αθνύ  κνηξάζηεθε ηα κπηζθόηα κε 

ηνλ Πακ πήξε ηέζζεξα, μέξνπκε πόζα ήηαλ όια ηα κπηζθόηα;  

ΝΗΚΟ΢: Ναη, νθηώ. 

Έξγν Α.1.10 

Γ: Σέιεηα! Υάξε είζαη έηνηκνο θαη εζύ λα βνεζήζεηο ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ; Αλ ηώξα 

ε κακά ηνπο δώζεη 3 κπηζθόηα. Πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ν Πακ θαη πόζα κπηζθόηα 

ζα πάξεη ε Πέλπ; Γηα ζθέςνπ. 

ΥΑΡΖ΢:  Γε κπνξώ λα ηα κνηξάζσ ηα 3 κπηζθόηα ζε δύν παηδηά 

Γ: Να ηα πάξσ πίζσ δειαδή ηα κπηζθόηα; Γελ κπνξείο λα ηνπο βνεζήζεηο; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη! 

Γ: Γηα πάκε λα πξνζπαζήζνπκε! Έρσ δύν παηδάθηα, ζσζηά; 

ΥΑΡΖ΢: Ναη! 

Γ: Πσο κπνξνύκε λα κνηξάζνπκε; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα θόςνπκε (.) 

Γ: (Κάλεη λόεκα ζηνλ Κώζηα λα ζηακαηήζεη γηα λα πξνζπαζήζεη ν Υάξεο). 

ΥΑΡΖ΢: Γελ γίλεηαη λα κνηξάζσ. Γελ γίλεηαη. Μπνξώ λα δώζσ ζην έλα παηδί ηα δύν 

αιιά δελ είλαη δίθαην. 
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Γ: Γίθην έρεηο! Γελ είλαη δίθαην. Μπνξείο λα ζθεθηείο θάπνηνλ άιιν ηξόπν λα 

κνηξάζεηο; Μπνξείο λα ηνπο δώζεηο από έλα; 

ΥΑΡΖ΢: Ναη! Αιιά κνπ έκεηλε έλα κπηζθόην. 

Γ: Απηό ην έλα κπηζθόην κπνξείο λα ην κνηξάζεηο κε θάπνηνλ ηξόπν; 

ΥΑΡΖ΢: Να ην θόςσ ζηε κέζε! 

Γ: Α γηα λα δνύκε! Γηα θάλην! 

ΥΑΡΖ΢: (θόβεη ην κπηζθόην) 

Γ: Καη ηώξα από πόζα ζα πάξεη ν θαζέλαο; 

ΥΑΡΖ΢: Από έλα. Από έλα θνκκάηη. 

Γ: Α, Από έλα θνκκάηη. Από κηζό κπηζθόην, δειαδή, ζσζηά; 

΋ια καδί: Ναη. 

Γ: Αλ ινηπόλ, κνηξάζνπκε ηξία κπηζθόηα ζε δύν παηδηά ν θαζέλαο ζα πάξεη από έλα 

θαη… 

ΥΑΡΖ΢: Μηζό κπηζθόην. 

Έξγν Α.1.10 

Γ: Μπξάβν! Πνιύ σξαία! Να ξσηήζσ θαη θάηη άιιν. Απηά ηα δύν κηζά είλαη ίδηα; 

ΥΑΡΖ΢: Δίλαη. 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί ζηελ αξρή ήηαλ έλα κπηζθόην νιόθιεξν θαη ην θόςακε ζηε κέζε. 

Γ: Πνιύ σξαία! Γειαδή; 

ΥΑΡΖ΢: Γειαδή αλ ηα ελώζσ θαη πάιη ζα θηηάμσ έλα κπηζθόην. 

Γ: Μπξάβν! Πσο κπνξώ, όκσο λα δσ όηη απηά ηα δύν κηζά είλαη ίζα; 

ΜΑΡΗΑ: Δπεηδή είλαη έλα νιόθιεξν. 
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Γ: Καη ηη ζεκαίλεη απηό; 

ΝΗΚΟ΢: Γε μέξσ. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Αλ βάισ ην έλα πάλσ ζην άιιν ζα είλαη ίδηα. 

Γ: Α, βιέπεηε όηη αλ βάισ ην έλα πάλσ ζην άιιν ζα δσ όηη ηα θνκκάηη ζα είλαη ίδηα. 

Γξαζηεξηόηεηα Α.2 

Έξγν Α.2.1 

Γ: Γηα πάκε ηώξα λα ζαο πσ ηη έγηλε κηα άιιε κέξα. Μηα άιιε κέξα, ινηπόλ, ε κακά 

έδσζε ζηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ κηα ζνθνιάηα θαη ηνπο είπε όηη κπνξνύλ λα ηελ 

κνηξαζηνύλ. Σνπο έδσζε ινηπόλ απηή εδώ ηελ ζνθνιάηα. Πσο κπνξνύλ λα ηελ 

κνηξαζηνύλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢:= Θα ηελ θόςσ.  

Γ: Πεξίκελε, πώο ζα ηελ θόςσ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα ηελ θόςσ εδώ; [Γείρλεη κε ην ςαιίδη πάλσ ζηε ζνθνιάηα] 

Γ: Γε μέξσ εζύ ζα κνπ πεηο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δίλαη ίδην; Δθεί; 

Γ: Δζύ ζα επηιέμεηο πνπ ζα θόςεηο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γε μέξσ πνπ. 

Γ: Δγώ είδα όηη θάηη θνηηάο. Θέιεηο λα είλαη όζν κπνξείο πην ίδηα ηα θνκκάηηα, 

ζσζηά; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! 

Γ: Τπάξρεη πην εύθνινο ηξόπνο γηα λα δεηο όηη ηα θνκκάηηα είλαη ίδηα. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γελ μέξσ. 

Γ: Μήπσο λα δνθηκάζσ λα κεηξήζσ ην ραξηί; Αιιά πσο; 

ΜΑΡΗΑ: Να ην δηπιώζσ. 
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Γ: Α πνιύ σξαία ηδέα. Σόηε ζα βξσ πην εύθνια ηα δύν θνκκάηηα. Γηα λα είλαη ίδηα. 

Γηα δνθίκαζε. 

Έξγν Α.2.2 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Κπξία, λα θάλσ έλα άιιν γηα λα ην θάλσ απηό; 

Γ: Ακέ! ΢ε πόζα θνκκάηηα ζα ην θόςεηο 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΢ηα δύν. 

Γ: Δίλαη ίδηα ηα δύν κηζά; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη! 

Γ: Πάληα ζα είλαη ίδηα ηα δύν κηζά. Aλ ηώξα ηα ελώζσ, ηη ζα έρσ; 

ΥΑΡΖ΢: Μηα νιόθιεξε ζνθνιάηα. 

Έξγν Α.2.3 

Γ: Μπξάβν Μαξία! Γηα έια λα κνηξάζεηο θαη εζύ απηή ηελ ζνθνιάηα. 

ΜΑΡΗΑ: Να θάλσ ην θόιπν; 

Γ: Πσο είπακε όηη είλαη ην θόιπν γηα λα κνηξάζσ κηα ζνθνιάηα ζηε κέζε; 

ΜΑΡΗΑ: [Παίξλεη ην ραξηί θαη ην δηπιώλεη.] 

Γ: Ση θάλεηο Μαξία ζην ραξηάθη. 

ΜΑΡΗΑ: Θα ην δηπιώζσ θαη ζα ην θόςσ. 

Γ:Α Μπξάβν! Καη ηώξα ηη έρεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Γύν κηζά θνκκάηηα. 

Γ: Καη αλ ελώζεηο ηα δύν κηζά ηη θηηάρλεηο; 

ΜΑΡΗΑ: Μηα νιόθιεξε ζνθνιάηα. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Κπξία ηε κακά θαη ην κπακπά [ελλννύλ ηνπ Πακ θαη ηεο Πέλπ] ηνλ έρεηε; 

Δίλαη πην κεγάινο; 
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Έξγν Α.2.4 

Γ: Θα ηνπο δεηο θαη απηνύο. Με βηάδεζαη. Σώξα, όκσο, ζέισ λα ξσηήζσ θάηη. Αλ 

απηό είλαη ην θνκκάηη πνπ ζα πάξεη ν Πακ, κπνξείηε λα βξείηε ην θνκκάηη ηεο Πέλπ; 

Γηα λα αλαθαηέςσ ηα θνκκάηηα πνπ έρσ εδώ. 

ΝΗΚΟ΢: [΢πγθξίλεη ην θνκκάηη κε απηά πνπ ηνπ δόζεθαλ].  ΋ρη απηό!  

Γ: Απηό όρη; Γηαηί; 

ΝΗΚΟ΢: Να απηό! [Έρεη ηαπηίζεη ηα δύν θνκκάηηα.] 

Έξγν Α.2.5. 

Γ: Πνιύ σξαία. Μήπσο κπνξείο λα βξεηο θαη πνηα είλαη ε νιόθιεξε ζνθνιάηα; 

ΥΑΡΖ΢: [Γηαιέγεη ηπραία κία από ηηο ζνθνιάηεο θαη ηε δείρλεη] 

Γ: Γηα δείηε ιίγν, ηνλ Υάξε ιέεη απηή. Πώο ην μέξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ρη γηαηί αλ βάισ πάλσ ηα δύν κηζά δε ζα ηε γεκίζσ. 

Γ: Α, δειαδή, δελ είλαη απηή ε νιόθιεξε; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη. Απηή είλαη.  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν κεγάιν ην αδεξθάθη δε ζα καο ην δώζεηο; 

Γ: Πεξίκελε. ΋ια ζηελ ώξα ηνπο. 

[Έγηλε έλα κηθξό δηάιιεηκα] 

Γ: Θπκάζηε ηνλ άιινλ αδεξθό πνπ κε ξσηνύζαηε. Ήξζε ε ώξα λα ζαο ηνλ γλσξίζσ. Ο 

Πακ- πακ ήηαλ ν κεγάινο αδεξθόο ηεο νηθνγέλεηαο θαη πνιιέο θνξέο ηα ήζειε όια δηθά 

ηνπ. Ήηαλ δηπιάζηνο ζην ύςνο από ηνλ Πακ, είρε ηα δηπιάζηα παηρλίδηα θαη αθόκα θαη 

ζην θαγεηό ήηαλ άπιεζηνο θαη ήζειε λα ηξώεη ην δηπιάζην από όζν έηξσγε ν Πακ.  

ΥΑΡΖ΢: Ση ζεκαίλεη απηό; 

Γ: Θα ην αλαθαιύςνπκε καδί! 
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Γξαζηεξηόηεηα Α.3 

Έξγν Α.3.1. (εηζαγσγηθό) 

Γ: Να ζαο ξσηήζσ θάηη; Θέισ λα θνηηάμεηε θαιά ηνλ Πακ- Πακ θαη ηνλ Πακ. Ο Πακ 

είλαη ίδηνο κε ηνλ Πακ- πακ; 

΋ια καδί: ΋ρη! 

Γ: Δίλαη ίδηνο κε ηελ Πέλπ; 

΋ια καδί: ΋ρη! 

Γ: Μνηάδνπλ θαζόινπ; Μνηάδνπλ ζε ηίπνηα; 

ΜΑΡΗΑ: Μνηάδνπλ ζην ρξώκα θαη ζην πξόζσπν. 

Γ: Πνιύ σξαία. Μνηάδνπλ ζε ηίπνηα άιιν; (5) Γηα λα ξσηήζσ θάηη άιιν. Ο Πακ- 

πακ είλαη ηόζν ςειόο όζν ν Πακ; 

΋ινη καδί: ΋ρη! 

Γ: Δίλαη πην θνληόο; Ή πην ςειόο; 

΋ινη καδί: Πην ςειόο. 

Γ: Ο Πακ- Πακ είλαη ηόζν ςειόο όζν ε Πέλπ; 

΋ινη καδί: ΋ρη! 

Γ: Δίλαη πην ςειόο ή πην θνληόο; 

΋ινη καδί: Πην ςειόο. 

ΥΑΡΖ΢: Ναη, όκσο, αλ πάεη ην έλα πάλσ ζην άιιν ζα είλαη ίζα. 

Γ: Μπξάβν Υάξε! Γειαδή, ν Πακ- Πακ είλαη όζν ε Πέλπ θαη ν Πακ καδί ή όηη είλαη 

ν δηπιάζηνο από ηνλ Πακ. Ζ Πέλπ δελ είλαη ίδηα κε ηνλ Πακ;  

΋ινη καδί: Ναη! 
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Γ: Γειαδή είλαη ζαλ λα γεκίζακε ηνλ Πακ- πακ κε δύν θνξέο ηνλ Πακ.  Άξα Υάξε 

απηή ε ιέμε, ην «δηπιάζην» πνπ ξσηνύζεο, κπνξείο ηώξα λα ζθεθηείο ηη ζεκαίλεη; Ση 

ζεκαίλεη όηη ν Πακ- Πακ είλαη δηπιάζηνο από ηνλ Πακ; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ηη ζέιεη πην πνιιά πξάγκαηα δηθά ηνπ. 

Γ: Καη ηη άιιν; 

ΥΑΡΖ΢: ΋ηη είλαη πην κεγάινο. 

Γξαζηεξηόηεηα Α.4 

Έξγν Α.4.1 

Γ: Χξαία. Γηα πάκε λα ηνλ βνεζήζνπκε λα βξεη ηώξα πόζα πξάγκαηα ρξεηάδεηαη. ΢αο 

ζπκίδσ όηη ν Πακ-πακ ηξώεη ην δηπιάζην θαγεηό από ηνλ Πακ. Σξώεη δειαδή, όζν ν 

Πακ θαη ε Πέλπ καδί. Κώζηα αλ ν Πακ θάεη  δύν κπηζθόηα, πόζα ζα θάεη ν Πακ- 

πακ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [θαηεπζείαλ] 4 

Γ: Γηαηί; Γειαδή αλ βάισ δύν θνξέο ζην πηάην ηνπ Πακ- πακ από δύν κπηζθόηα ζα 

έρεη θάεη 4. ΢πκθσλνύκε; 

ΜΑΡΗΑ: Ναη, έθαγε δύν θνξέο ηα κπηζθόηα ηνπ Πακ. 

Έξγν Α.4.2. 

Γ: Μαξία, ν Πακ ζα θάεη ηέζζεξα κπηζθόηα. Πόζα ζα θάεη ν Πακ- Πακ; 

ΜΑΡΗΑ: Θα θάεη δύν θνξέο από δύν κπηζθόηα; 

Γ: Από δύν κπηζθόηα; Αθνύ απηή ηε θνξά έδσζα ζηνλ Πακ ηέζζεξα; 

ΜΑΡΗΑ: Θα θάεη ηόηε ην δηπιάζην ηνπ 4. [Φηηάρλεη ηηο νκάδεο κε ηα 4 κπηζθόηα] 

Γ: Μπξάβν. Γηα κέηξα ηώξα πόζα κπηζθόηα ζα θάεη ν Πακ- πακ; 

ΜΑΡΗΑ: 9 

Γ: Γηα δεο ηα ιίγν πάιη. 

ΜΑΡΗΑ: ΋ρη! Σέζζεξα θαη ηέζζεξα. [Μεηξάεη πάιη ηα κπηζθόηα]. Θα θάεη 8. 
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Έξγν Α.4.3 

Γ: Πνιύ σξαία. Νίθν, αλ δώζσ ζηνλ Πακ 1 κπηζθόην, πόζα κπηζθόηα ζα θάεη ν Πακ- 

Πακ; 

ΝΗΚΟ΢: Γύν. Δίλαη απιό. Θα θάεη δύν θνξέο από έλα, άξα δύν. 

Έξγν Α.4.4. 

Γ: Χξαία! Υάξε, εζέλα ζα ζνπ βάισ πνιιά κπηζθόηα. Ο Πακ έθαγε κηζό κπηζθόην. 

Πόζα κπηζθόηα ζα θάεη ν Πακ- πακ. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Από δύν κηζά. Θα βάιεηο δύν θνξέο ην κηζό. 

Γ: Πεξίκελε Κώζηα. Γειαδή, πόζα κπηζθόηα ζα θάεη ν Πακ- Πακ. 

ΥΑΡΖ΢: Γύν κηζά κπηζθόηα. 

Γ: Γειαδή; Μπνξώ λα ηα βάισ απηά ηα κηζά καδί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη απηά ελώλνληαη. 

Γ: Καη ηη ζα θηηάμνπλ όηαλ ελσζνύλ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έλα νιόθιεξν, κεγάιν κπηζθόην. 

Γ: Ση ζεκαίλεη δειαδή, ε ιέμε δηπιάζην; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ηη ηξώεη δύν θνξέο ην θαγεηό ηνπ Πακ. 

Γξαζηεξηόηεηα Α5 

Έξγν Α.5.1. 

Γ:Γηα λα ξσηήζσ θαη θάηη αθόκα. Αλ ν Πακ έθαγε κηζή ζνθνιάηα [δείρλεη ην 

θνκκάηη] κπνξείο λα κνπ δείμεηο πνηα ζνθνιάηα είλαη ε νιόθιεξε; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Παίξλεη ην θνκκάηη θαη δείρλεη ζηα δηαζέζηκα θνκκάηηα πνπ έρνπκε 

δώζεη] Θα θάεη ην δηπιάζην. Οξίζηε. 
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Έξγν Α.5.2 

Γ: Μπξάβν. Μαξία, αλ ν Πακ θάεη απηό ην θνκκάηη ζνθνιάηαο [δείρλνπκε ην 

θνκκάηη]. Πνην ζα θάεη ν Πακ- Πακ. 

ΝΗΚΟ΢: Θα ελώζνπκε δύν ίδηα θνκκάηηα καδί θαη ζα ην βξνύκε. 

Γ: Χξαία, αιιά ζέισ λα πεξηκέλνπκε ηε ζεηξά καο. Γηα πεο καο γη‟ απηό ην θνκκάηη 

Μαξία. 

ΜΑΡΗΑ: [Δπαλαιακβάλεη ην κηζό πάλσ ζηηο δηαζέζηκεο επηινγέο.] Απηό. 

[Σα παηδηά είραλ θνπξαζηεί γη‟ απηό θαη δελ έγηλαλ άιιεο δνθηκέο ζην έξγν απηό] 

[Έγηλε δηάιιεηκα] 

Γξαζηεξηόηεηα Α.6 

Έξγν Α.6.1. 

Γ: Να ξσηήζσ θάηη ηειεπηαίν θαη ζα ζηακαηήζνπκε ηηο δνθηκέο. Μπνξεί λα απαληάεη 

όπνηνο ζέιεη. Γε ρξεηάδεηαη λα πεγαίλνπκε κε ηε ζεηξά. Αλ ν Πακ- πακ  θάεη 2 

κπηζθόηα κπνξείηε λα κνπ δείμεηε πόζα κπηζθόηα έθαγε ν Πακ; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ο Πακ ηξώεη πάληα ηα κηζά. Άξα έλα! 

Έξγν Α.6.2 

Γ: Μπξάβν Κώζηα. Καη αλ θάεη 4, Μαξία; [Ζ Μαξία δείρλεη θνπξαζκέλν θαη δε 

ζέιεη λα ζπκκεηέρεη άιιν ζηε δηαδηθαζία. Σνλ ιόγν παίξλεη ν Υάξεο] 

ΥΑΡΖ΢: Θα θάεη 2. Σα κηζά πάιη. 

[Γελ έγηλαλ άιιεο δνθηκέο αιιά πξνρσξήζακε ζηηο ζπλερείο πνζόηεηεο. 

Γξαζηεξηόηεηα Α.7 

Έξγν Α.7.1 

Γ: Χξαία. Αλ ν Πακ- πακ θάεη απηή ζνθνιάηα [δείρλνπκε ην θνκκάηη] κπνξείο λα 

κνπ δείμεηο πνην θνκκάηη ζα θάεη ν Πακ;» 
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ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν κηζό. [Αξρίδεη ηηο δνθηκέο κε ηα δηαζέζηκα κηζά θνκκάηηα]. Πάληα ζα 

ηξώεη ην κηζό. 

Έξγν Α.7.2 

Γ: Πνιύ σξαία. Νίθν, ζέιεηο λα καο βνεζήζεηο εζύ. Αλ ν Πακ- πακ θάεη απηό ην 

θνκκάηη, ν Πακ πνην θνκκάηη ζα θάεη; 

ΝΗΚΟ΢: Σν κηζό θπξία, πάληα ην κηζό. [Καη πάιη θάλεη δνθηκέο, επαλαιακβάλνληαο 

ηα κηζά θνκκάηηα πάλσ ζην νιόθιεξν πνπ ηνπ δόζεθε γηα λα επηιέμεη ην θαηάιιειν] 

 

Ηκέξα Β΄  

Γ: Καιεκέξα! Γηα πάκε λα μεθηλήζνπκε πάιη ην ηαμίδη καο ζηε ρώξα ηνπ Μηζνύ- 

Γηπιάζηνπ. Θπκάηαη θαλείο ηη είπακε ρηεο; Πνηα είλαη απηά ηα δύν θνπθιάθηα πνπ 

ήξζαλ ζηελ παξέα καο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ο Πακ θαη… 

ΥΑΡΖ΢: …Ζ Πέλπ 

Γ: Καη ηη είλαη απηά κεηαμύ ηνπο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Αδέξθηα. 

ΜΑΡΗΑ: =Γίδπκα.= 

ΚΧ΢ΣΑ΢:= Ίζα. 

Γ: Μπξάβν! Καη ζπκάζηε πνπ είραλ θαη έλα κεγάιν αδεξθό; 

ΥΑΡΖ΢: Σνλ Πακ- πακ. 

Γ: Μπξάβν. Σνλ Πακ- πακ. Ο Πακ- πακ έκνηαδε θαζόινπ κε ηα αδέξθηα ηνπ; 

ΥΑΡΖ΢: Έηξσγε ην δηπιάζην θαγεηό. 

Γ: Πνιύ σξαία! 

ΝΗΚΟ΢: Δίλαη δύν θνξέο κεγαιύηεξνο. 
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Γ: Από πνηνλ; 

ΝΗΚΟ΢: [Γείρλεη ηε θηγνύξα ηνπ Πακ]. Από ηνλ αδεξθό ηνλ κηθξόηεξν. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σνλ άιινλ ηνλ κεγάιν πόηε ζα ηνλ θέξεηο. Αλ ηνλ θέξεηο ζα ηα θάεη όια; 

Γ:Πεξίκελε ζα ηνλ θέξσ θαη ηνλ κεγάιν. Να ζπλερίζσ ηώξα ηελ ηζηνξία ηεο 

νηθνγέλεηαο Κνληό-ςεινύ; Θέιεηε λα γλσξίζεηε ηνλ γίγαληα απηόλ; [Γείρλνπκε ηελ 

εηθόλα ηνπ ηξηπιάζηνπ.] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δγώ μέξσ πνηνο είλαη. Δίλαη ν Πακ- πακ – πακ- πακ. 

Γ:  Ση ελλνείο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δίλαη ν πην κεγάινο Πακ. Πην κεγάινο θαη από ηνλ Πακ-πακ. 

Γ: Γηα αθνύζηε ηώξα ηελ ηζηνξία. Mηα κέξα ζηελ πόιε ηνπ Μηζό- δηπιάζηνπ ήξζε 

επίζθεςε ε νηθνγέλεηα Σξηπιάζηνπ. Η νηθνγέλεηα απηή είρε δύν παηδηά, ην Δλ-ηξίην θαη 

ην Σξηπιάζην πνπ ήηαλ μαδέξθηα κε ηνλ Πακ, ηελ Πέλπ θαη ηνλ Πακ-πακ. Σν Δλ-ηξίην 

έκνηαδε πνιύ κε ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ, ηόζν πνιύ πνπ θακηά θνξά ηνλ κπέξδεπαλ κε 

ηνλ Πακ. Σν Δλ-ηξίην αγαπνύζε πνιύ ηα μαδεξθάθηα ηνπ θαη πάληα έπαηδε καδί ηνπο. 

Μάιηζηα ηνπ άξεζε λα κνηξάδεηαη καδί ηνπο ηα κπηζθόηα ηνπ θαη ηηο ηξεινζνθνιάηεο 

πνπ έθεξλε θαη κόλν θαθέ δελ ήηαλ. Πάκε λα ηνπο βνεζήζνπκε λα κνηξαζηνύλ ηα 

κπηζθόηα θαη πάιη; ΢ε πόζα κέξε ζα ρσξίδνπκε ηώξα ην θαγεηό; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΢ε ηξία. 

Γ: Γηαηί;  

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί είπεο ην 1/3. 

Γξαζηεξηόηεηα Β1 

Έξγν Β.1.1 

Γ: Γηα λα δνύκε… Ο μάδεξθνο Δλ-Σξίην έθεξε καδί ηνπ 3 κπηζθόηα γηα λα ηα 

κνηξαζηεί κε ηνλ Πακ θαη ηελ Πέλπ. Πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ην θάζε θνπθιάθη; 

ΜΑΡΗΑ: Θα πάξνπλ από ηξία. 

Γ: Μα όια όια ηα κπηζθόηα είλαη ηξία, πσο γίλεηαη λα πάξεη θαη ην θαζέλα από ηξία. 
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ΜΑΡΗΑ: [Γίλεη ζε όινπο από έλα] 

Γ: Αααα, άξα ζα δώζνπκε ζε όινπο από έλα. Πόζα ζα θάεη δειαδή ν μάδεξθνο Έλα 

Σξίην; 

ΜΑΡΗΑ: Έλα. 

Γ: Καη ν Πακ; 

ΝΗΚΟ΢: Έλα. Καη ε Πέλπ έλα. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΋ινη ζα θάλε από έλα. 

Έξγν Β.1.2. 

Γ: Αλ ηώξα δώζσ ζηα ηξία παηδάθηα 6 κπηζθόηα Νίθν, πσο ζα ηνπο ηα κνηξάζεηο; 

ΝΗΚΟ΢: Σξία θαη ηξία. ΢ηγά! 

Γ: Με βηάδεζαη! Καη ε Πέλπ, δε ζα πάξεη κπηζθόηα; 

ΝΗΚΟ΢: [Αιιάδεη ην πώο κνηξάδεη θαη δίλεη 3 ζην πξώην θνπθιάθη, δύν ζην δεύηεξν 

θαη έλα ζην ηξίην] 

Γ: Σώξα έρνπλ όια ηα παηδηά ηα ίδηα κπηζθόηα; 

ΝΗΚΟ΢: ΋ρη. 

Γ: Πξέπεη ινηπόλ λα βξνύκε έλα ηξόπν, όρη λα ρσξίζνπκε ηα κπηζθόηα ζηε κέζε, 

αιιά λα ηα κνηξάδνπκε ην ίδην θαη ζηνπο ηξεηο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη λα δίλνπκε από έλα- έλα κέρξη λα καο ηειεηώζνπλ. 

 

Έξγν Β.1.3 

Γ: Α, πνιύ σξαία! ΋ηαλ, ινηπόλ, ζέινπκε λα κνηξάζνπκε θάηη δίλνπκε ζε όινπο από 

έλα. Υάξε, εζύ ζα πάξεηο 9 κπηζθόηα. Μπνξείο λα ηα κνηξάζεηο ζηα ηξία μαδεξθάθηα; 

ΥΑΡΖ΢: [Βάδεη ζην έλα πηάην 4, ζην δεύηεξν άιια 4 θαη ζην ηξίην κόλν έλα] Κπξία, 

ζέισ άιια 3. 
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Γ: Γε κπνξώ λα ζνπ δώζσ θαη άιια κπηζθόηα. Δίπακε όηη ζα κνηξάζνπκε απηά ηα  9 

κπηζθόηα. Πσο είπακε όηη κνηξάδνπκε; 

ΥΑΡΖ΢: Δπεηδή ήηαλ ελληά ζα ηα κνηξάζσ θαη ζηα ηξία παηδηά. Άξα, ζα πάξνπλ από 

ηξία.  

Έξγν Β.1.4 

Γ: Πνιύ σξαία. Αλ ηώξα μέξνπκε όηη ν μάδεξθνο Έλα- ηξίην πήξε δύν κπηζθόηα, 

μέξνπκε πόζα κπηζθόηα ζα πήξε ε Πέλπ; 

ΜΑΡΗΑ: Σέζζεξα. 

Γ: Γειαδή, δε ζα ηα κνηξάζσ δίθαηα ηα κπηζθόηα ζηα ηξία παηδηά; 

ΥΑΡΖ΢: Γύν ζα πάξεη. Καη δύν ζα πάξεη θαη ν Πακ. 

Έξγν Β.1.5 

Γ: Καη πόζα ζα είλαη ηα κπηζθόηα όια καδί; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Δίλαη δύν θαη δύν θαη δύν. [Μεηξάεη ηα κπηζθόηα όια καδί] Δίλαη 6. 

Έξγν Β.1.6 

Γ: Πνιύ σξαία. Αλ ηώξα έρνπκε 1 κπηζθόην γηα ηνλ Πακ, πόζα κπηζθόηα ζα πάξεη ε 

Πέλπ θαη πόζα ν μάδεξθνο Έλα- ηξίην; 

ΥΑΡΖ΢: Πάιη ην ίδην ζα θάλνπκε. Έλα θαη έλα θαη έλα. Έλα ζα πάξεη ν Πακ, έλα ε 

Πέλπ, θαη έλα ν μάδεξθνο. [Βάδεη ζην θάζε πηάην από έλα κπηζθόην] 

Έξγν Β.1.7 

Γ: Καη πόζα κπηζθόηα ζα έρνπκε όια καδί.  

ΥΑΡΖ΢: Σξία κπηζθόηα ζα έρνπκε. 

Γξαζηεξηόηεηα Β.2 

Έξγν Β.2.1.  
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Γ: Γηα λα δνύκε θαη ηηο ηξεινζνθνιάηεο! Σελ επόκελε κέξα, ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην 

έδεημε ζηα δίδπκα απηή ηε ζνθνιάηα γηα λα ηελ κνηξαζηνύλ δίθαηα. Μπνξνύκε λα ηνλ 

βνεζήζνπκε; 

ΜΑΡΗΑ: Θα ηελ κνηξάζσ εγώ. [Πξνζπαζεί λα θόςεη ηελ ζνθνιάηα ζε ηξία ίζα 

θνκκάηηα] 

Γ: [Σν παηδί θόβεη ην πξώην θνκκάηη θαη ην ρξεζηκνπνηεί ζαλ νδεγό γηα λα θόςεη ηα 

ππόινηπα] Καη ην ππόινηπν; Πνηνο ζα πάξεη ηα θνκκάηηα θαη πνηνο απηό πνπ έκεηλε; 

ΜΑΡΗΑ: Ο Φαγάλαο ζα πάξεη ην κεγάιν. [Γείρλεη απηό πνπ έκεηλε] 

[Καη ηα ππόινηπα παηδηά κνίξαζαλ ηηο ζνθνιάηεο πνπ ηνπο δόζεθαλ ρξεζηκνπνηώληαο 

ην πξώην θνκκάηη πνπ έθνςαλ ζαλ νδεγό αιιά όρη ζε ηξία θνκκάηηα. ΢ε όιεο ηηο 

δνθηκέο ππήξρε πεξίζζεπκα.] 

Έξγν Β.2.2. 

Γ: Γηα λα ξσηήζσ εγώ θάηη άιιν. Αλ ν Πακ πήξε απηό ην θνκκάηη ηεο 

ηξεινζνθνιάηαο, ηη θνκκάηη πήξε ε Πέλπ θαη ν μάδεξθνο Έλα- ηξίην;  

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έρεηο άιια ηέηνηα θνκκάηηα; 

Γ: Ναη, ηα ρξεηάδεζαη; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη ζέισ άιια δύν γηα λα θηηάμσ ηε ζνθνιάηα. [Δλώλεη ηα θνκκάηηα θαη 

κεηά ςάρλεη λα βξεη ηελ νιόθιεξε ζνθνιάηα.] 

Έξγν Β.2.2. 

Γ: Πνιύ σξαία! Πνηνο άιινο ζέιεη λα πξνζπαζήζεη λα κνπ βξεη πνηα ήηαλ ε αξρηθή 

ζνθνιάηα αλ μέξνπκε όηη ην έλα ηξίην ηεο είλαη απηό εδώ ην θνκκάηη; 

ΥΑΡΖ΢: Δγώ. Γώζε κνπ θη άιια ίδηα θνκκάηηα. 

Γ: Οξίζηε.  

[Πάιη ελώλεη ηα θνκκάηηα θαη κεηά ςάρλεη λα δεη πνηα από ηηο ζνθνιάηεο είλαη απηή 

πνπ ςάρλεη.]  
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Γ: Γηα λα ζαο γλσξίζσ εγώ θαη απηόλ πνπ ιέγαηε όηη είλαη ν γίγαληαο. Απηόο εδώ 

είλαη ν μάδεξθνο Σξηπιάζηνο πνπ ήηαλ πην κεγάινο από ηα δίδπκα αιιά θαη από ηνλ 

Πακ- πακ θαη ήηαλ πάξα πνιύ ιαίκαξγνο.  

Γξαζηεξηόηεηα Β3 

Έξγν Β.3.1. 

Γ: Γηα δείηε ηώξα κνηάδεη θαζόινπ ν μάδεξθνο Σξηπιάζηνο κε ηνπο άιινπο; 

ΝΗΚΟ΢: Ναη είλαη ηξία παηδάθηα καδί!  

Γ: Α, είλαη δειαδή ζε ύςνο όζν είλαη ηα άιια ηξία παηδηά καδί. Μπνξνύκε λα 

θηηάμνπκε ηνλ μάδεξθν Σξηπιάζην κόλν κε έλα από ηα θνπθιάθηα; Πόζεο θνξέο ζα 

βάινπκε ην θνπθιάθη; 

ΥΑΡΖ΢: Σνλ Πακ 3 θνξέο ή ηελ Πέλπ 3 θνξέο. 

Γ: Ζ΄ κπνξνύκε λα βάινπκε ηνλ μάδεξθν Έλα- ηξίην ηξεηο θνξέο.  

΋ινη καδί: Ναη! 

Γξαζηεξηόηεηα Β4 

Έξγν Β.4.1 

Γ: Ο Σξηπιάζηνο  ηξώεη πάξα πνιύ! ΋ζν ηα ηξία παηδηά καδί, δειαδή ηξώεη ην 

ηξηπιάζην από όηη ηξώεη ν κηθξόο ηνπ αδεξθόο ην Δλ-Σξίην. Μαξία, αλ ν μάδεξθνο 

Δλ-Σξίην έθαγε έλα κπηζθόην κπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζα κπηζθόηα έθαγε ν 

Σξηπιάζηνο; 

ΜΑΡΗΑ: 3 ζα θάεη! Να ηα! 

Έξγν Β.4.2 

Γ: Πνιύ σξαία, Κώζηα, αλ ν μάδεξθνο Δλ-Σξίην θάεη 2 κπηζθόηα πόζα κπηζθόηα ζα 

θάεη ν Σξηπιάζηνο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα βάισ δύν κπηζθόηα, ηξεηο θνξέο. 

Γ: Γηα βάιηα λα ηα κεηξήζνπκε. 
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ΚΧ΢ΣΑ΢: [Βάδεη ηα κπηζθόηα ζε ζεηξέο ζαλ απηή πνπ ηνπ δόζεθε θαη ηα κεηξάεη] 6 

ζα θάεη. 

Έξγν Β.4.3 

Γ: Σέιεηα Νίθν, αλ ν μάδεξθνο Δλ-Σξίην θάεη 3 κπηζθόηα πόζα ζα θάεη ν 

Σξηπιάζηνο; 

ΝΗΚΟ΢: [Βάδεη πάιη ηα κπηζθόηα ζηηο ίδηεο ζεηξέο θαη ηα κεηξάεη] 9 ζα θάεη. 

 

Γξαζηεξηόηεηα Β5 

Έξγν Β.5.1 

Γ: Σέιεηα. Σώξα αλ ν μάδεξθνο Έλ-ηξίην θάεη απηό ην θνκκάηη ζνθνιάηα [δείρλνπκε 

ην θνκκάηη] κπνξείο λα κνπ δείμεηο πνηα ζνθνιάηα είλαη ε νιόθιεξε;  

ΥΑΡΖ΢: Έρεηο θη άιια θνκκάηηα; [΋πσο θαη πξηλ θηηάρλεη ηε ζνθνιάηα κε ηα 

θνκκάηηα θαη κεηά ςάρλεη ηελ νιόθιεξε] Απηή είλαη. 

Γ: Να ζε ξσηήζσ θάηη; Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην κηθξό θνκκάηη ζην κεγάιν; Πόζεο 

θνξέο ρσξάεη ην 1/3 ζην ηξηπιάζην; 

ΚΧ΢ΣΑ΢, ΥΑΡΖ΢ [ηαπηόρξνλα]: 3 θνξέο. 

ΜΑΡΗΑ: Κπξία, αύξην ζα ξζείο κε ηνλ πην κεγάιν γίγαληα; Με ηνλ ηεηξαπιάζην; Σνλ 

ηέζζεξα- ηξηπιάζην; 

Γ: Ση ελλνείο; 

ΜΑΡΗΑ: Να είλαη ηέζζεξηο θνξέο ν κηθξόο. 

Γ: Θα δεηο! Έθπιεμε! 

Ηκέξα Γ  

Γ: ΢ήκεξα έθεξα καδί κνπ κηα ηξνκεξή κεραλή! Απηή ηελ κεραλή κνπ ηελ έδσζε ε 

θ. Γηάλνηα! Ζ θπξία Γηάλνηα είλαη ηξνκεξή εθεπξέηεο! Έθηηαμε θάηη θαληαζηηθέο 

κεραλέο, πνπ όζνη ηηο βιέπνπλ κέλνπλ κε ην ζηόκα αλνηρηό. 
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Γξαζηεξηόηεηα Γ1 

Έξγν Γ.1.1 

Γ: Ζ πξώηε κεραλή δνπιεύεη κε θαξακέιεο. Αλ βάισ κέζα απηή ηελ θαξακέια ζα 

ηελ πεξάζεη από ην καγηθό ηεο ππνινγηζηή θαη ζα βγάιεη απηό. [Γείρλνπκε ηηο δύν 

θαξακέιεο.] Πόζεο θαξακέιεο έβγαιε ε κεραλή; 

΋ινη καδί: Γύν! 

Γ: Γηα δείηε ηώξα θαη θάηη αθόκα. Θα βάισ ζηε κεραλή απηέο ηηο θαξακέιεο [2 

θαξακέιεο], ζα ηηο ζθαλάξεη ε ηξνκεξή κεραλή ηεο θ. Γηάλνηαο… 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα βγάιεη ηξεηο ηώξα! 

ΝΗΚΟ΢: =Πέληε ζα βγάιεη! 

Γ: Πεξηκέλεηε λα δνύκε. Βγήθαλ, ινηπόλ, απηέο νη θαξακέιεο. Πόζεο είλαη; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σέζζεξηο. 

Γ: Χξαία! Αλ βάισ  4 θαξακέιεο, πόζεο ιέηε λα βγάιεη ε κεραλή; 

ΜΑΡΗΑ: 6 

ΚΧ΢ΣΑ΢: 7 

Γ:Γηα λα δνύκε! ΋ρη! 8 έβγαιε!  Έρεη θαηαιάβεη θαλέλαο ηη θάλεη απηή ε κεραλή; 

Βγάδεη θάζε θνξά όζεο θαξακέιεο ζέιεη; 

[Γελ απαληά θαλείο] 

Γ: Γηα λα ζπκεζνύκε ηη είδακε. Έβαια κία θαξακέια θαη κνπ έβγαιε δύν. [Γείρλνπκε 

ηηο θαξακέιεο καδί έμσ από ην θνπηί]. ΋ηαλ έβαια δύν κνπ έβγαιε ηέζζεξηο. ΋ηαλ 

έβαια ηέζζεξηο  έβγαιε νθηώ. Άξα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Βγάδεη θη άιιεο θαξακέιεο. 

ΝΗΚΟ΢: Ναη αιιά κπνξεί λα κπεξδεύεηαη. 

Γ: Γειαδή ηη θάλεη; 

ΥΑΡΖ΢: Έρεη ηα πιηθά κέζα θαη θηηάρλεη ηηο θαξακέιεο. 
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Γ: Μπξάβν Υάξε! Καη πόζεο θάλεη θάζε θνξά;  

ΥΑΡΖ΢: Φηηάρλεη όζεο λα είλαη νη θαξακέιεο γηα λα βγνπλ θαη άιιε θνξά. 

Γ: Γειαδή; Πόζεο θνξέο θηηάρλεη ηηο θαξακέιεο πνπ βάδσ από ηε κηθξή κεξηά; 

ΥΑΡΖ΢: Μία θαη άιιε κία. 

Γ: Ααα, δειαδή όηαλ ηηο βάισ δύν θαξακέιεο απηή ζα βγάιεη δύν θνξέο από δύν 

θαξακέιεο. ΢σζηά; 

΋ινη καδί: Ναη! 

Γ: Πσο ην ιέκε απηό πνπ βγάδνπκε δύν θνξέο ηηο ίδηεο θαξακέιεο; 

ΝΗΚΟ΢: Σν ιέκε δύν. 

ΚΧ΢ΣΑ΢, ΥΑΡΖ΢: Γηπιάζην. 

Γ: Άξα ηη θάλεη παηδηά απηή ε κεραλή; 

΋ινη καδί: Βγάδεη ην δηπιάζην. 

Γ: Γηα λα δνθηκάζνπκε πάιη. Βάδσ, ινηπόλ, ζηε κεραλή ηξεηο θαξακέιεο. Πόζεο ιέηε 

λα βγάιεη; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: 6. 

Γ: Μπξάβν! Καη αλ βάισ 2; 

ΜΑΡΗΑ: Σέζζεξηο. 

Γξαζηεξηόηεηα Γ2 

Έξγν Γ.2.1. 

Γ: Γηα λα ηελ γεκίζσ εγώ πάιη κε πιηθό γηα λα δνύκε πώο ε κεραλή απηή  δνπιεύεη θη 

αλάπνδα. Αλ βάισ απηέο  4 θαξακέιεο  από ηελ άιιε κεξηά, ηε κεγάιε,  ηη πηζηεύεηε 

όηη ζα βγάιεη από εδώ [Γείρλνπκε ηελ αξηζηεξή κεξηά] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γύν. 

ΝΗΚΟ΢: Οθηώ. 
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ΜΑΡΗΑ: Δθηά. 

Γ: Γηαηί λα βγάιεη δύν Κώζηα; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί αλ βάιεηο από ηε κεγάιε κεξηά ηέζζεξηο αλαθαηεύεη ην πιηθό θαη 

ιέεη ιάζνο, ιάζνο θαη κεηά βγάδεη δύν. 

Έξγν Γ.2.2. 

Γ: Γηα λα δνύκε έλα αθόκε παξάδεηγκα. Αλ βάισ από ηε κεγάιε πιεπξά 6 

θαξακέιεο, πόζεο ζα βγάιεη από ηελ κηθξή; 

ΥΑΡΖ΢: Σξεηο; 

Γ: Γηαηί; 

ΥΑΡΖ΢: Γηαηί βγάδεη πην ιίγεο. 

Γ: Α, δειαδή όηαλ βάδνπκε θαξακέιεο από ηελ κηθξή πιεπξά πξνο ηελ κεγάιε 

βγάδεη πην πνιιέο, βγάδεη ηηο δηπιάζηεο. ΋ηαλ βάινπκε πιηθό από ηελ κεγάιε πιεπξά 

πξνο ηε κηθξή βγάδεη πην ιίγεο. Ση βγάδεη δειαδή; 

ΝΗΚΟ΢: Δθηά. 

ΜΑΡΗΑ: Σξεηο. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σηο κηζέο. 

Έξγν Γ.2.3. 

Γ: Πάξα πνιύ σξαία. Aλ ηώξα βάισ από ηε κεγάιε πιεπξά δύν θαξακέιεο, πόζεο ζα 

βγάιεη από ηελ κηθξή πιεπξά Υάξε; 

ΥΑΡΖ΢: Σηο κηζέο. 

Γ: Πόζεο ζα είλαη απηέο δειαδή; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Μία. 

[Σα παηδηά θαηάθεξλαλ λα κνηξάζνπλ ηηο θαξακέιεο όηαλ απηέο δελ «έκπαηλαλ» ζηελ 

κεραλή αιιά ηηο έβιεπαλ γηα λα ηηο ρσξίζνπλ.] 
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Γξαζηεξηόηεηα Γ3 

Έξγν Γ.3.1. 

Γ: Γηα λα ζαο δείμσ θαη θάηη αθόκα.   Ζ θπξία Γηάλνηα καο έβαιε κηα ζπαδνθεθαιηά 

αθόκα! Μηα κέξα έθηηαμε απηή ηε  κεραλή γηα ηα δαραξσηά.  

ΜΑΡΗΑ: Γειαδή, θάλεη όηη έθαλε θαη ε άιιε; Θα βγάδεη από ηε κηα πην πνιιά; 

Γ: Γειαδή; Ση ελλνείο; 

ΝΗΚΟ΢: Να εμαθαλίδεη από ηε κηα θαη ΥΥΥ 

ΜΑΡΗΑ: Γειαδή αλ βάινπκε από ηελ κηα πιεπξά κία, ζα βγάιεη από ηελ άιιε, άιιε 

κία. 

Γ: Γηα λα δνύκε ηη ζα βγάιεη θαη λα ζθεθηνύκε. 

ΜΑΡΗΑ: Κπξία πόηε ζα θέξεηο ην ηεηξαπιάζην; 

Γ: Πνην; 

ΜΑΡΗΑ: Σν ηεηξαπιάζην. Να ηα θάλεη ηέζζεξα. 

Γ: Θα δεηο. Πξνο ην παξόλ λα δνύκε ηε κεραλή κε ηα δαραξσηά. Βάδσ από ηελ κηθξή 

πιεπξά απηό ην θνκκαηάθη δαραξσηό.  Θα βγάισ από ηελ άιιε πόξηα απηή. 

[Γείρλνπκε ζηα παηδηά ηα δύν θνκκάηηα ηαπηόρξνλα κηαο θαη ζηελ πξνεγνύκελε 

πεξίπησζε είδακε όηη έρνπλ δπζθνιία ζην λα θαηαλνήζνπλ ηελ ζρέζε αλάκεζα ζηα 

πιήζε όηαλ δελ ηα βιέπνπλ θαη ηα δύν.] 

ΝΗΚΟ΢: Βγήθε ην κεγάιν από ηε κεγάιε πόξηα. 

Γ: Πόζεο θνξέο ιέηε λα ρσξάεη ην κηθξό δαραξσηό ζην κεγάιν; 

[Ο Κώζηαο  παίξλεη ζηα ρέξηα ηνπ ηα δύν θνκκάηηα θαη κεηξάεη] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γύν. 

Γ: Γηα δεο κπνξείο λα ηελ γεκίζεηο κε δύν θνκκαηάθηα; 
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ΚΧ΢ΣΑ΢: [Παίξλεη θαη ην άιιν ίδην θνκκαηάθη από απηά πνπ είλαη ζην πάησκα θαη 

ην γεκίδεη.] Ναη. 

Έξγν Γ.3.2 

Γ: Γηα λα δνθηκάζνπκε θαη κε έλα αθόκα θνκκαηάθη δαραξσηό. [Βάδεη από ηε κία 

πιεπξά ην κηθξό δαραξσηό θαη βγάδεη ην κεγάιν από ηελ άιιε.] Πόζεο θνξέο ιεο λα 

ρσξάεη απηό ην δαραξσηό [ην κηθξό] ζην άιιν.  

ΥΑΡΖ΢: [Φάρλεη λα βξεη ηα ίδηα θνκκάηηα] Γύν. [Δλώλεη ηα κηζά θνκκάηηα γηα λα 

θηηάμεη ην δηπιάζην.] 

Έξγν Γ.3.3. 

Γ: Σώξα αλ εγώ βάισ απηό κέζα ζηε κεραλή από ηελ κηθξή πιεπξά [Γείρλεη ην κηζό 

θνκκάηη], πνην πηζηεύεηο όηη ζα βγάιεη από ηελ κεγάιε πιεπξά Μαξία; 

[Γίλνπκε ζην παηδί δηάθνξεο επηινγέο θνκκαηηώλ] 

ΜΑΡΗΑ: Απηό. [Γείρλεη έλα ηπραίν θνκκάηη  πνπ ηνπ δόζεθε] 

Γ: Γηαηί; Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην κηθξό θνκκάηη ζην κεγάιν; 

ΜΑΡΗΑ:  Μία. Ίδηα είλαη. 

Γ: Πόζεο θνξέο πξέπεη λα ρσξάεη; 

ΜΑΡΗΑ: Γύν. Γελ είλαη απηό. 

Γ: Γηα μαλαδνθίκαζε. 

ΜΑΡΗΑ: Απηό είλαη. Να ην! 

Γ: Μπνξείο λα ην γεκίζεηο κε δύν κηθξά θνκκάηηα; 

ΜΑΡΗΑ: Ναη! 

Γξαζηεξηόηεηα Γ4 

Έξγν Γ.4.1. 

Γ: Πνιύ σξαία! Γηα πάκε ηώξα λα ζαο δείμσ ηη γίλεηαη αλ βάινπκε έλα δαραξσηό από 

ηε κεγάιε πιεπξά. Ση  ιέηε λα κνπ βγάιεη από ηελ άιιε πιεπξά; 
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ΝΗΚΟ΢: Γύν θνξέο. 

Γ: Γύν θνξέο κεγαιύηεξν βγαίλεη ην δαραξσηό όηαλ ην βάινπκε από ηελ κηθξή 

πιεπξά. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σν κηζό ζα βγάιεη. 

Γ: Γηα λα δνύκε; [Γείρλεη ην δαραξσηό πνπ βγήθε από ηε κεραλή]. Δίλαη απηό ην 

κηζό; Πσο ην μέξεηο; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: [Σαπηίδεη ηα δύν δαραξσηά θαη κε ην ρέξη ηνπ θάλεη πσο θόβεη ην κεγάιν] 

Να έηζη. 

Γ: Γειαδή; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γειαδή είλαη έλα θαη άιιν έλα. 

Έξγν Γ.4.2 

Γ: Χξαία, Υάξε αλ βάισ απηό ην δαραξσηό από ηελ κεγάιε πιεπξά ηη θνκκάηη 

πηζηεύεηο όηη ζα βγάιεη από ηελ άιιε; [Γίλνληαη ζηνλ Υάξε δηάθνξεο επηινγέο.] 

ΥΑΡΖ΢: [Αθνύ δνθηκάζεη δηάθνξα κηθξά θνκκάηηα, βξίζθεη ην κηζό] Να απηό 

ρσξάεη δύν θνξέο. 

 

Γξαζηεξηόηεηα Γ5 

Γ: Σέιεηα! Έθεξα καδί κνπ κηα άιιε θνβεξή κεραλή ηεο θ. Γηάλνηαο! Ζ θπξία 

Γηάλνηα έθηηαμε γηα ην δαραξνπιάζηε ηνπ γεηηνληθνύ ρσξηνύ κηα θαηλνύξγηα κεραλή. 

Σεο είρε πεη εθείλνο κηα κέξα πνπ είδε ηελ πξώηε ηεο κεραλή: «Κπξία Γηάλνηα πνιύ 

ζα ήζεια κηα κεραλή ζαλ θαη ηελ δηθή ζαο. Μία κεραλή πνπ δηπιαζηάδεη ηηο 

θαξακέιεο, ή κάιινλ πνπ ηεηξαπιαζηάδεη ηηο θαξακέιεο. Μία λα βάδσ, ηέζζεξηο λα 

γίλνληαη! Γύν λα βάδσ, λα γίλνληαη…»  

ΚΧ΢ΣΑ΢:= Σξεηο! 

ΥΑΡΖ΢: =Δθηά! 
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Γ: =Δ, όζεο είλαη λα γίλνληαη, ηέινο πάλησλ.» Σεο είπε θαη ζπλέρηζε: «Μπνξείο λα 

κνπ θηηάμεηο κηα ηέηνηα κεραλή; Καη λα μέξεηο, ζα ζε εθνδηάδσ κε παγσηό γηα όιε 

ζνπ ηε δσή!» «Α, θύξηε δαραξνπιάζηε», ηνπ είπε ε θ. Γηάλνηα, «εγώ αύξην ζα ηελ 

έρσ έηνηκε. Αιιά λα μέξεηο, δε ζα ζνπ ηε δώζσ, αλ δελ κπνξείο λα κνπ δείμεηο πόζεο 

θαξακέιεο ζα βγάιεη θάζε θνξά». Έηζη είλαη ε θπξία Γηάλνηα, πεηξαρηήξη! Ση ιέηε; 

Θέιεηε λα βνεζήζνπκε ηνλ δαραξνπιάζηε λα πάξεη ηε κεραλή ηνπ θαη λα δνύκε θαη 

εκείο ηη θάλεηο επηηέινπο  απηή ε κεραλή; 

Έξγν Γ.5.1 

Γ: Ζ κεραλή απηή δνπιεύεη κε θαξακέιεο. Έβαιε ινηπόλ, κέζα ζηε κεραλή ε θ. 

Γηάλνηα κία θαξακέια θαη έβγαιε από απηή ηέζζεξηο θαξακέιεο. [Γείρλνπκε ηηο 

ηέζζεξηο θαξακέιεο.] Αλ βάινπκε δύν, πόζεο θαξακέιεο ιέηε λα βγάιεη; Πόζεο 

θνξέο ζα επαλαιάβνπκε ηηο δύν θαξακέιεο κέζα ζηε κεραλή;  

ΥΑΡΖ΢: Γύν! 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σέζζεξηο! Δίπεο ηέζζεξα ηξηπιάζην. 

ΥΑΡΖ΢: Α. ηέζζεξηο! [Φηηάρλεη ηέζζεξηο νκάδεο από δύν θαξακέιεο ζαλ θαη απηέο 

πνπ ηεο δόζεθαλ.] 

Έξγν Γ.5.2 

Γ: Γηα δείηε ηώξα θαη θάηη αθόκα. Θα βάισ ζηε κεραλή απηέο ηηο θαξακέιεο [3 

θαξακέιεο]. Πόζεο ιεο Μαξία όηη ζα βγάιεη ε κεραλή; 

ΜΑΡΗΑ: Γε μέξσ! 

Γ: Πόζεο θνξέο ζα ηηο επαλαιάβεη ε κεραλή; 

ΜΑΡΗΑ: Σεηξαπιάζηεο. 

Γ: Πόζεο θνξέο δειαδή; 

ΜΑΡΗΑ: Σέζζεξηο. [Αθνινπζεί ηνλ ηξόπν ηνπ Υάξε θαη θηηάρλεη αθξηβώο ηελ ίδηα 

νκάδα κε θαξακέιεο 4 θνξέο. Σηο κεηξάεη]  

Γ: Πόζεο έρεη; 

ΜΑΡΗΑ: Γώδεθα. 
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Έξγν Γ.5.3 

Γ: Να βάινπκε ηώξα δύν θαξακέιεο; 

ΝΗΚΟ΢: Ναη. Θα ηηο θάλεη ηέζζεξηο θνξέο. [Δπαλαιακβάλεη ηηο ίδηεο θαξακέιεο θαη 

κεηξάεη] 

Γ: Οθηώ. 

 

Γξαζηεξηόηεηα Γ6 

Έξγν Γ.6.1 

Γ: Γηα δείηε ηώξα πσο δνπιεύεη ε κεραλή θαη αλάπνδα. Αλ βάισ απηέο  4 θαξακέιεο  

από ηελ άιιε κεξηά, ηε κεγάιε,  ηη πηζηεύεηε όηη ζα βγάιεη από εδώ [Γείρλνπκε ηελ 

αξηζηεξή κεξηά] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σηο κηζέο. 

Γ: Γειαδή από ηε κία πιεπξά ζα ηεο επαλαιακβάλεη ηέζζεξηο θνξέο θαη από ηελ 

άιιε ζα ηηο ρσξίδεη δύν; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Έ όρη!  

ΥΑΡΖ΢: Γελ είλαη δίθαην. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: ΢ε ηέζζεξηο θνξέο λα κνηξάζεη. 

Γ: Γηα λα δνύκε. 

ΥΑΡΖ΢: Μία ζα βγάιεη. Να [ρσξίδεη ηηο θαξακέιεο ζε ηέζζεξα ζεκεία ζην πάησκα.] 

Έξγν Γ.6.2 

Γ: Πνιύ σξαία. Καη αλ ηώξα βάισ νθηώ θαξακέιεο; 

ΜΑΡΗΑ: Ξαλά ζα κνηξάζσ ζε ηέζζεξηο νκάδεο. 

Γ: Γειαδή; 
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ΜΑΡΗΑ: [Υσξίδεη ηηο θαξακέιεο κνηξάδνληαο ηεο κία πξνο κία ζε ηέζζεξηο νκάδεο.] 

Να δύν θαξακέιεο ζε θάζε νκάδα. 

Γ: Καη πόζεο νκάδεο από δύν θαξακέιεο έρνπκε; 

ΝΗΚΟ΢, ΥΑΡΖ΢: Σέζζεξηο. 

 

Γξαζηεξηόηεηα Γ7 

Έξγν Γ.7.1 

Γ: Γηα λα ζαο δείμσ θαη θάηη αθόκα.   Ζ θπξία Γηάλνηα καο έθηηαμε θαη απηή ηε  

κεραλή γηα ηα δαραξσηά.  Έβαια απηό ην δαραξσηό από ηε κία κεξηά θαη κνπ έβγαιε 

απηό από ηελ άιιε. Πόζεο θνξέο ιέηε λα ρσξάεη ην κηθξό δαραξσηό ζην κεγάιν. 

ΜΑΡΗΑ: Σέζζεξηο. ΋πσο θαη ε θαξακέιεο. 

Γ: Πσο κπνξώ λα ην δσ απηό; 

ΜΑΡΗΑ: Έρεηο άιια κηθξά θνκκαηάθηα ηέηνηα; 

Γ: Ναη.  

ΜΑΡΗΑ: Γώζε κνπ. [Σν παηδί ζπλζέηεη ην κεγάιν δαραξσηό] Να ηέζζεξηο θνξέο 

ρσξάεη. 

 

Γξαζηεξηόηεηα Γ8 

Έξγν Γ.8.1 

Γ: Πνιύ σξαία! Γηα πάκε ηώξα λα ζαο δείμσ ηη γίλεηαη αλ βάινπκε έλα δαραξσηό από 

ηε κεγάιε πιεπξά. Ση  ιέηε λα κνπ βγάιεη από ηελ άιιε πιεπξά; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Θα ην κνηξάζεη ζε ηέζζεξα θνκκάηηα. 

Γ: Γηα λα δνύκε. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Να ζην είπα. 
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Γ: Πσο ην μέξεηο όηη κνηξάδεη ζε ηέζζεξα θνκκάηηα. 

ΥΑΡΖ΢: Δ απηό θάλνπλ απηέο νη κεραλέο. Από ηε κία ην βγάδεη ηέζζεξηο θνξέο ην 

ίδην θαη από ηελ άιιε ην κνηξάδεη ηέζζεξηο θνξέο.  

Γ: Πνιύ σξαία. [Ζ δηαδηθαζία δελ ζπλερίζηεθε ιόγσ ηεο θνύξαζεο ησλ παηδηώλ. 

 

Ηκέξα 4
ε
 (Γ)  

Γ: ΢ήκεξα έθεξα καδί κνπ κηα ηειεπηαία ηξνκεξή κεραλή ηεο θπξίαο Γηάλνηαο! 

Θέιεηε λα δνύκε ηη θάλεη; 

Γξαζηεξηόηεηα Γ1 

Έξγν Γ.1.1. 

Γ: Ζ κεραλή απηή δνπιεύεη κε θαξακέιεο. Αλ βάισ κέζα απηή ηελ θαξακέια ζα κνπ 

βγάιεη από ηελ άιιε πιεπξά ηξεηο θαξακέιεο.= 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Σξηπιάζην. Καη άκα βάιεηο δύν ζα ηηο θάλεη έμη. 

Γ: Πώο ην μέξεηο απηό; 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Γηαηί ζα επαλαιάβεη δύν θνξέο ην ηξία. 

ΥΑΡΖ΢: ΋ρη, ηξεηο θνξέο ην δύν. Αθνύ δύν είλαη νη θαξακέιεο. 

Έξγν Γ.1.2. 

Γ:  Μπξάβν Υάξε. Θα επαλαιάβεη ηξεηο θνξέο ηηο δύν θαξακέιεο. Καη λα βάινπκε 

ηξεηο θαξακέιεο Νίθν; 

ΝΗΚΟ΢: Θα βάιεη ηξεηο θνξέο ηηο ηξεηο θαξακέιεο. 

Γ: Γηα δείμε καο. 

ΝΗΚΟ΢: [Φηηάρλεη ηηο ηξεηο ζεηξέο ίδηεο κε απηή πνπ ηνπ δόζεθε. Μεηξάεη] 9 

Γ: Μπξάβν.  
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Γξαζηεξηόηεηα Γ2 

Έξγν Γ.2.1. 

Γ: Γηα λα ηελ γεκίζσ εγώ πάιη κε πιηθό γηα λα δνύκε πσο ε κεραλή απηή  δνπιεύεη θη 

αλάπνδα. Αλ βάισ απηέο  3 θαξακέιεο  από ηελ άιιε κεξηά, ηε κεγάιε,  ηη πηζηεύεηε 

όηη ζα βγάιεη από εδώ [Γείρλνπκε ηελ αξηζηεξή κεξηά] 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Μηα. Θα ρσξίζεη ζε ηξεηο νκάδεο. 

ΥΑΡΖ΢: Καη αλ βάισ έμη ζα βγάιεη δύν. 

Γ: Πάληα ζα κνηξάδεη ζηηο ηξεηο νκάδεο; 

΋ινη καδί: Ναη! 

Γ: Καη ηη ζα δείρλεη; 

ΜΑΡΗΑ: Σν κηζό. 

Γ: ΋ρη, πσο ιέγακε ην αδεξθάθη ηνπ ηξηπιάζηνπ; 

[Γελ απαληά θαλείο.] 

Γ: Σν αδεξθάθη ηνπ ηξηπιάζηνπ ην έλα ηξίην δελ είλαη; 

΋ινη καδί: Ναη. 

Γ: Ση βγάδεη δειαδή ε κεραλή; 

΋ινη καδί: Σν έλα ηξίην! 

Γξαζηεξηόηεηα Γ3 

Έξγν Γ.3.1. 

Γ: Γηα λα ζαο δείμσ ηη θάλεη απηή ε κεραλή κε ηα δαραξσηά παηδηά. Αλ βάισ απηό ην 

δαραξσηό από απηή ηελ πιεπξά. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Καη λα βγάιεη ηξηπιάζην. 

ΜΑΡΗΑ: Καη από ηελ άιιε λα βγάιεη ην κεγάιν. 
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Γ: Μπξάβν παηδηά! Μήπσο κπνξεί θάπνηνο λα κνπ βξεη ην ηξηπιάζην από απηό ην 

δαραξσηό; 

ΥΑΡΖ΢: Δγώ. [Κάλεη δνθηκέο κε δηάθνξα θνκκάηηα πνπ ηα κεηαθέξεη πάλσ ζην 

κεγάιν δαραξσηό κεηξώληαο πόζεο θνξέο ρσξάλε.] Απηό. 

ΝΗΚΟ΢: Κπξία πόηε ζα ξζεη ν εθηξαπιάζηνο; 

Γ: Γειαδή; 

ΝΗΚΟ΢: Απηόο πνπ ηα θάλεη έμη θνξέο. 

[Σα παηδηά έδεημαλ λα έρνπλ ζπλεζίζεη ηε δηαδηθαζία γηα απηό θαη πξνρσξήζακε 

ζηελ αληίζηξνθε.] 

 

Γξαζηεξηόηεηα Γ4 

Έξγν Γ.4.1.  

Γ: Πνιύ σξαία! Γηα πάκε ηώξα λα ζαο δείμσ ηη γίλεηαη αλ βάινπκε έλα δαραξσηό από 

ηε κεγάιε πιεπξά. Ση  ιέηε λα κνπ βγάιεη από ηελ άιιε πιεπξά; 

ΝΗΚΟ΢: Θα ην κνηξάζεη. 

ΚΧ΢ΣΑ΢: Ναη ηξεηο θνξέο. 

Γ: Πνηνο ζέιεη λα δνθηκάζεη λα κνηξάζεη απηό ην δαραξσηό. 

ΜΑΡΗΑ: Δγώ. Έρεηο κηθξά θνκκαηάθηα; 

Γ: Ναη. 

ΜΑΡΗΑ: [Γνθηκάδεη δηάθνξα θνκκάηηα κέρξη πνπ βξίζθεη απηό πνπ ηαηξηάδεη ηξεηο 

θνξέο.] 

Γ: Σέιεηα. 

[Ζ δηαδηθαζία δελ επαλαιήθζεθε θαζώο ηα παηδηά θαηάθεξαλ λα θαηαλνήζνπλ ηε 

ιεηηνπξγία ησλ κεραλώλ] 
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