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Νικολέττα Ισπυρλίδου* & Δημήτρης Χασάπης**

Η συγκρότηση μιας ευκλείδειας έννοιας της ευθείας γραμμής με τη 
διαμεσολάβηση του χάρακα: Πρακτικοί και νοητικοί χειρισμοί μαθητών των 
πρώτων τάξεων του Δημοτικού Σχολείου

Πε ρί λη ψη

Στοάρθροαυτόπαρουσιάζονται και σχολιάζονται οι  νοητικοί και οι πρακτικοί χειρισμοί,
τουςοποίουςανέπτυξανμαθητέςκαιμαθήτριεςτωνπρώτωντάξεωντουΔημοτικούσχολείου
καθώςδιαπραγματεύοντανμετηνερευνήτριακαιτηνδιαμεσολάβησητουχάρακατηνΕυκλεί
δειαέννοιατηςευθείαςγραμμής.Όπωςδιαπιστώνεταιηκοινωνικήγνώσηγιατορόλοτου
χάρακα,ωςπολιτισμικάκαθιερωμένουεργαλείουχάραξηςευθειών,κυριαρχείστησκέψητων
υποκειμένωνάλλοτεσηματοδοτώνταςκαιάλλοτεαναστέλλονταςτησυγκρότησημιαςτυπικής,
ευκλείδιας,έννοιαςτηςευθείαςγραμμής.

Λέ ξεις κλει διά: συγκρότησηεννοιών, έννοιες γεωμετρίας, κοινωνικοπολιτισμικέςπροσεγγί

σεις.

The formation of an Euclidean concept of a line mediated by the use of 
straight - edge: Practical and cognitive operations of early elementary school 
children

Abstract

In this paper they are presented findings onmental andmanualmanipulations which were
developedby lowerprimary school childrenduringanactivityofdrawing linesusinga ruler
whileat the same timenegotiatingwith the researcher the formal conceptofa straight line.
Themainresultisthatthesocialknowledgeabouttherulerasaculturallyestablishedtoolfor
drawingstraightlinesdominatedchildren’sthinkingsupportingorrestrainingaccordingtothe
casetheformationofaformalEuclideanconceptofthestraightline.

Key words:conceptformation,geometryconcepts,socioculturalapproaches.
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Θε ω ρη τι κό πλαί σιο

Ηδιαμεσολάβησητωνπολιτισμικώνεργαλείωνστηνανθρώπινησκέψη
Μιαθεμελιώδηςθέσητωνκοινωνικοιστορικώνπροσεγγίσεωντηςανθρώπινης
γνώσης,οιοποίεςεκκινούναπότιςαναλύσειςτουVygotsky,είναιότιοινοη
τικέςλειτουργίεςτουανθρώπουκαιησυγκρότησητηςγνώσηςαναπτύσσονται
μέσααπόκοινωνικάοργανωμένεςδραστηριότητεςστιςοποίεςταπολιτισμικά
εργαλείαδιαδραματίζουνένανκρίσιμορόλο.
Εργαλεία,ταοποίαδιαμεσολαβούντηνανθρώπινηπρακτικήστις νοητικές
λειτουργίεςκαιαντίστροφανοητικέςλειτουργίες,οιοποίεςπροσχεδιάζουντην
ανθρώπινηπρακτική,έχουναναπτυχθείιστορικάσεκάθεπολιτισμόκαιέχουν
γίνειαναπόσπαστοστοιχείοκάθεανθρώπινηςδραστηριότητας,λειτουργώντας
ουσιαστικάως‘μεταφορείς’τωνκοινωνικοπολιτισμικώνπροτύπωνκαιτηςθε
σμοθετημένηςσεμιακοινωνίαγνώσηςσταάτομα.
Σταπολιτισμικά εργαλεία που διαμεσολαβούν τηνανθρώπινη σκέψηπερι
λαμβάνονταισύμφωναμεμιαδιατύπωσητουVygotsky(1981,σ.137):

‘η γλώσ σα, διά φο ρα συ στή μα τα για α ρίθ μη ση, τε χνι κές μνή μης, αλ γε βρι κά 
συμ βο λι κά συ στή μα τα, έρ γα τέ χνης, γρα φή, σχή μα τα, δια γράμ μα τα, χάρ τες 
και μη χα νι κά σχή μα τα. Ό λα τα εί δη των συμ βα τι κών ση μεί ων’.

Ταπολιτισμικά εργαλεία δομούνως διαμεσολαβητές τηνανθρώπινηπρακτι
κήδραστηριότητακαιπροβάλλονταςδιαφοροποιημένεςνοητικέςδιαδικασίες
αναδιαμορφώνουνποιοτικάαυτήτηνίδιατηνπρακτικήδραστηριότητα.Συνε
πώςταμέσατηςδιαμεσολάβησηςμαζίμετιςνοητικέςδιαδικασίεςκαιτιςπρα
κτικέςδραστηριότητεςδιαπλέκονταιλειτουργικάκατάτηνανάπτυξήτουςκαι
αλληλοδιαμορφώνονταισεμιαδιαλεκτικήαλληλεξάρτηση.
Μεαφετηρίατηθέσηαυτή,οZichenko(1985)υποστήριξεότιμίαπράξηδια
μεσολαβημένηαπόεργαλείαπρέπειναθεωρηθείωςηκατάλληλημονάδαανά
λυσηςγιαμίακοινωνικοιστορικήανάλυσητωνανθρώπινωννοητικώνλειτουρ
γιών,γιατίμίαπράξηδιαμεσολαβημένηαπόεργαλείακαιπροσανατολισμένη
σεέναστόχο,συμπεριλαμβάνειαπαραίτητακαισυμπυκνώνεισεμίαενότητα
όλεςτιςαμοιβαίασυσχετιζόμενεςενδοψυχολογικέςκαιδιαψυχολογικέςλει
τουργίεςενόςατόμου.
ΣύμφωναμετηθεώρησητουVygotsky(1981,σ.139140),
‘η συ μπερί λη ψη ε νός ερ γα λεί ου στη δια δι κα σί α της συ μπε ρι φο ράς (α) ει-
σά γει πολ λές νέ ες λει τουρ γί ες που συν δέ ο νται με τη χρή ση του δε δο μέ νου 
ερ γα λεί ου και τον έ λεγ χό του, (β)κα ταρ γεί και κα θι στά μη α να γκαί ες πολ-
λές φυ σι κές δια δικα σί ες, των ο ποί ων η ερ γα σί α ε κτε λεί ται α πό το ερ γα λεί ο. 
Αλ λά ζει την πο ρεί α και τα α το μι κά χα ρα κτη ρι στι κά (την έ ντα ση, τη διάρ-
κεια, τη συ νέ χεια κλπ.) ό λων των νο η τι κών δια δι κα σιών που συμ με τέ χουν 
στη σύν θε ση της ερ γα λεια κής πρά ξης, α ντι κα θι στώ ντας με ρι κές λει τουρ γί ες 
με άλ λες, (δη λα δή α να δημιουρ γεί και α να διορ γα νώ νει ό λη τη δο μή της συ-
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μπε ρι φο ράς α κρι βώς ό πως ένα τε χνι κό ερ γα λεί ο α να δη μιουρ γεί ό λη τη δο μή 
της λει τουρ γί ας ε νός ερ γαστη ρί ου’. 

Παράλληλα,ηδιαμεσολάβησητηςανθρώπινηςνοητικήςσυμπεριφοράςαπότη
χρήσηπολιτισμικώνεργαλείων,όπωςτέθηκεαπότοVygotskyπαρέχει‘τη σύν-
δε ση ή τη γέ φυ ρα α πό τη μια με τα ξύ των συ γκε κρι μένων πρά ξε ων που ε κτε λού-
νται α πό ά το μα και ο μά δες και των πο λι τι σμι κών, θε σμι κών και ι στο ρι κών πε ρι-
βαλ λό ντων α πό την άλ λη’ (Wertsch,delRio&Alvarez1995,σ.21)ήαπλούστερα
τουατόμουκαιτηςκοινωνίας.

Οδιαμεσολαβητικόςρόλοςτωνεργαλείωνστημάθησηκαιστηνχρήσητωνμαθη
ματικώνεννοιών
Ταμαθηματικάκαιωςεπιστήμηκαιωςσχολικόμάθημαπεριλαμβάνουνένα
μεγάλοπλήθοςσυμβολικώνκαιυλικώνεργαλείωνδιαφόρωντύπων.Απότην
οπτικήτηςανάλυσηςμας,ωςεργαλείατωνμαθηματικώνπουδιαμεσολαβούν
τηνπρακτική τουατόμου  στις  νοητικές λειτουργίες τουκαιοργανώνουν τη
μαθηματικήτουσκέψημπορείναθεωρηθούν,οιθεμελιώδειςγενεσιουργέςέν
νοιεςτωνμαθηματικών,ταβασικάθεωρήματα(π.χ.πυθαγόρειοθεώρημα),οι
μέθοδοι(π.χ.αλγορίθμοιπράξεων,μέθοδοιαπόδειξης),τασυστήματασυμβο
λικώνπαραστάσεων(δεκαδικόσύστημααρίθμησης,σύστημασυντεταγμένων,
διανύσματα),ταυλικάόργανα(χάρακας,διαβήτης,γνώμων,υπολογιστές).Στις
δραστηριότητες του σχολικού περιβάλλοντος η χρήση των εργαλείων αυτών
οριοθετείταικαιπροσδιορίζεταιαπόταμαθηματικάωςεπιστημονικήπρακτι
κήκαιτηθέσηπουκατέχουνστησυγκεκριμένηκοινωνίακαιπαράλληλααπό
τοσυγκεκριμένοσχολικόπλαίσιο,αφούαποτελούναντικείμενομάθησηςκαι
χρήσηςστηνεπίλυσηπροβλημάτων.Οιμαθητέςσυμμετέχουνταυτόχρονακαι
σεμιαμαθησιακήδιαδικασίατηςμαθηματικήςδραστηριότηταςαλλάκαιστον
κατάλληλοχειρισμό τωνμαθηματικώνεργαλείων.ΤοΠυθαγόρειοΘεώρημα,
γιαπαράδειγμα, μπορεί ναθεωρηθείωςένασημαντικόαποτέλεσμασυμπέ
ρασμαμίαςερευνητικήςδραστηριότηταςήωςέναεργαλείοκατάλληλογιατην
επίλυσηπροβλημάτωνπουαπαιτούντοσυνδυασμόγεωμετρικώνκαιαριθμητι
κώνδεδομένων.
Έναςσημαντικόςαριθμόςεμπειρικώνμελετώνδιερευνάτοδιαμεσολαβητικό
ρόλοτωνπολιτισμικώνεργαλείωνστημάθησητωνμαθηματικώνκαιστηχρήση
τουςγιατηνεπίλυσηπροβλημάτων,οιοποίεςόπωςεπισημαίνειμίαεπισκόπηση
τους(Abreu2000)μπορείθεματολογικάναδιακριθούνσετέσσεριςκατηγορί
ες.Έρευνεςτηςυλικήςδομήςή/καιτηςλογικήςοργάνωσηςτωνδιάφορωνμα
θηματικώνεργαλείων,έρευνεςτηςεπίδρασηςσυγκεκριμένωνεργαλείωνστον
περιορισμόήστηνεμπλουτισμότωνδυνατοτήτωνεκτέλεσηςενόςμαθηματικού
έργου,έρευνεςγιατουςπεριορισμούςστηχρήσησυγκεκριμένωνεργαλείων,οι
οποίοιεπιβάλλονταιαπόσυγκεκριμένεςκοινωνικέςπρακτικέςκαιέρευνεςγια
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τηχρήση«παλιών»εργαλείωνσε«νέα»περιβάλλοντα,όπωςτωνυπολογιστών.
Ταστοιχείαπουπαρουσιάζονταιστηνπαρούσαεισήγησηπροέρχονταιαπόμια
ευρύτερηέρευναγιατηνυλικήδομήδιάφορωνεργαλείωνκαιτηνοργάνωση
τηςμαθηματικήςδραστηριότηταςστηνοποίαχρησιμοποιούνται.Πιοσυγκεκρι
μέναδιερευνάταιηεπίδρασητωνχαρακτηριστικώνσυγκεκριμένωνεργαλείων
στιςστρατηγικέςπουχρησιμοποιείέναπρόσωπογιανασκεφτείκαιναλύσει
έναμαθηματικόπρόβλημα(Chassapis1999).
Ηκατανόησητηςδομήςτωνδιάφορωνεργαλείωνκαιτηςοργάνωσηςτηςμα
θηματικήςδραστηριότηταςτηνοποίαυποβάλλουνείναιέναερευνητικόαίτημα
πουαιτιολογείταιαπότηθεωρητικήθέσηότιηδομήκαιτοπεριεχόμενοτηςμα
θηματικήςσκέψηςδενβρίσκεταιστονατομικούνουστονοποίοσεκάθεσυγκε
κριμένηπερίπτωσηαναπτύσσεται,αλλάστουςτρόπουςμετουςοποίουςέχουν
επινοηθείσυγκεκριμέναμαθηματικάεργαλείακαιέχειοργανωθείκοινωνικο
πολιτισμικάηχρήσητους.Ταχαρακτηριστικάσυγκεκριμένωνμαθηματικώνερ
γαλείων,ηυλικήδομήκαιηλογικήοργάνωσηαυτώντωνχαρακτηριστικών,οι
σχέσειςμεταξύδιαφορετικώνμαθηματικώνεργαλείων,καθώςκαιηεπίδραση
τωνχαρακτηριστικώνσυγκεκριμένωνεργαλείωνστιςστρατηγικέςπουχρησι
μοποιείέναπρόσωπογιανασκεφτείκαιναλύσειέναμαθηματικόπρόβλημα
αποτελούνταπιοχαρακτηριστικάερωτήματααυτήςτηςερευνητικήςπροσπά
θειας.

Αυθόρμητεςκαιεπιστημονικέςέννοιεςτηςευθείαςγραμμής
Στηνθεωρητικήοπτικήπουπροαναφέρθηκε,όλαταείδητωνκαθημερινώνεν
νοιών, οι οποίες δεν αναπτύσσονται κατά τη διαδικασία οικειοποίησης ενός
συστήματοςγνώσεωνόπωςαυτέςμεταδίδονταιστοπαιδίαπότηνεκπαίδευση,
αλλάδιαμορφώνονταικατάτηδιαδικασίατηςπρακτικήςτουδραστηριότητας
καιτηςάμεσηςεπαφήςμετουςανθρώπουςτουπεριβάλλοντόςτουαποκαλού
νταιαυθόρμητες έννοιες.Αντίθετα, επιστημονικές  θεωρούνται οι έννοιεςοι
οποίεςσυγκροτούνταιμετηδιαμεσολάβησησυμβολικώνεργαλείων,πρωτίστως
τηςγλώσσαςκαιτεχνικώνεργαλείων,διανύονταςκατάτησυγκρότησητουςμια
εξελικτικήπορεία..
ΌπωςυποστηρίχτηκεαπότοVygotsky (1988)  (α)“οι ε πι στη μο νι κές έν νοιες 
του παι διού δεν προ σλαμ βά νο νται και δε μα θαί νο νται, δεν κα τα γρά φο νται α πό 
τη μνή μη, αλ λά γεν νιού νται και δια μορ φώ νο νται με ε ξαι ρε τι κή έ ντα ση ό λης της 
δρα στη ριό τη τας της σκέψης του”(σ.226),(β) “οι ε πι στη μο νι κές έν νοιες του παι-
διού κα τά την πο ρεί α της έ ρευ νας δεν φα νε ρώ νουν μό νο χα ρα κτη ρι στικά α ντί-
θε τα σ’ αυ τά των αυ θόρ μη των εν νοιών, αλ λά και κοι νά με τού τες” (σ.227)και 
(γ) “οι ε πι στη μο νι κές έν νοιες α νώ τα του τύ που  δεν μπο ρούν να δη μιουρ γη θούν 
αλ λιώς πα ρά α πό τους ή δη υ παρ κτούς κα τώ τε ρους και στοι χειω δέ στε ρους τύ-
πους της γε νί κευ σης αλ λά με κα νέ να τρό πο δεν ει σά γο νται στη συ νεί δη ση του 
παι διού απ’ έ ξω”(σ.228). 
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Διαχωριστικήγραμμή,επομένως,ανάμεσαστηνεξέλιξητωνεπιστημονικών
καιτωναυθόρμητωνεννοιώνδενυπάρχει.Κινούνταιδιαρκώςεξελικτικάκαι
βρίσκονταισεμιακατάστασησυνεχούςαλληλεπίδρασης.Είναιάρρηκτασυνδε
δεμένεςμεταξύτους,αφούενώηωρίμανσητωναυθόρμητωνεννοιώναποτελεί
νοητικόεφαλτήριογιατηνεξέλιξητωνεπιστημονικώνεννοιών,οιεπιστημονι
κέςέννοιεςδενμπορείπαράναεπηρεάζουνκαιναπροκαλούνδιαφοροποιή
σειςστηδομήτωνπρογενέστεραδιαμορφωμένωναυθόρμητωνεννοιών.
Γιατηνέννοιατηςευθείαςγραμμής,ηοποίαεδώμαςενδιαφέρειδιερευνούμε

τονμετασχηματισμότωναυθόρμητωνεννοιώντηςστηνευκλείδειαέννοιατης
ευθείαςγραμμής,ηοποίααποτελείμιαμαθηματικάαποδεκτήέννοια.
ΌπωςαναφέρεταιαπότουςAscher&Ascher(1986),ηαυθόρμητηέννοιατης
ευθείαςγραμμήςσυγκροτήθηκεστοΔυτικόπολιτισμόμεαναφοράστηφύση,
στοΘεό,στηνεπίτευξηστόχωνκαιστηνεξέλιξητουανθρώπου,ενώπαράλλη
λαείναιμιαέννοιαενστικτωδώςριζωμένηστηνκιναισθητική τωνανθρώπων
καιστιςοπτικέςτουςεικόνες.Τοσώμαμαςαισθάνεταιτοβάδισματουσεευ
θείακαιταμάτιαμαςβλέπουντουςάλλουςναπερπατούνσεπορείαευθείας
γραμμής.Ηαλληλεπίδρασητωνδύοαυτώναισθήσεωνμαςδίνειτηνέννοιατης
ευθείαςγραμμής,ωςμιαςσταθεράςηοποίαμαςεπιτρέπεινατηνχειριστούμε
νοεράσανναήτανέναπραγματικόαντικείμενοπουθατοχειριζόμαστανμε
ταχέριαμας.Έναπαιδί,λοιπόν,μεγαλώνονταςεσωτερικεύειτηνέννοιατης
ευθείαςγραμμήςσετέτοιοβαθμόπουναθεωρείότιπρόκειταιγιαένααιώνιο
νοητικόαντικείμενο.Μιααιώνιααλήθειαηοποία υπήρχεπάντοτε και κάθε
φοράανακαλείταιστηνανθρώπινη νόησηήαν τοόνομά τουδενείναιΠλά
τωνας,αλλάΑριστοτέλης,φαντάζεταιότιηευθείαγραμμήείναιμιαπτυχήτης
φύσης,δηλαδήμίααφαίρεσηπουέχειπαρατηρήσειστονκόσμοτωνφυσικών
αντικειμένων.
Σε μια από τις ελάχιστες έρευνες οι οποίες άμεσα ή έμμεσα αναφέρονται
στησυγκρότηση τωναυθόρμητωνκαιστην οικειοποίηση τωνεπιστημονικών
εννοιώντηςευθείαςγραμμής,ηProkova(2005)διερεύνησετησχέσηανάμεσα
στηνιστορικήεξέλιξητηςεπιστημονικήςέννοιαςτουσημείου,τηςευθείαςγραμ
μήςκαιτηςμεταξύτουςσχέσης(φυλογένεση)καιτηνανάπτυξητωνεννοιών
αυτώνσεπαιδιάηλικίας918χρονών(οντογένεση).Υποστηρίζεισυμπερασμα
τικά,ότισεγενικέςγραμμές,οιμαθητέςφαίνεταινασυγκροτούναυθόρμητες
έννοιεςτουσημείου,τηςευθείαςκαιτηςμεταξύτουςσχέσηςπαρόμοιεςμετις
ιδέεςπουδιατυπώθηκαναπότουςμαθηματικούςδιαφόρωνεποχώνκατάτην
ιστορικήεξέλιξητωνεννοιώναυτών.
Στηνευκλείδειαγεωμετρίαηέννοιατηςευθείαςγραμμήςθεωρείταιαρχική
έννοια,όπωςκαιηέννοιατουσημείουκαιτουεπιπέδου.Στα«Στοιχεία»του
Ευκλείδη(2001)ορίζεταιότι«ευ θεί α γραμ μή εί ναι ε κεί νη η γραμ μή η ο ποί α κεί-
ται εξ ί σου προς τα ση μεί α της»(ορισμός4),ενώ«γραμμήείναιαυτόπουέχει
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μήκοςχωρίςπλάτος»(ορισμός2)και«ση μεί ο εί ναι κά θε τι που δεν έ χει μέ ρη»
(διαστάσεις)(ορισμός1).Σύμφωνα,επίσης,μετααιτήματατηςευκλείδειαςγε
ωμετρίαςαπόέναδοθένσημείοτουχώρουσεέναάλλοσημείοείναιδυνατόννα
χαραχθείμιαμοναδικήευθείαγραμμή(αίτημα1),ηοποίαμπορείναπροεκτα
θείαπεριόριστακαιαπόταδύομέρη,πουορίζουνταδύοσημείατης(αίτημα2).
Ηευκλείδειαευθείαγραμμή,επομένως,είναιμίαγραμμήχωρίςαρχήκαιτέλος,
ηοποίαχαράζεταιμεταξύδύοσημείων.

Η μέ θο δος της έ ρευ νας

Επιδιώκοντας να διερευνηθεί η επίδραση της διαμεσολάβησης του χάρακα,
στησυγκρότησητηςμαθηματικήςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςπαρουσιάζονται
στηνπαρούσαεισήγησηδεδομέναμιαςευρύτερηςέρευνας,ταοποίααφορούν
στουςπρακτικούςκαινοητικούςχειρισμούςπουαναπτύσσουνμαθητέςκαιμα
θήτριες των πρώτων τάξεων τουΔημοτικούΣχολείου κατά τον χειρισμό του
χάρακαγιατηνχάραξηευθειών.
Ταεμπειρικάδεδομένατηςέρευναςπροέρχονταιαπόέναπείραμα,τοοποίο
περιλάμβανεδύοφάσεις.Στηνπρώτηφάσητουπειράματος,ηερευνήτριαζή
τησεαπόταυποκείμενατηςέρευναςναχαράξουνμεμολύβιμιαευθείαγραμ
μήσεέναχαρτί, ενώστηδεύτερηνακόψουνμεψαλίδιέναχαρτίσεευθεία
γραμμή.Στηνπαρούσαεισήγησηπαρουσιάζονταικαισχολιάζονταιδεδομένα
απότηνπρώτηφάσητουπειράματος.Στηδιάθεσητωνυποκειμένωντηςέρευ
ναςυπήρχανέναςχάρακας,έναψαλίδι,μολύβιακαιχαρτιά,καθώςεπίσηςκαι
αντικείμενα καθημερινής χρήσης, όπως σχοινάκια, ξύλινες ράβδοι και άλλα
πουμπορείναχρησιμοποιηθούνωςβοηθητικάμέσαγιατηχάραξηευθειών.Το
πείραμαδιενεργήθηκετονΑπρίλιοτουσχολικούέτους20032004σεΔημοτικό
σχολείοτηςΘεσσαλονίκηςκαισυμμετείχανσ’αυτόμαθητέςκαιμαθήτριεςτης
πρώτηςκαιτηςδεύτερηςτάξης.Γιατηνκαταγραφήτωνδεδομένωντουπειρά
ματοςχρησιμοποιήθηκεαπότηνερευνήτριαμαγνητόφωνοκαιτηρήθηκανανα
λυτικέςσημειώσεις.

Α νά λυ ση των ε μπει ρι κών δε δο μέ νων 

Απότηνανάλυσητωνεμπειρικώνδεδομένωντηςέρευναςδιαπιστώνονταιτρεις
διαφορετικούτύπουνοητικοίχειρισμοίτωνπαιδιώνκατάτηδραστηριότηταχά
ραξηςευθειώνμετηχρήσητουχάρακα,οιοποίοιπεριγράφονταιμεενδεικτικά
παραδείγματαστησυνέχεια.

(i)Ηκυριαρχίατηςπρακτικήςδραστηριότηταςστηνχάραξητηςευθείαςγραμμής

Οπρώτοςτύποςπεριλαμβάνεινοητικούςχειρισμούςεργαλειακούχαρακτήρα,
οιοποίοικατευθύνουντιςπράξειςτωνμαθητώνκαιμαθητριών,κυρίωςΑ’τά
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ξηςτουΔημοτικούσχολείου.Στιςενέργειέςτωνπαιδιώναυτώνεπικρατείητά
ση τηςπρακτικήςδραστηριότητας, ηοποίααιτιολογείται από τηνκοινωνική
τουςγνώσηγιατολειτουργικόρόλοτουχάρακαστηχάραξητηςευθείαςγραμ
μής,μεαντίστοιχααυθόρμητουςασταθείςεννοιολογικούςορισμούςτηςευθείας
γραμμής.
Στοπαράδειγμαπουακολουθείομαθητήςδενορίζειτηνγραμμήωςευθεία
επειδήείναικατασκευασμένημεχάρακα,αλλάεπειδήείναιχαραγμένησεορι
ζόντιαδιεύθυνση.Συγχέεικαιταυτίζειτημερικήέννοιατηςοριζόντιαςευθείας
γραμμήςμετηνγενικήέννοιατηςευθείαςγραμμήςκαιδενέχεικατανοήσειτο
ρόλοτουχάρακαστηνκατασκευήκαιτηναναπαράστασητηςευθείαςγραμμής.
Απλάεπιστρατεύειτηνκοινωνικήτουγνώσηότιοχάρακαςωςεργαλείοχρησι
μοποιείταιγιαναχαράζουμεευθείεςγραμμές.

Ε:Βαγ γέ λη θέ λω να μου φτιά ξεις μια ευ θεί α.
Μ: γραμ μή;
Ε: Ναι. Τι θα χρεια στείς;                       
Μ:Τον χά ρα κα και το μο λύβι.

Ομαθητήςχρησιμοποιώνταςτοχάρακαχαράζειτηγραμμή(α)(εικόνα1)

Εικόνα1

Ε: Βαγ γέ λη αυ τή που έ φτια ξες με το χά ρα κα εί ναι μια ευ θεί α γραμ μή, θα 
μπο ρού σες τώ ρα να φτιά ξεις και μια ευ θεί α γραμ μή χω ρίς το χά ρα κα;

Ομαθητήςχαράζειμετοχέριτηγραμμή(β)(εικόνα1)
Ε: Εί ναι αυ τή η γραμ μή ευ θεί α;
Μ: Ό χι
Ε: Για τί δεν εί ναι ευ θεί α;
Μ: Λυ γί ζει α πό ε κεί.(καιδείχνειμετοδάχτυλότουτηνανοδικήπορείατης
γραμμήςεννοώνταςότιδενείναιοριζόντια)
Ε: Δη λα δή η ευ θεί α γραμ μή πως εί ναι;
Μ: Ί σια ό πως αυ τή.

Επικαλούμενοςτηνιδέατουγιατηνευθείαγραμμήυποδεικνύειμιαοριζόντια

Ησυγκρότησημιαςευκλείδειαςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςμετηδιαμεσολάβησητουχάρακα:
ΠρακτικοίκαινοητικοίχειρισμοίμαθητώντωνπρώτωντάξεωντουΔημοτικούΣχολείου
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γραμμή.
Ε: Αν ή θε λες α πο δεί ξεις σε κά ποιον ό τι αυ τή η γραμ μή (β) δεν εί ναι ευ θεί α, 
τι θα έ κα νες; Πως θα το έδει χνες;
Μ: ………………………………..
Ε: Αν έ βα ζες το χά ρα κα δί πλα σ’ αυ τή τη γραμ μή (β), τι πα ρα τη ρείς; 
Μ:Ό τι εί ναι στρα βή, λυγί ζει.

Εννοεί ότι η γραμμή που χάραξε δεν είναι ευθεία και δεν είναι  οριζόντια.
Δενκάνει,δηλαδή,διάκρισητουχαρακτηριστικού,τοοποίοορίζειτηνευθεία
γραμμή.
Οιμαθητέςκαιοιμαθήτριεςτηςκατηγορίαςαυτήςχρησιμοποιούντοχάρακα
γιαναχαράξουνμιαευθείαγραμμή,αλλάστησυνέχειααδυνατούννααντιστρέ
ψουννοητικάτονπρακτικόχειρισμότουςκαιναχρησιμοποιήσουντοχάρακα
γιαναεπιχειρηματολογήσουνκατ’αρχήνκαινααποδείξουνστησυνέχειαότι
μίαγραμμήδενείναιευθείαότανδενεφαρμόζεισ’αυτήνοχάρακας.Αδυνα
τούν,δηλαδή,ναδιακρίνουνταχαρακτηριστικάγνωρίσματατηςευθείαςγραμ
μήςχωρίςτηνκαθοδήγησητηςερευνήτριας.Σύμφωναμεόλεςτιςενδείξεις,δεν
εντοπίζεται κανένα στοιχείο συγκρότησης μιας έννοιας της ευθείας γραμμής
καιδενδιακρίνεταιστηνσκέψητωνπαιδιώνμια,έστωυποτυπώδης,συγκρότη
σηενόςεννοιολογικούσυστήματοςεντόςτουοποίουνοηματοδοτείταιμιαευ
κλείδειαέννοιατηςευθείαςγραμμής.Όμως,οιμαθητέςκαιοιμαθήτριεςτης
κατηγορίαςαυτήςενώδενκατάφερανστηνπρώτηφάσητουπειράματοςναδια
κρίνουνταχαρακτηριστικάτηςευθείαςγραμμής,στησυνέχειαυποβοηθήθηκαν
απότηχρήσητουχάρακακαιτονπροσανατολισμένοδιάλογομετηνερευνή
τριαναεπισημάνουνχαρακτηριστικάγνωρίσματατηςευθείαςγραμμής.

 Ε: Θέ λω τώ ρα Βαγ γέ λη να μου φτιά ξεις μια ευ θεί α γραμ μή αλ λά να εί ναι 
έ τσι (ηερευνήτριαδείχνειμιαλοξήδιεύθυνση).

Ομαθητήςχρησιμοποιώνταςτοχάρακαχαράζειμιαευθείαγραμμή(εικόνα2)

Εικόνα2



31

Ε: Εί ναι ευ θεί α αυ τή η γραμμή; 
Μ: Εί ναι λο ξή.
Ε: Μας πει ρά ζει που εί ναι λο ξή;
Μ: Ναι
Ε: Και τι μας πει ρά ζει, τι εί πα με ε μείς, μια γραμ μή πό τε εί ναι ί σια; 
Μ: Ό ταν δεν λυ γί ζει.

Ηέκφραση«δεν λυ γί ζει»αποκτάεδώδιαφορετικήσημασίααπόότιείχεαρχικά
(πλάγιαευθεία)καιπεριορίζεταιτώραστηνέννοιατης«ευθειότητας»,δηλαδή
στησταθερότηταμιαςδιεύθυνσηςτηςγραμμής(Πατρώνης2001)

Ε: Αυ τή λυ γί ζει; Αν βά λου με το χά ρα κα τι πα ρα τη ρού με;
Μετηβοήθειατουχάρακατοπαιδίκάνειένανοητικόάλμακαισυγκροτώ
νταςτηνέννοιατηςευθείαςγραμμήςαπαντά:
Μ: Εί ναι ευ θεί α …. 

ΟΒαγγέληςκαταφέρνειμετηβοήθειατουχάρακαναπετύχειτηναφαίρεση
καιτηγενίκευσητωνχαρακτηριστικώντηςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςκαινα
κατανοήσειεπιπλέονότιηέννοιατηςευθείαςγραμμήςείναιανεξάρτητηαπό
τηνθέσητηςστοεπίπεδο.Μετονόρογενίκευσηστοθεωρητικόπρότυποτου
Vygotskyεννοούμεένασχήμαεμπλουτισμούτηςπραγματικότηταςμετουςπολ
λαπλούςσυσχετισμούςμιαςέννοιαςμεμίαήπερισσότερεςάλλεςέννοιες.
Σεάλλουςμαθητέςκαιμαθήτριεςτηςίδιαςομάδαςδενπαρατηρήθηκεπαρό
μοιαεννοιολογικήαλλαγή.Διέκρινανμεντοχαρακτηριστικότηςευθειότητας
μετηδιαμεσολάβησητουχάρακα,δενκατάφερανόμωςνααποσυνδέσουντην
έννοιατηςευθείαςγραμμήςαπότηνοριζόντιαθέσητηςστοεπίπεδο.

Ε: Δη λα δή αν τη γραμ μή την έ γρα φες με το χά ρα κα έ τσι (ηερευνήτριατοπο
θετείτοχάρακαλοξά)τό τε η γραμ μή αυ τή εί ναι ευ θεί α; 
Μ: Ό χι
Ε:Για φτιά ξε μου Μα ρί α σ΄ αυ τό το χαρ τί μια ευ θεί α γραμ μή.
Μ: Χω ρίς χά ρα κα;
Ε: Θες ο πωσ δή πο τε χά ρα κα ε;
Μ: Ναι.
Ε: Για τί ε πι λέ γεις να βά λεις το χά ρα κα έ τσι (οριζόντια) και ό χι αλ λιώς;
Μ: Δη λα δή πως;
Δ:Να έ τσι (καιπροτείνειηδασκάλατηνλοξήθέσητουχάρακα).
Μ:Για τί έ τσι εί ναι ευ θεί α, ε νώ έ τσι εί ναι λο ξά.

Ημαθήτριαδιατηρείαναλλοίωτητηνιδέατηςότιδενείναιδυνατόνμίαευθεία
γραμμήναείναιπλάγιακαιαδυνατεί,επομένως,ναπροχωρήσεισεμιαγενική
έννοιατηςευθείαςγραμμής.

Ησυγκρότησημιαςευκλείδειαςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςμετηδιαμεσολάβησητουχάρακα:
ΠρακτικοίκαινοητικοίχειρισμοίμαθητώντωνπρώτωντάξεωντουΔημοτικούΣχολείου
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(ii)Ηπρακτικήδραστηριότηταθεωρητικοποιείταιαπότονρόλοτουχάρακαστην
χάραξητηςευθείαςγραμμής

Στουςνοητικούςχειρισμούςτωνμαθητώνκαιμαθητριώντηςκατηγορίαςαυτής,
κυρίωςΒ’τάξηςτουΔημοτικούσχολείου, είναιεμφανήςηκυριαρχίατηςκοι
νωνικήςγνώσηςτουςγιατολειτουργικόρόλοτουχάρακα,όχιμόνοστηχάραξη
ευθειών,αλλάκαιστηνυποστήριξητωναυθόρμητωνεννοιώντουςήγενικότερα
τωνιδεώντουςγιατηνευθείαγραμμή.Απότηνθεωρητικήοπτικήμας,ηκατά
στασηαυτήθεωρείταιωςηέναρξημιαςδιαδικασίαςαλληλεπίδρασηςμεταξύ
τωναυθόρμητωνεννοιώνκαιτηςεπιστημονικήςέννοιαςτηςευθείαςγραμμής
κατάτηνδιάρκειατηςπρακτικήςδραστηριότηταςτωνπαιδιών,ηοποίααποτε
λείκαιέναπρώτοστάδιοστησυγκρότησημιαςτυπικήςευκλείδειαςέννοιαςτης
ευθείαςγραμμής.

Ε Μα ρί α θέ λω να φτιά ξεις μια ευ θεί α γραμ μή, τι θα χρη σι μο ποι ή σεις;
Μ: Έ να μο λύ βι και έ να χαρ τί 

Εικόνα3

Χαράζειμιαγραμμήμετοχέρι,αλλάδενείναιικανοποιημένηκαισχολιάζει:
Μ:Μάλ λον χρεια ζό μουν και έ ναν χά ρα κα.
Ε: Πο λύ ω ραί α, για τί λες ό τι χρεια ζό σουν χά ρα κα;
Μ:Για τί με ρι κές φο ρές την ευ θεί α την κά νω στρα βά
Ε:Δη λα δή τι εν νο είς;
Μ: Δεν την κά νω α κρι βώς ί σια.
Ε: Και τι έ χει αυ τή η ευ θεί α, δη λα δή, και δεν εί ναι α κρι βώς ί σια;
Μ:Ε δώ πέ ρα εί ναι λί γο κυ μα τι στό.
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Εφαρμόζειτοχάρακαστηγραμμήπουχάραξεγιαναδείξειότιδενείναιευ
θεία.Στηνπράξηαυτήδιακρίνουμεστοιχείααναλυτικήςσκέψης,σκέψηςδη
λαδήηοποίασυσχετίζειταεπιμέρουςσυστατικάστοιχείαμιαςέννοιαςμεταξύ
τους.

Ε: Δη λα δή ε μείς για να κά νου με μια ευ θεί α τι χρεια ζό μα στε;
Μ: Χά ρα κα

Οιμαθητέςκαιοιμαθήτριεςτηςκατηγορίαςαυτής,ανκαιαναγνωρίζουντον
πολιτισμικάκαθιερωμένορόλο του χάρακα,ως εργαλείου χάραξης ευθειών,
προτιμούννααποτυπώσουντιςιδέεςτουςγιατηνευθείαγραμμήχωρίςαναφο
ρέςστηχρήσητουχάρακακαιαρχικάκινούνταιέξωαπόένασύστημαεννοιών.
ΌπωςυποστηρίζουνοιPiagetκαιInhelder(1956,p.156)ηδιαφοράανάμεσα
στο να αναγνωρίζουν τα παιδιά την εικόνα της ευθείας γραμμής και στο να
χαράζουνευθείεςγραμμέςείναιουσιαστικήκαιενδεικτικήμιαςασυστηματο
ποίητηςσκέψης.Στοπείραμάπουεκτίθεταιεδώπαρατηρούμεότισταδιακάο
χάρακαςως εργαλείο χάραξης ευθειώνβοηθά ταπαιδιά νασυστηματοποιή
σουντηνσκέψητουςκαιναεισάγουνστουςσυλλογισμούςτουςένασυναφές
εννοιολογικόσύστημα.
ΚατάτονVygotsky (1988,σ.258)«το σύ στη μα και η συ νει δη τό τη τα που συν δέ-

ε ται μ αυ τό δεν εισά γε ται α πό τα έ ξω στη σφαί ρα των παι δι κών εν νοιών α πω θώ-
ντας τον ι διό μορφο τρό πο του παι διού να σχη μα τί ζει και να χρη σι μο ποιεί έν νοιες 
αλ λά ό τι η συ νει δη τό τη τα προ ϋ πο θέ τει ή δη την ύ παρ ξη σχε τι κά  πλού σιων και 
ώ ρι μων παι δι κών εν νοιών  και ό τι το α να πτυσ σό με νο σύ στη μα στην πε ριο χή των 
α ναπτυσ σό με νων εν νοιών δο μι κά με τα φέ ρε ται και στην πε ριο χή των κα θη με ρι-
νών εν νοιών, ό που τις με τα σχη μα τί ζει και με τα βάλ λει την ε σω τε ρι κή υ φή τους 
κα τά κά ποιο τρό πο α πό τα πά νω».Αυτήηαλληλεξαρτώμενησχέσηεπιβολής
καιυποβολήςτωναυθόρμητωνκαιτωνεπιστημονικώνεννοιών,απορρέειαπό
τηνχαρακτηριστικήσχέσηπουαναπτύσσεταιανάμεσασεένααντικείμενοκαι
στηνεπιστημονική τουέννοια.Ησχέσηαυτήστηρίζεταιστογεγονόςότι μια
επιστημονικήέννοιαμεταδίδεταιμέσωμιαςάλληςέννοιαςκαισυνεπώςπεριέ
χειταυτόχροναμετηνσχέσητηςπροςτοαντικείμενοκαιτηνσχέσητηςμεμιαν
άλληέννοια,περιέχειδηλαδήταπρώταστοιχείαενόςεννοιολογικούσυστήμα
τος.
Κάποιοιμαθητέςκαιμαθήτριεςτηςκατηγορίαςαυτής,χρησιμοποιώνταςτον
χάρακαπροβάλλουνστοιχείααναλυτικήςσκέψηςκαθώςεπισημαίνουνκαιγε
νικεύουνχαρακτηριστικάτηςευθείαςγραμμής.

Ε:Αν βά λου με το χά ρα κα έ τσι, να στρί βει λί γο ο χά ρα καςκαι μου φτιάξεις 
μια γραμ μή έ τσι «στριμ μέ νη»;
Ηερευνήτριατοποθετείτονχάρακαπλάγιαστοχαρτί.
Μ: (γέλιο)Θα βγει ό μως ί σια.
Ε:   (δείχνονταςμιαπλάγιαγραμμή) Αυ τή εί ναι στριμ μέ νη γραμ μή ή ί σια;

Ησυγκρότησημιαςευκλείδειαςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςμετηδιαμεσολάβησητουχάρακα:
ΠρακτικοίκαινοητικοίχειρισμοίμαθητώντωνπρώτωντάξεωντουΔημοτικούΣχολείου
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Μ: Ί σια.
Ηερευνήτριαπροβάλλοντας«επιχειρήματα»προσπαθείνααμφισβητήσειτην
ιδέατουμαθητήγιατηνέννοιατηςευθείαςγραμμής.
Ε:Ί σια γραμ μή εί ναι; Α φού γέρ νει, δεν την βλέ πεις ό τι γέρ νει; Πως εί ναι 
ί σια;
Ομαθητήςπαίρνειτοχάρακα,τονεφαρμόζειπάνωστηνγραμμή.
Μ:  Ο ρί στε εί ναι ί σια.

Άλλοιμαθητέςκαιμαθήτριες,ενώκάνουνδιάκρισητωνχαρακτηριστικώντης
ευθείαςγραμμήςμετηβοήθειατουχάρακα,συνεχίζουνναισχυρίζονταιότιμια
γραμμήκατασκευασμένημεχάρακασεπλάγιαθέσηδενείναιευθείαγραμμή.
Οχάρακαςκαιηδιάκρισητουχαρακτηριστικούτης«ευθειότητας»δεναρκούν
για να υποστηρίξουν τησυγκρότησημιας τυπικής έννοιας της ευθείας γραμ
μής.

Ε: Αν βά λου με το χά ρα κα έ τσι (βάζειηερευνήτριατοχάρακαδιαγώνιαστο
χαρτί) μπο ρού με να φτιά ξου με μια ευ θεί α γραμ μή;
Μ: Ό χι
Ε: Φτιά ξε την πρώ τα και με τά μου α πα ντάς. Φτιά ξε μί α γραμ μή έ τσι (η
ερευνήτριαπροτείνειτηνπλάγιαθέσητουχάρακαστοχαρτί), εί ναι αυ τή η 
γραμ μή μας ευ θεί α;
Μ: Ναι γέρ νει λί γο, για τί ….ο χά ρα κας δεν ή ταν ευ θεί ος έ τσι (δείχνειτηνορι
ζόντιαθέσητουχάρακα).
Ε: Δη λα δή αυ τή η λο ξή γραμ μή δεν εί ναι ευ θεί α λες, ε;
Μ: Ό χι
Ε: Προ η γου μέ νως ό μως τι εί πα με ό τι εί ναι ευ θεί α γραμ μή;
Μ: Εί πα με ό τι ευ θεί α εί ναι η γραμ μή που δεν έ χει ζικ-ζακ.
Ε: Αυ τή η γραμ μή έ χει ζικ-ζακ; (δείχνειτηνπλάγιαγραμμήπουκατασκευά
στηκεμετοχάρακα)
Μ: Ό χι.
Ε: Εί ναι ευ θεί α;
Μ: Ό χι
Ε: Ε πει δή γέρ νει;
Μ: Ναι.

Σταπαιδιάαυτά,πουηαφετηρίατωννοητικώντουςλειτουργιώναπορρέειαπό
τηνκοινωνικήτουςγνώσηγιατολειτουργικόχαρακτήρατουχάρακαφαίνεται
ναείναιβαθιάριζωμένηηιδέαότιμιαευθείαγραμμήείναιοπωσδήποτεκαι
οριζόντια.
Παρατηρούμε, ότι και στις δύο προηγούμενες κατηγοριοποιήσεις, δηλα

δή και στην εργαλειακού χαρακτήρακυ ριαρ χί α της πρα κτι κής δρα στη ριότη-
τας και στην κυ ριαρ χί α τηςκοινωνικήςγνώσηςγιατονρόλοτουχάρακαστην 
χά ρα ξη της ευ θεί ας γραμ μής,ησκέψητωνπαιδιώνπαραμένειπροσκολλημένη
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στηνψευδοέννοιατηςευθείαςγραμμής.Μιαψευδοέννοιαοικοδομείταιαπό
ταπαιδιάστοπλαίσιομιαςπολύπλοκηςσύνδεσηςπραγματικώναντικειμένων
πουφαινομενικάπαραπέμπουνστην μορφή τωνπραγματικών εννοιών και η
συγκρότησητηςαυτήδιαφέρειαπότηνγενετικήκαιεξελικτικήπορείατηςσυ
γκρότησηςτωνεννοιώνκαθώςκαιαπότιςαιτιώδειςδυναμικέςβάσειςπουδο
μούνμιαέννοια.
Στησκέψημερικώνμαθητώνκαιμαθητριώντηςίδιαςκατηγορίαςφαίνεται

ναεπικρατούνπλουσιότερεςσχέσειςγενικότητας,δηλαδήσχέσειςμιαςέννοιας
μεμιαήπερισσότερεςάλλεςέννοιες,στονοητικόχειρισμότηςευθείαςγραμ
μής.
ΜιαμαθήτριατηςΑ’τάξης,στηριζόμενηστηναυθόρμητηέννοιάτηςγιατην

ευθείαγραμμήδιακρίνεικαικάνειαφαίρεσητουχαρακτηριστικούτηςευθειό
τητας:

Μ:Δεν μπο ρώ να την φτιά ξω τό σο ί σια, και
γνωρίζει καιεπικαλείταιτορόλοτουχάρακαστηχάραξηευθειών:
Ε. Τι θα χρεια στείς για να τη φτιά ξεις.
Μ: Χά ρα κα 

Παρόλα αυτά, η μαθήτρια παραλείπει το χάρακα και σχεδιάζει την ευθεία
γραμμήμε τοχέρι της,γεγονόςπουερμηνεύεταιωςμησυνειδητοποίησητου
λειτουργικούρόλουτουχάρακα.
Ημαθήτριαπαίρνειτοχαρτίκαιτομολύβικαιρωτάτηνερευνήτρια:

Μ: Έ τσι ή έ τσι; (εννοώνταςναφτιάξειτηνευθείαγραμμήσεκατακόρυφηή
σεοριζόντιαθέση)

Είναιφανερό,ότιηαυθόρμητηέννοιααυτούτουπαιδιούγιατηνευθείαγραμμή
είναιπλουσιότερηκαιγενικότερη,περιορισμένη,όμως,απότασυστήματαανα
φοράς(οριζόντιουκαικατακόρυφου)τουφυσικούπεριβάλλοντος.ΓιατηνΝτε
Μερεντιέ(1991)ηέννοιατηςοριζόντιαςγραμμήςστοπαιδικόσχέδιοξεκινάει
απότηνανάγκητουπαιδιούναορίσειδύοσταθεράσυστήματααναφοράς,τηγη
καιτονουρανό,καικατάτονΚαντίνσκι(1996)τααρχέτυπαείδητωνευθειών
είναιτρία:ηοριζόντια,ηκατακόρυφηκαιηδιαγώνιαευθείαγραμμή.Οιυπό
λοιπεςγραμμέςείναιπαραλλαγέςαυτώντωντριώνειδών.Έναπαρόμοιοστοι
χείοπροκύπτειαπότιςπρακτικέςκαινοητικέςδραστηριότητεςτωνπαιδιώνγια
τηχάραξημιαςευθείαςγραμμήςπουπεριγράφονταιεδώ.

Ε: Αυ τή η γραμ μή (ευθεία χαραγμένη διαγώνια στο χαρτί) εί ναι ευ θεί α 
γραμ μή;
Μ: Εί ναι.
Ε: Α φού γέρ νει, μας πει ρά ζει;
Μ: Εί ναι στο πλά ι
Ε: Εί ναι ευ θεί α γραμ μή;
Μ: Ναι.
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Ε: Δεν μας πει ρά ζει που εί ναι στο πλά ι;
Μ: Ό χι.

Μετάαπόκάποιεςδραστηριότητεςκαισυζητήσεις.
Ε: Ε μείς τι ξέ ρου με για την ευ θεί α γραμ μή, ε πο μέ νως, τι μας βο ή θη σε ο χά-
ρα κας να κα τα λά βου με;
Μ: Ευ θεί α εί ναι αυ τή που κά νου με με το χά ρα κα.(επιμένειστολειτουργική
χρήσητουχάρακα)
Ε: Τι κα τα φέρ νου με δη λα δή να κά νου με με το χά ρα κα; Τι εί δους γραμ μή; 
Μ: Γραμ μή που να μην έ χει λακ κού βες.
Ε: Να εί ναι δη λα δή; 
Μ:Ί σια, ο λό ι σια.

Οιμαθητέςκαιοιμαθήτριεςτηςκατηγορίαςαυτήςαρχικάσυναρτούνκαισυγ
χέουν την έννοια της ευθείας γραμμής με την θέση της στο επίπεδο και στη
συνέχειααρχίζουνναδιαμορφώνουνμιαέννοιατηςευθείαςγραμμής,ηοποία
έχειπολλάστοιχείαμετηνευκλείδειαέννοια,μέσααπότηδιαμεσολάβησητης
σκέψηςτουςήτηςμνήμηςτουςαπόταλειτουργικάχαρακτηριστικάτουχάρα
κα.

(iii)Η διαμεσολάβηση του χάρακα στην συγκρότηση μιας έννοιας της ευθείας
γραμμής 

Στηνκατηγορίααυτήκαταχωρήθηκανοιπρακτικοίχειρισμοίμιαςομάδαςμα
θητώνκαιμαθητριών,οιοποίοιστηρίζονταναρχικάσεένασυνδυασμόδιαισθη
τικώνσυλλογισμώνκαιαναλυτικήςσκέψης.

Ε:Πα να γιώ τη θέ λω να μου φτιά ξεις μια ευ θεί α 
Μ: Τι ευ θεί α, γραμ μή; Με χά ρα κα;
Ε Ό πως νο μί ζεις ό τι θα μπο ρέ σεις να την φτιά ξεις. 

ΟΠαναγιώτηςπαίρνειμιακόλλαχαρτίκαιμονολογεί«θα τα κα τα φέ ρω με πο-
λύ προσπά θεια…..»καισύρειτημύτητουμολυβιούτουελέγχονταςσυγχρόνως
τηνευθύτητατηςγραμμής.Στοτέλοςαναφωνεί:

Μ: Να μια ευ θεί α γραμ μή
Ε: Εί σαι σί γου ρος ό τι αυ τή εί ναι μια ευ θεί α γραμ μή;
Μ: Ό χι κά πως στρα βή
Ε: Πως μπο ρού με να εί μα στε σί γου ροι ό τι η γραμ μή σου εί ναι ευ θεί α ;

ΟΠαναγιώτηςπροτείνειστηναρχή τηνοπτικήμέθοδογια τηναπόδειξη της
ευθύτητας.

Μ: Με το μά τι… (συγχρόνωςσκύβει,κοιτάζεικαιεξηγείότιδιακρίνειμέρη
τηςγραμμήςπουξεφεύγουν)…εί ναι λί γο α πό δω και λί γο α πό κει ..

Οιχαρακτηρισμοί‘α κρι βώς ί σια’,‘λί γο κυ μα τι στό’,‘κά πως στρα βή’πουχρησι
μοποιούνσυστηματικάοιμαθητέςκαιοιμαθήτριεςτηςκατηγορίαςαυτήςφανε
ρώνουνμιανοηματικάπληρέστερη,αλλάπάντααυθόρμητη,έννοιατηςευθείας
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γραμμής.Στησκέψητουςείναιεμφανήςηέννοιατηςευθειότητας,αλλάγιανα
υποστηρίξουντηνέννοιατηςευθείαςγραμμήςχρησιμοποιούντονλειτουργικό
ρόλοτουχάρακα.

Ε: Για να ή ταν ευ θεί α η γραμ μή, πως έ πρε πε να εί ναι;
Μ: Με χά ρα κα, να έ τσι (παίρνειτοχάρακακαιτονεφαρμόζειπάνωστην
γραμμήπουέγραψε).

Ηεπιλογήτουςναχρησιμοποιούντοχάρακαγιατηνκατασκευήτηςευθείας
γραμμής οφείλεται στην κοινωνική τους γνώση για το χάρακα, ως εργαλείο
χάραξηςευθειών:«εί ναι έ να πράγ μα που μας βο η θά ει να κά νου με μια ευ θεί α 
γραμ μή».
Πρέπεινασημειώσουμεότιηευθείαγραμμήπουσχεδιάζουνκάθεφοράτα
παιδιάτηςκατηγορίαςαυτής,τείνειναέχειοριζόντιαθέση.Αυτόμαςεπιτρέπει
ναδιατυπώσουμετηνυπόθεσηότιταπαιδιάτηςκατηγορίαςαυτήςδιατηρούν
ακόμηίχνητηςαισθητηριακήςτουςαντίληψηςγιατηνευθείαγραμμή.

Ε: Για δες η ευ θεί α σου δεν εί ναι ε ντε λώς ί σια, γέρ νει λί γο.
Μ: Δεν μας πει ρά ζει αυ τό, αρ κεί να μη προ ε ξέ χει (κοιτάζειταζικζακ)και 
ε φαρ μό ζει το χά ρα κα.

Οιμαθητέςτηςκατηγορίαςαυτήςκάνουνεκτιμήσεις,διακρίσεις,επιχειρημα
τολογούνκαικινούνταιαποδεικτικά,χρησιμοποιώνταςτονχάρακαγιαναυπο
στηρίξουντηναυθόρμητηιδέατουςγιατηνέννοιατηςευθείαςγραμμής.Όλοι
αυτοίοιπρακτικοίκαι νοητικοί χειρισμοί τουςοδηγούνστοσυμπέρασμαότι
προσεγγίζουνστησυγκρότησημιαςτυπικήςέννοιαςτηςευθείαςγραμμήςαξιο
ποιώνταςτηχρήσητουχάρακαγιατηχάραξηευθειών,μεταυτόχρονηιδιοποίη
σητωνχαρακτηριστικώντουγιατονορισμόμιαςευθείαςγραμμής.

Συ μπε ρα σμα τι κά

Στηνεισήγησηαυτήεκτίθεταιμίαδιερεύνησητωννοητικώνκαιπρακτικώνχει
ρισμών,τουςοποίουςανέπτυξανμαθητέςκαιμαθήτριεςτηςπρώτηςσχολικής
ηλικίαςαξιοποιώνταςτοχάρακαωςεργαλείογιατηχάραξηευθειών.
Μαθητέςκαιοιμαθήτριεςτουπειράματοςμας,κυρίωςΑ’τάξηςτουΔημοτικού
σχολείου,(1ηκατηγορία)χρησιμοποιώνταςτοχάρακαγιατηνχάραξημιαςευ
θείαςγραμμής,αναπτύσσουνμιασκέψηηοποίαέχειπρακτικήκατεύθυνσηκαι
χαρακτήρα αναπαραγωγής καθιερωμένων κοινωνικά πρακτικών χρήσης του
χάρακα.Στουςχειρισμούςμαθητώνκαιμαθητριών,κυρίωςΒ’τάξηςτουΔημο
τικούσχολείου(2ηκατηγορία),διακρίνονταιστοιχείαανάπτυξηςμιαςεννοιολο
γικήςσκέψης,ταοποίαυποκινούνταιαπότηδιαμεσολάβησητουχάρακαστη
χάραξητηςευθείαςγραμμής.Μέσααπότηνπρακτική,δηλαδή,δραστηριότητα
χρήσηςτουχάρακαγιατηχάραξηευθειώνυποκινείταιμιαδιαδικασίασυγκρό
τησηςμιαςτυπικήςέννοιαςτηςευθείαςγραμμής.Λειτουργίεςεπικέντρωσηςτης
προσοχής,σύγκρισης,διάκρισηςκαιγενίκευσηςτουχαρακτηριστικούτηςευ
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θειότηταςσηματοδοτούντηνέναρξημιαςτέτοιαςδιαδικασίας.Άλλοιμαθητές
καιμαθήτριεςτουπειράματοςμας,Α’καιΒ’τάξης(3ηκατηγορία),πουεπιστρα
τεύουναρχικάδιαισθητικέςμεθόδουςεννοιολογικήςπροσέγγισηςτηςευθείας
γραμμήςφαίνεταιναέχουνσυγκροτημένεςπληρέστερεςαυθόρμητεςέννοιες,
τιςοποίεςκαθώςδιαπραγματεύονταινοητικάμετηδιαμεσολάβησητουχάρακα
καιλεκτικάμετηνερευνήτριαοδηγούνταισεμιαπορείασυγκρότησηςμιαςτυ
πικήςέννοιαςτηςευθείαςγραμμής.Αυτήηδιαφοροποίησητωνπρακτικώνκαι
νοητικώνχειρισμώντωνπαιδιώνμπορείναερμηνευθείαπότοθετικόρόλοτης
εκπαίδευσηςστησυγκρότησητωνεπιστημονικώνεννοιών(Λούρια1995).
Ταδεδομένατηςέρευναςυπογραμμίζουντησυμβολήτηςδιαμεσολάβησηςτων
πολιτισμικώνεργαλείωνστησυγκρότησητωνμαθηματικώνεννοιώνκαιπαράλ
ληλαπροβάλλουντονκοινωνικόχαρακτήρατωννοητικώνδιεργασιών.Οιμα
θητέςκαιοιμαθήτριεςτουπειράματοςμαςαλληλεπιδρώνταςμετοχάρακαγια
την χάραξη ευθειών και την ερευνήτρια στη συζήτηση για τη δραστηριότητα
αυτήδιαπραγματεύτηκανεποικοδομητικάτιςιδέεςτουςγιατηνευθείαγραμμή.
Ανέπτυξαννοητικούςκαιπρακτικούςχειρισμούςστουςοποίουςκυριαρχούσε,
κατάπερίπτωση,ηκοινωνικήγνώσητουςγιατορόλοτουχάρακαωςεργαλείου
χάραξηςευθειών,μίαεμπειρικήμέθοδοςτηνοποίαυποστήριζανεντέλειμετη
διαμεσολάβησητουχάρακαήμιααναλυτικούτύπουσκέψη,ηοποίασυνιστού
σεεπιχείρημακαιαπόδειξήτηςορθότηταςτωνενεργειώντουςυποστηριζόμε
νηαπότηδιαμεσολάβησητουχάρακα.Συμπερασματικά,ορόλοςτουχάρακα
αποτελούσετοκυρίαρχοστοιχείοτωννοητικώνκαιπρακτικώνχειρισμώνκαι
εντέλειτηςσκέψηςτωνπαιδιώνστησυγκεκριμένηδραστηριότητα.Ηκοινωνική
γνώσηγιατορόλοτουχάρακα,ωςκαθιερωμένουεργαλείουχάραξηςευθειών,
κυριαρχείστησκέψητους,άλλοτεσηματοδοτώνταςκαιάλλοτεαναστέλλοντας
τησυγκρότησημιαςτυπικής,ευκλείδειας,έννοιαςτηςευθείαςγραμμής.
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